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Cuvant-inainte

Cartea pe care ati deschis-o se adreseaza invatéatorilor, studentilor
din departamentele facultitilor care pregatesc profesori pentru
invatdméantul primar, elevilor scolilor normale, parintilor, precum
si elevilor claselor a IIl-a si a IV-a, motivati pentru invétarea
matematicii.

Selectia problemelor, desi subiectiva, a urmarit retinerea acelora
care reprezentau o noutate tipologica pentru scolarii mici, pre-
zentau un grad sporit de dificultate sau se pretau la mai multe
cai de rezolvare:

a. Cartea vine in sprijinul invatétorilor care nu au rabdarea, timpul
sau interesul pentru abordarea problemelor deosebite si dificile
din manualele claselor la care lucreaza, oferindu-le nu numai
rezolvarile, dar si strategii utilizabile la clasa.

b. Lucrarea este utild studentilor din departamentele facultatilor
care pregatesc profesori pentru invatamantul primar si al elevi-
lor scolilor normale care se pregatesc pentru profesia didactica,
prin prezentarea unor rationamente metodice caracteristice lec-
tiillor de matematica ale claselor I-IV.

c. Lucrarea se constituie intr-un auxiliar pretios atat pentru pa-
rintii care mai au timp sa indrume activitatea scolara a copiilor,
cat si pentru elevii insisi, care doresc sd abordeze probleme din
manual, a caror intelegere le-a scdpat sau pe care doamna inva-
tatoare le-a ocolit in lectii.



Cartea este structurata pe 6 capitole:
> I. Enunturi,

» II. Raspunsuri,

» III. Indicatii,

>» IV. Rezolvari,

» V. Comentarii,

» VI. Probleme propuse.

Pentru o eficienté utilizare, in citirea cartii se poate proceda astfel:
lecturati enuntul problemei, apoi incercati sa o rezolvati singur/a.
Daca ati reusit, confruntati raspunsul cu cel mentionat in capitolul II.
Dacé raspunsurile diferd, atunci treceti la capitolul III, cititi indicatia
si incercati din nou o rezolvare individuala a problemei. Dacé nici
acum nu reusiti, cititi rezolvarea din capitolul IV si eventualele comen-
tarii din capitolul V.

Ordinea de abordare a explicatiilor este facilitata de pastrarea nu-
marului fiecarei probleme in toate capitolele cartii.

Cartea nu are pretentia unui magister dixit, iar daca rezolvarile
dumneavoastra sunt mai interesante, mai elegante, mai originale sau,
pur si simplu, altele, le asteptam cu interes la sediul editurii. Felicitari!

Va doresc succes in citirea, intelegerea si utilizarea acestei carti.

Autorul



8 Enunturi

Clasa a lli-a

Afla numerele care indeplinesc, in acelasi timp, conditiile:

a. sunt scrise cu trei cifre;

b. zecile si unitétile sunt reprezentate de numere identice;
c. suma numerelor reprezentate de cifrele fieciruia este 9;
d. cel mai mare este numaérul reprezentat de cifra sutelor.

Compune o problema care sa se rezolve prin doud inmultiri. G&-
seste o problma de acest fel care sé se poata rezolva in doud moduri.

Alina citeste o carte de 40 de pagini. Luni citeste jumatate din
numadrul de pagini, iar pentru a o termina, marti, miercuri, joi si
vineri citeste un numar egal de pagini. Cate pagini a citit joi?

La cercul ,,Micii pictori” se lucreaza cu 20 de pensule. In prima zi,
participa 10 elevi. A doua zi, elevii prezenti folosesc fiecare de doua
ori mai multe pensule. Cati elevi au fost prezenti a doua zi?

Cu ocazia serbarii scolare, fatada a fost iluminata de o ghirlanda
electrica cu lungimea de 10 metri. La capete, a fost pus cite un
bec rosu, iar intre ele au fost montate, in mod egal, pe fiecare
metru, un bec galben, un bec verde si un bec albastru. Cate becuri
de fiecare culoare s-au folosit la ghirlanda electrica?

O cutie cu 8 creioane colorate cantareste 50 g. Cutia goala canta-
reste cat doud creioane. Cat cantaresc creioanele?
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Cristina are margele albe si de 5 ori mai multe mérgele albastre.
Daca cele albastre sunt cu 28 mai multe decat cele albe, cite mar-
gele sunt albe si cate sunt albastre?

e In trei cuiburi sunt cate 4 pui de randunica. Cate randunele sunt

in cele trei cuiburi, daca in fiecare sunt si parintii puilor? (Rezolva
in doua moduri si scrie sub forma de exercitiu fiecare rezolvare.)

Un librar primeste 15 colete cu cate 20 de carti fiecare. Cate carti
raman dupa ce vinde cartile din 7 colete?

Catul este 18, iar impartitorul este de doua ori mai mic. Afla
deimpartitul. Cate solutii are problema?

i8% Un dreptunghi are perimetrul de 90 m, litimea sa fiind cat juma-

tate din lungime. Care sunt lungimile laturilor sale?

Un dreptunghi are laturile de 40 cm si 30 cm. Cu cati centimetri
trebuie marita lungimea dreptunghiului pentru ca perimetrul
lui sa fie de 240 cm?

Diferenta dintre lungimea unui dreptunghi si latimea sa este
de 6 m, iar perimetrul este de 20 m. Sa se afle lungimile laturilor
dreptunghiului.

Un agricultor a depozitat 10 000 kg de cereale in doua magazii.
Daci ia dintr-o magazie 2000 kg si le pune in cea de-a doua, va
avea in fiecare magazie aceeasi cantitate. Cate kilograme de ce-
reale s-au aflat la inceput in fiecare magazie?

% Un turist calatoreste 3200 km cu trenul si cu avionul. Daca ar fi

calatorit cu trenul cu 400 km mai putin, cu avionul ar fi calatorit
de 3 ori mai mult. Cati kilometri a calatorit turistul cu trenul?
Dar cu avionul?

¢ Tatil imparte celor trei copiii ai sai 100 lei, astfel: celor mai mici

50 lei, iar celor mai mari 85 lei. Cati lei a primit fiecare copil?
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2 d

Pentru a cumpara 4 mingi de tenis de masa, lui Marius ii lipsesc
15 lei. El cumpaéra 3 mingi sifi raman 10 lei. Cati lei a avut Marius?
Cat costa o minge?

Andrei si Bogdan au avut fiecare acelagi numér de nuci. Daca
Andrei ii da lui Bogdan 30 de nuci, cu cate nuci va avea mai mult
Bogdan decat Andrei?

S-au intalnit trei prietene care se numesc Albu, Negru, Rosu.
Ele erau imbracate in rochii de culoare alba, neagra si rosie.
Fata imbracata in rochie alba ii spune celei care se numeste
Negru: ,,Ar trebui sa facem schimb de rochii, deoarece culorile
nu corespund numelor”. Ce culoare avea rochia fiecarei fete?

10 baieti dintr-o clasa s-au intalnit si s-au salutat, fiecare dand
mana cu fiecare. Cate strangeri de mana au fost in total?

5 copii médnanca 5 inghetate in 5 minute. Cati copii vor méanca
30 de inghetate in 15 minute?

Corina scrie, in ordine crescatoare, numerele de la 1 la 20 inclu-
siv, iar intre ele pune semnul +. Observa ca, daca in locul unui
semn + ea pune semnul =, stabilegste o egalitate. Intre ce numere
a pus Corina semnul =?

Cate numere de 3 cifre in care cifra zecilor este 5, exista? Care
este cel mai mic dintre acestea? Dar cel mai mare?

Trei invatatori si-au exprimat dorinta ca, pentru ziua de lucru,
orarul si fie alcatuit astfel incat: Matematica sa fie prima sau
a doua ora; Limba roména sa fie a doua sau a treia ora; Stiintele
sa fie prima sau a treia ora. In cate feluri se poate alcatui orarul,
astfel incat sa se realizeze dorintele invatatorilor?

Cere colegului tau ca, in cel mai scurt timp, sa gaseasca trei
numere consecutive a cdror suma sa fie 366. Cum trebuie sa
procedeze?
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- La un turneu de tenis in sistem eliminator, participa 64 de juca-

tori. Al catelea meci este finala?

O-mama are 34 de ani, iar fiul ei, 8 ani. Peste cati ani varsta fiului
va fi jumaétate din varsta mamei?

. Dupa ce din 3 lazi cu cartofi s-au vandut 250 kg, 140 kg, respec-

tiv 210 kg, in fiecare lada au ramas cantititi egale. Cantitatea
ramasa, in total, este de doua ori mai mare decat cea vanduta.
Cate kilograme de cartofi erau la inceput in fiecare lada?

Andrei are in buzunar 7 monede de cate 50 bani si 5 monede
de cate 10 bani. Care este cel mai mic numar de monede ce tre-
buie sa-1 ia din buzunar, fara sa priveascé, pentru a fi sigur ca
va avea cel putin o monedéa de 50 bani si una de 10 bani?

Oile, géinile si ratele dintr-o gospodéarie ,insumeaza” 630 de
picioare. Cate animale sunt din fiecare fel, dacd numarul oilor
este egal cu numaérul géinilor, iar cel al ratelor este cat jumaétate
din numarul gainilor?

Lucian are trei prieteni. El gindeste in felul urmator:

»,Daca vol cumpdra un pix pentru mine §i cate un pix pentru
fiecare prieten, imi vor raméane 2 lei. Daca voi cumpara pixuri
numai pentru prieteni, imi vor ramaéne 4 lei.”

Cati lei avea Lucian?

In trei depozite sunt 150 000 kg de zahar. in primul si in al doilea
depozit se afl, in total, 112 500 kg de zahaér, iar in al doilea si in al
treilea, 87 500 kg. Cate kilograme de zahar se afla in fiecare depozit?

- Doua persoane aveau impreuna 24 de lei. Cand una dintre per-

soane a dat celeilalte 3 lei, fiecare a obtinut aceeasi suma. Cati lei
a avut fiecare persoana la inceput?

Un elev a scris toate numerele naturale mai mari decat 0 si mai
mici decat 100. De céate ori a fost folosita fiecare dintre cifrele 0, 1,
respectiv 3?
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: Suma a doud numere, a §i b, este 1010. Daca se scade 10 din a,

se obtine un numar de 4 ori mai mic decat b. Care sunt numerele
a sib?

Intr-o urna sunt 10 bile numerotate de la 1 pana la 10. Ioana,
Silvia, Maria, Ana si Elena au scos, pe rand, cate doua bile avand
suma numerelor scrise pe bile, respectiv: 4, 7, 11, 16, 17. Afla ce
numere erau scrise pe bilele extrase de fiecare fetita.

.. Daca dintr-un numar x se scade 18, se obtine cel mai mic numar

scris cu trei cifre distincte, care are una din cifre 9, iar suma
celorlalte doua, 6. Care este numarul x?

Daca o caramida si o jumétate de caramida cantéresc, la un loc,
6 kg, cat cantéaresc 9 caramizi de acelasi fel?

La desert, Adina, Elena si Iulia au primit, fiecare, un fruct pre-
ferat: mar, para, gutuie. Care este fructul preferat al fiecareia,
daca: Adina si Elena nu prefera perele; Elena si Iulia nu prefera
gutuile?

Denisa avea cu 35 de lei mai mult decat Robert. Dupa ce-si cum-
para o bratara pe care da 197 de lei, constata ca suma ramasa este
de 3 ori mai mica decat suma lui Robert. Cati lei avea fiecare?

» La cabana ,,Trei brazi” erau cazati 44 de turisti straini si romaéni.

Impartind numérul turistilor roméani la numarul turistilor straini,
se obtine catul 6 si restul 2. Cati turisti straini erau cazati? Dar
turisti roméni?

- Produsul dintre suma a doua numere consecutive si 6 este 4758.

Afla cele doua numere.

Pentru formatia de gimnastica ritmica de la Clubul Copiilor s-au
cumparat mingi a 2 lei fiecare si tot atatea corzi a 3 lei fiecare.
Stiind céd pentru corzi s-a platit cu 24 de lei mai mult, afla cat
au costat mingile, apoi cat au costat corzile.
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Sorana avea 54 de lei, Virgil 62 de lei, iar Silviu, 70 de lei. Dupa ce
au cheltuit aceeasi suma fiecare, constata ca mai au, impreun4,
111 lei. Afla cat a cheltuit fiecare si cati lei i-au ramas fiecaruia.

La o florarie s-au vandut margarete si lalele, incasdndu-se 411 lei.
O margareta costa 2 lei, iar o lalea costa 3 lei. Pentru toate lalelele
s-au incasat cu 51 de lei mai mult decat pentru margarete.

Cate flori din fiecare fel s-au cumpérat?

@ Trei persoane, care se numesc Dulgheru, Fieraru si Zidaru, sunt

,'l Jl.

de meserie: dulgher, fierar, zidar.

Numele niciunuia nu coincide cu profesia.

Cel care se numeste Dulgheru a lucrat pe acelasi santier cu cel
care este fierar.

Ce meserie are fiecare?

Cate pagini are o carte dacd, in numerotare, au fost folosite
87 de cifre?

Corina are 2 frati mai mari. Suma vérstelor celor 3 copii este 27.
Care era suma varstelor celor mari in urma cu 7 ani, cand s-a nas-
cut Corina?

O gradina are forma dreptunghiulari, cu lungimea de 150 m si
latimea de 50 m. Ea a fost imprejmuita cu un gard, raméanand
o distantd de 5 m pentru poarta.

Cati stalpi au fost necesari pentru imprejmuire, daca au fost
fixati din 5 in 5 m?

- Intr-o ferma de pasari sunt 65 000 de gaini sl pui. S-au vandut

5000 de gaini. Acum, numarul puilor este de 5 ori mai mare decat
cel al gainilor.
Cati pui si cate gaini au fost, la inceput, in ferma?

Gaseste procedeul si scrie urmaétoarele 3 numere din sirul 1234,
1179, 1123, 1066, ...
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Clasa a IV-a

%
a3
W

Dan a aruncat cu zarul: de doud ori s-a repetat un numar si
de patru ori s-a repetat alt numéar. Ce numere a putut obtine
Dan, daca suma acestor 6 numere este 28? Cate solutii sunt?

' Cate numere de patru cifre au pe pozitia zecilor si pe pozitia

unitatilor cifra 57 Explica raspunsul dat si scrie aceste numere.

¥ Privind pasarile din curte, Oana l-a intrebat pe bunicul:

— Bunicule, cat cantareste o gaina? Dar o gasca? Dar un curcan?

- Stiu cé o gaina cantareste 3 kg, iar 5 gaste, 3 géini si 2 curcani
cantaresc impreuna 50 kg. Afla singura cat cantareste fiecare
pasare, dacd un curcan cintareste cat o gasca si o giina la
un loc?

Oana a reusit sa afle. Incearca si tu!

S8 Un dreptunghi are perimetrul de 98 m. Litimea sa este cat %

din lungime. Calculeaza lungimea si latimea dreptunghiului.

Dintre cei 24 de elevi ai unei clase, 12 participa la optionalul de
informatica si 10 la optionalul ,,M4ini indeménatice”. Doi dintre
elevi participa la ambele optionale. Ceilalti copii din clasa prac-
tica inotul. Cati elevi din clasa practica inotul?

" Pentru spectacolul de simbéata de la Teatrul Tandéarica s-au dis-

tribuit, in mod egal, 336 de bilete celor 16 clase ale scolii. Cum
doua dintre clase urmau sa mearga in acea zi intr-o excursie,
biletele care le reveneau au fost redistribuite in mod egal celor-
lalte clase. Cate bilete au revenit fiicarei clase?

Suma a doud numere naturale este 980. Dacéd adun primul nu-
mar cu 64 si pe al doilea cu 32, atunci primul devine triplul celui
de-al doilea. Care sunt numerele?

Suma a doud numere este 4245. Dacd impartim primul numaér
la al doilea, obtinem cétul 2 si restul 15. Care sunt numerele?
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M-am gandit la un numar din care am scazut 80, apoi am dublat
rezultatul obtinut. Am scazut apoi 1450, apoi am impartit rezul-
tatul la 2 si am obtinut 100. La ce numar m-am gandit?

¥ Un motociclist a pornit din Iasi spre Bucuresti, cu o viteza de

52 km pe ora. In acelasi moment, a pornit din Bucuresti spre
Iasi un alt motociclist, cu o vitezd de 50 km pe ora. Distanta
pe sosea de la Bucuresti la Iasi este de 408 km. Dupa cat timp
s-au intalnit cei doi motociclisti si la ce distanta de orasele din
care au plecat, daca si-au mentinut vitezele de pornire?

&% Doi biciclisti pornesc in acelasi moment unul spre celilalt din

localitati diferite. Unul circula cu o vitezd medie de 24 km pe or3,
iar altul cu o viteza medie de 22 km pe ora. Dupa doua ore de
mers, intre ei era o distanta de 46 km. Ce distanta este intre cele
doua localitati? Dupa cat timp de la plecare s-au intalnit cei doi
biciclisti?

Anca si-a agezat cartile in biblioteca. Mai intai, a pus cartile cate
8 pe un raft si a constatat ca nu i-au incaput 6 carti. Apoi, a pus
cartile cate 9 pe un raft si a vazut ca 1i mai trebuie 6 carti pentru
a completa ultimul raft. Cate carti are Anca?

4% In casi s-a spart un geam. lata ce au declarat Ina, Dan, Emil si

Olga:

Ina: - Emil a spart geamul.

Dan: — Nu eu!

Emil: — Nu eu!

Olga: — Ina!

Numai unul dintre copii spune adevarul. Cine este faptasul?

La un magazin de jucérii, s-au adus 901 baloane rosii, galbene si
verzi. Dupa ce s-a vandut acelasi numar de baloane din fiecare
culoare, au ramas 87 de baloane rosii, 314 baloane galbene si
125 de baloane verzi. Cate baloane de fiecare culoare s-au adus
la magazin?
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‘ Pe un aeroport erau 325 de avioane si elicoptere. Dupa ce au ate-

rizat 13 avioane si au decolat 5 elicoptere, numarul avioanelor
din aeroport a fost de doua ori mai mare decat numarul elicopte-
relor. Cate avioane erau la inceput pe aeroport? Dar elicoptere?

" Cu 24 de lei s-au cumparat 6 pachete cu napolitane. Daca 4 pa-

chete cu biscuiti costa cat doua pachete cu napolitane, cat costa
un pachet cu biscuiti?

Cate numere de forma a00000b sunt?

Dan citeste o carte de 235 de pagini. In prima zi, a citit 23 de
pagini, iar in fiecare din urmatoarele zile, cu céate 5 pagini mai
mult decat in ziua precedenta. Cate pagini mai avea de citit dupa
a cincea zi?

Patru copii aveau fiecare aceeasi suma de bani. Dupa ce primul
copil a cheltuit 9 lei, al doilea 12 lei, al treilea 15 lei, iar al patru-
lea 18 lei, le-au ramas la un loc atatia lei cat avusese fiecare la
inceput. Cati lei a avut fiecare copil?

La un depozit s-au adus 123 cutii a cate 8 creioane negre si
200 cutii cu creioane colorate, in total 1584 de creioane.

Cate creioane colorate erau intr-o cutie. (Scrie rezolvarea in-
tr-un exercitiu.)

Un taran are 15 oi, 2 cai i doud vaci. Cantitatea de 3840 kg de fan
i-a ajuns pentru 30 de zile. Afla cate kg de fan consuma zilnic
o oaie, daca un cal consuma intr-o zi 18 kg de fan, iar o vaca,
16 kg de fan.

Un robinet defect a lasat sa se scurga cate 60 de picaturi de apa
pe minut. 3600 de picaturi fac un litru de apa. Robinetul a curs
astfel de simbaéta de la ora 8, pana luni, la aceeasi ora. Cati litri
de apa s-au risipit prin acel robinet?

Capitolul | ENUNTURI * 13
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Dacé un numar se imparte la 9, apoi se aduna deimpaértitul, im-
partitorul si catul acestei impartiri exacte, se obtine 39. Recon-
stitule impartirea.

Suma dintre descazutul, scazatorul si diferenta de la o scadere
de numere naturale este 20. Afla descazutul.

Deimpartitul este 15, iar restul 3. Afla impartitorul si catul. Sunt
trei solutii.

Afla cel mai mic numaér natural care, impartit la un numar de
o cifra, da catul diferit de O si restul 8.

In luna noiembrie, la o firma au intrat in reparatii mai multe
masini agricole: tractoare, seménatoare si combine. $tiind ca
10 dintre acestea nu erau tractoare, 13 nu erau seménatoare,
iar 15 erau combine, afld cate masini agricole din fiecare fel au
intrat in reparatii in acea luna.

In doua silozuri erau 4768 kg de grau. Dupa ce din primul
siloz s-au transportat in celdlalt 1216 kg, in al doilea sunt cu
468 kg mai mult decat in primul. Ce cantitati au fost in fiecare
siloz?

Suma a trei numere naturale consecutive este un numar cuprins
intre 61 si 65. Afla numerele.

Intr-un parc erau 18 baieti si fete. Daca ar pleca 7 fete, numarul
baietilor ar fi cu 3 mai mare decat numaérul fetelor ramase in
parc. Cati baieti si cate fete erau la inceput in parc?

Scrie numarul 169 ca o suma de trei termeni, astfel incat fiecare
termen sa fie triplul precedentului.

Determina cele doud numere naturale a caror suma este 462,
stiind c4, daca inlaturi, de la primul numar cifra unitéatilor, care
este zero, obtii al doilea numar.
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mingea este dublul numarului de copii cu biciclete, dar cu 4 mai
mic decat numaérul celor care joaca tenis. Cati copii joaca tenis?

Suma a doud numere este 45. Dacad impartim aceasta suma la
diferenta numerelor, obtinem cétul 6 si restul 3. Afla cele doua
numere.

Dintr-o livada s-au cules, in trei zile, 777 kg de mere. Canti-
tatea culeasa in prima zi este cu 7 kg mai mare decéat triplul
cantitétii culese in a treia zi §i cu 7 kg mai mica decéat cantita-
tea culeasa in a doua zi. Cate kilograme de mere s-au cules in
fiecare zi?

% Patru copiii au impreuna suma de 160 de lei. Cati lei are fiecare,

g

[~ i

dacé al patrulea are cu 60 de lei mai mult decat al doilea si al
treilea la un loc, al treilea cu 10 lei mai putin decat al doilea, iar
primul are de doua ori mai mult decat al doilea?

. Simona are 17 maérgele rosii, albastre si verzi. Numarul marge-

lelor rosii este cat juméitate din numérul méargelelor albastre, iar
numarul margelelor verzi este cu 3 mai mare decat un sfert din
numarul margelelor albastre. Cate margele de fiecare culoare
are fetita?

Diferenta a doud numere este 66. Daca le imparti, obtii catul 5

si restul 2. Care sunt cele doud numere?

Un pix, un caiet si un stilou au costat in total 16 lei. Pixul a fost
mai ieftin decét caietul cu 2 lei, iar stiloul a costat cat 4 caiete.
Cati lei a costat fiecare obiect?

Doua barci cu motor au plecat, in acelasi timp, una spre cealalta,
din doua porturi intre care era o distanta de 156 km. O barca a
parcurs 26 km pe ora, iar cealaltd 27 km pe ora. Ce distanta era
intre ele dupa 3 ore?
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3 O cursa ciclista se deplaseazi cu viteza medie de 32 km pe ora.

Dupa trei ore de la startul acesteia, pleaca un automobil de con-

‘trol care parcurge, in medie, 56 km pe ora. Dupa cat timp auto-

mobilul ii ajunge din urma pe biciclisti?

Din doué orase pleaca in acelasi timp dupa autoturisme unul
spre altul: primul cu viteza medie de 80 km pe ora, al doilea cu
viteza de 70 km pe ord. Cand s-au intalnit, o masina trecuse de
mijlocul distantei dintre cele doua orase cu 10 km. Afla distanta
dintre cele doua orase.

. Doi biciclisti, primul cu viteza de 18 km pe or4, al doilea cu 15 km

pe ord, au plecat din acelasi loc, in acelasi timp, spre orasul Cluj.
Cand primul a ajuns la destinatie, al doilea mai avea de parcurs
inca 12 km. Care este distanta parcursa de primul biciclist?

Bunica imparte bomboane nepotilor sai. Ea vede ca, daca ar da
cate doua bomboane, i-ar mai ramane o bomboana4, iar daca ar
da cate 3, un nepot ar ramane fara nicio bomboana. Cate bom-
boane si cati nepoti are bunica?

O péine cantéreste cu 375 grame mai mult decat un corn, iar
doua paini si 5 cornuri cantaresc 1625 grame. Cat cantareste un
corn? Dar o paine?

Paula a cumparat un numar de caiete cu 2 lei bucata si tot atatea
caiete cu 3 lei bucata. Pentru caietele mai scumpe, ea a platit mai
mult cu 10 lei. Cati lei a cheltuit Paula pe caietele cumpérate?

Q- Cate flori sunt intr-o vaza, stiind ca, daci ar fi cu una mai putin,

e

atunci jumatate din acel numar ar fi cu 1 mai mare decét sfertul lui?

Dupa ce a strabatut un sfert din drumul pe care il avea de par-
curs, unui ciclist i-au rdmas cu 12 km mai mult decat ceea ce
parcursese. Cati kilometri are tot drumul?

39 Alina are 18 ani, iar tatal ei are 45. Cu cati ani in urma varsta Alinei

era de 10 ori mai mica decat a tatalui sau? Dar de 4 ori mai mica?
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Diferenta lungimilor a doua laturi consecutive ale unui parale-
logram este de 10 cm. Perimetrul paralelogramului este 100 cm.
Afla lungimile laturilor.

Terenul unei ferme agricole are forma unui dreptunghi cu peri-
metrul de 2 km. Daca latimea ar fi fost cu 100 m mai mica, atunci
ea era jumatate din lungime. Afla dimensiunile terenului.

In ciclul primar al unei scoli invata 1050 de elevi. In clasele aIV-a
sunt cu 50 de elevi mai mult decat in clasele I si cu 70 de elevi mai
putin decat in clasele a Ill-a. In clasele a II-a sunt cu 30 de elevi
mai mult decat in clasele a IV-a. Cati elevi sunt in clasa I, in clasa
a II-a, in clasa a III-a si in clasa a IV-a?

Varsta tatalui este de 13 ori mai mare decat varsta fiului. Peste
6 ani, varsta tatélui va fi de 4 ori mai mare decat varsta fiului.
Care este varsta fiecaruia?

Distanta dintre doué porturi este de 200 km. Din portul A pornesc

spre B, in acelasi timp, o barca cu motor si o salupa. Barca se depla-

seazd cu viteza de 25 km/h, iar salupa cu 50 km/h. Dupa o ora de

mers, salupa are o pana de motor. Reparatia dureaza 3 ore. Afla:

a. Dupa cat timp de la plecarea din portul A, barca depaseste
salupa?

b. Ce ajunge mai intéi in portul B, barca sau salupa?

c. La ce distanta de portul B se afld a doua ambarcatiune, cand
prima a sosit in portul B?

Distanta dintre localitatile A si B este de 720 km. Din localita-

tea A porneste cétre localitatea B un camion care are viteza de

40 km/h, iar din B catre A un autoturism, cu viteza de 50 km/h.

a. Dacd ambele vehicule pornesc la ora 7 dimineata, afla la ce
ora se vor intélni si la ce distanta de localitatea B.

b. Daca pleaca la ora 7 camionul, la ce ora trebuie sa plece auto-
turismul ca sa se intdlneasca la jumatatea drumului?
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Distanta dintre doua orage este de 63 km. In acelasi timp, por-
nesc din cele doué orase, unul cétre celdlalt, doi biciclisti. Cei doi
biciclisti se intadlnesc dupa 3 ore si constata ca unul a parcurs cu
3 km mai mult decat celilalt. Care este viteza cu care s-a depla-
sat fiecare biciclist?

Intr-un depozit este de 2 ori mai mult carbune decat in altul.
Daca in primul depozit s-ar mai aduce 44 de tone, iar din cel
de-al doilea s-ar scoate 12 tone, atunci in primul depozit ar fi cu
100 de tone de carbune mai putin decat in al doilea. Cate tone
de carbune sunt in fiecare depozit?

Un atelier este dotat cu 5 masini-unelte de aceeasi productivi-
tate. Lucrandu-se la 3 masini cate 18 ore pe zi, se poate realiza o
comanda in 8 zile. Pentru urgentarea realizarii comenzii, se lu-
creaza la 4 masini, cate 24 de ore pe zi. In cat timp se va executa
comanda?

Suma a trei numere este 340. Suma primelor doua este mai
mare decat suma ultimelor doua cu 80, iar al doilea numar este
cu 50 mai mare decét al treilea. Afla cele trei numere.

O barca cu motor parcurge, pe un rau, 144 km, deplasandu-se
12 ore impotriva curentului si 4 ore in sensul curentului apei.
Viteza de deplasare impotriva curentului apei este de 3 ori mai
mica decat viteza in sensul curentului. Care este viteza cu care
se deplaseaza un obiect care pluteste pe apa raului?

Un automobilist a parcurs distanta de 189 km dintre localitatile
A si B in 3 ore. Aceeasi distanta a fost parcursa de un biciclist
in 9 ore. Biciclistul porneste din localitatea A spre B cu 2 ore
inaintea automobilistului. La ce distanta de localitatea A auto-
mobilistul ajunge biciclistul?

Colectivul clasei a IV-a a facut o excursie si a cilatorit cu trenul,
cu autocarul, cu bicicletele si pe jos. Cu trenul, a parcurs juma-
tate din intreaga distantd, cu autocarul jumatate din distanta
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ramasa, iar cu bicicletele, jumatate din ce mai raméasese. Restul
distantei, adica 20 km, i-a parcurs pe jos. Cati kilometri a masu-
rat intregul parcurs?

George rezolvé, pe zi, de 3 ori mai multe probleme decat Ionut.
Copiii au rezolvat impreuna 48 de probleme, George lucrand
3 zile si Ionut 7 zile. Cate probleme a rezolvat George in fiecare
zi? Dar Ionut?

O lada cu mere si o lada cu pere cantaresc impreuna 58 kg, iar
10 lazi cu mere si 15 lazi cu pere cantaresc impreuna 730 kg.
Cat cantareste o lada cu mere si cat cantareste o lada cu pere?

Gandeste-te la un numér natural mai mare decat 20 si mai
mic decat 30. Calculeazd suma cifrelor si scade-o din numar.
Ai obtinut 18? Procedeaza in acelasi mod cu un numar cuprins
intre 50 si 60. Ai obtinut 45? Explica rezultatul si compune jocuri
asemanatoare.

Peste 14 ani, tatal va avea 50 de ani, iar fiul 26. Cu cati ani var-
sta fiului era de 7 ori mai mica decéat varsta tatalui?

Intr-un parc sunt 12 copii. Pleaci doua fete, dar vin 2 baieti si
astfel numarul baietilor devine de 3 ori mai mare decét al fete-
lor. Cate fete si cati baieti erau la inceput in parc?

Un lacat cu cifru se deschide folosind un cod din 4 cifre diferite:
1, 2, 3, 4. Cate combinatii trebuie sa incerci pentru a-l deschide,
dacé din intregul cod retii doar ca prima cifra este 1?

La Gradina Zoologica s-au pregatit 420 kg de nutret pentru
hrana saptamaénala a 2 elefanti si 6 zebre. Un elefant consuméa
cat 3 zebre. Cate kilograme de nutret consuma zilnic un elefant
si cate o zebra?

Bogdan are 10 ani. Peste 5 ani, el va fi de 3 ori mai tanar decat
tatal sau, care este cu 5 ani mai in varsta decat mama. Ce varste
au acum parintii lui Bogdan?
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22 Un gospodar a cumpédrat 10 scanduri, unele de brad, altele de
stejar, cantarind 168 kg. O scandura de brad cantareste 15 kg,
iar una de stejar, 18 kg. Cate scanduri de brad si cate de stejar
a cumparat?

¥ Suma a 4 numere este 113. Stiind ci suma dintre primul si
al treilea este 65, ca al doilea este de 3 ori mai mare decat al
patrulea, si cd primul este cu 5 mai mare decat al doilea, afla
numerele.
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Clasa a lli-a

1.

© WS,

SN

900; 711; 522.

. 5 pagini.
. 5 elevi.
. 2 becuri rosii; cate 3 becuri din celelalte culori (galben, verde,

albastru).

.40 g.

. 7 margele albe; 35 de margele albastre.
. 18 randunele.

. 160 de carti.

10.
.30 m; 15 m.
12.
13.
14.
15.
16.
17.
18.
19.
20.
21.
22,
23.

9 solutii: 162, 163, 164, 165, 166, 167, 168, 169, 170.

50 cm.

8 m; 2 m.

7000 kg; 3000 kg.

1200 km; 2000 km.

15 lei; 35 lei, 50 lei.

85 lei; 25 lei.

60 de nuci.

Albu - rochie neagra, Negru - rochie rosie, Rosu — rochie alba.
45 de strangeri de mana.
10 copii.

Intre 14 si 15.

90 de numere; 150; 959.
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24.

25.
26.
27.
28.
29.
30.
31.
32.
33.
34.

35.
36.
317.
38.
39.
40.
41.
42,
43.
44.
45.
46.
47.
48.
49.
50.
51.

In doua moduri: Matematica, Romana, Stiinte sau Stiinte, Mate-
matica, Roméana.

366 :3 =122; 122 -1=121;122 + 1 = 123.

Al saselea meci.

Peste 18 ani.

650 kg; 540 kg; 610 kg.

8 monede.

90 de oi; 90 de gaini; 45 de rate.

10 lei.

62 500 kg; 50 000 kg; 37 500 kg.

15 lei; 9 lei.

Cifra 0 a fost folosita de 9 ori; cifra 1 a fost folosita de 20 de ori;
cifra 3 a fost folosita de 20 de ori.

210; 800.

Ioana: 1 si 3; Silvia: 2 $i 5; Maria: 4 si 7; Ana: 6 5i 10; Elena: 85i9.
177.

36kg.

(Adina; gutuie), (Elena; mar), (Iulia; para).

(Denisa, 278 lei), (Robert, 243 lei).

6 turisti straini; 38 de turisti roméani.

396; 397.

48 lei (mingile); 72 lei (corzile).

25 lei fiecare; Sorana: 29; Virgil: 37 lei, Silviu: 45 lei.

90 margarete; 77 de lalele.

Dulgheru este zidar, Fieraru, dulgher, iar Zidaru, fierar.

48 de pagini.

6 ani.

80 de stalpi.

50 000 de pui si 15 000 de géini.

1008, 949, 889.

Clasa a IV-a

52.
53.
54.
55.

(6; 6; 4; 4; 4; 4), (4; 4, 5; 5; 5; 5), (2; 2; 6; 6; 6; 6); 3 solutii.
90 de numere.

5 kg — o gasca; 8 kg — un curcan.

28 m; 21 m.
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56.
57.
58.
59.
60.
61.
62.
63.
64.
65.
66.
67.
68.
69.
70.
71.
72.
73.
74.
75.
76.
77.
78.
79.
80.
81.
82.
83.
84.
85.
86.
87.
88.
89.
90.
91.

4 elevi.

24 bilete.

743; 2317.

2835; 1410.

905.

4 ore; 208 km; 200 km.

138 km; 3 ore.

102 carti.

Dan.

212 baloane rosii; 439 de baloane galbene; 250 de baloane verzi.
209 avioane; 116 de elicoptere.

2 lei.

90 de numere.

70 de pagini.

18 lei.

6 creioane colorate; (1584-123 x 8) : 100.
4 kg.

48 1.

27 :9= 3.

10.

(4, 1); (6, 2); (12, 1).

17.

9 tractoare; 6 semanatori; 4 combine.
3366 kg; 1402 kg.

20; 21; 22.

7 baieti; 11 fete.

169 = 13 + 39 + 117

420; 42.

12 copii.

26; 19.

331 kg; 338 kg; 108 kg.

40 lei; 20 lei; 10 lei; 90 lei.

4 margele rosii; 8 margele albastre; 5 margele verzi.
82; 16.

1 leu pixul; 3 lei caietul; 12 lei stiloul.
3 km.
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92.
93.
94.
95.
96.
97.
98.
99.
100.
101.
102.
103.
104.
105.
106.
107.
108.
109.
110.
111.
112.
113.
114.
115.
116.

117.
118.
119.
120.
121.
122,
123.

4 ore.

300 km.

72 km.

9. bomboane; 4 nepoti.

125 g; 500 g.

50 lei.

5 flori.

24 km.

Cu 15 ani in urma; cu 9 ani in urma.

30 cm; 20 cm.

600 m; 400 m.

200 de elevi; 280 de elevi; 320 de elevi; 250 de elevi.
26 de ani; 2 ani.

2 ore; salupa; 25 km.

a. ora 15; 400 km; b. ora 8 si 48 min.

11 km/ora; 10 km/ora.

156 t; 312 t.

4 zile 12 ore.

150; 120; 70.

6 km/ora.

63 km.

160 km.

(George; 9 probleme); (Ionut; 3 probleme).
28 kg; 30 kg.

Rezultatul calculului este diferenta dintre cel mai mic dintre cele
doud numere indicate si numéarul reprezentand zecile acestuia.
8 ani.

5 fete, 7 baieti.

6 combinatii.

15 kg; 5 kg.

40 ani; 35 ani.

4 scanduri de brad si 6 scanduri de stejar.
I.41; II: 36; III: 24; IV: 12.
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Stabileste intai cifra sutelor, incepand cu valoarea maxima (9).
Determina celelalte doué cifre, urméarind conditiile b. si c.

Atentie la conditia de rezolvare in cele doud moduri! Utilizeaza
proprietatea de asociativitate a inmultirii.

Joi citeste tot atatea pagini cat in oricare din celelalte zile (marti,
miercuri, vineri). Sunt patru zile in care citeste un numar egal
de pagini.

Afla numarul pensulelor folosite de fiecare elev in prima zi, apoi
in a doua zi.

Vezi reprezentarea de mai jos:
r g v a r

[E— —
' |

1 2 3 6 9 10
Inlocuind cutia goala cu doua creioane, problema se poate refor-
mula: 2 creioane si incé 8 creioane cantaresc 50 g s.a.m.d.
Metoda figurativa. Vezi reprezentarea de mai jos:

Margele albe 8 (())O

Margele albastre O O O O
N

28 de maérgele

Capitolul Il INDICATII * 25



8. Pentru una dintre rezolvari, afla intdi numarul randunelelor
din fiecare cuib. Pentru cealalta rezolvare, afla cati pui, apoi cati
parinti sunt in cele 3 cuiburi.

5% Problema este rezolvabili in doua moduri. Intr-unul din ele se afla
numadrul cartilor primite, al celor vandute si apoi al celor ramase.
In celdlalt mod, afld numarul coletelor ramase, apoi numarul
cartilor ramase.

ﬁ Atentie: impartire curest! Deoarece impartitorul este 9 (18: 2),
restul fiind mai mic decat impartitorul, poate lua valorile 0, 1,
2,...,17,8.

m Problema este rezolvabild in doud moduri. Vezi reprezentérile
de mai jos:

’}90:2:45

2 x2 + 2 = 6 (parti egale)

m Diferenta perimetrelor reprezintd dublul lungimii cu care se ma-
reste dimensiunea dreptunghiului:

(segmentele punctate din desen)

& Problema este rezolvabila in doud moduri. Vezi reprezentérile
de mai jos:

| 6

} 20:2=10

6
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4~ Problema este rezolvabila in doud moduri. In primul mod, mai
accesibil pentru cei mici, se porneste de la situatia finala: in fie-
care magazie este aceeasi cantitate de cereale (10 000 : 2 = 5000),
dar din una s-au luat 2 000 kg (deci a avut la inceput cu 2000 kg
mai mult decat in final), iar in cealalta s-au pus 2000 kg (deci
a avut la inceput cu 2000 kg mai putin decat la final).
Pentru al doilea mod de rezolvare, trebuie observat céa, in prima
magazie, erau cu 2 x 2000 kg mai mult decat in a doua, pentru
a putea transfera in aceasta 2000 kg si s rdmana cantitati egale
(vezi si reprezentarea de mai jos).

n Textul admite doua interpretari. In prima dintre ele, se intelege
ca, dacd drumul cu trenul este cu 400 km mai scurt, distanta
parcursa este de 3200 — 400 = 2800 km. Se utilizeazd metoda
figurativa, cazul in care se cunoaste suma (2800) si raportul (3 : 1).
In cea de-a doua interpretare, se intelege cd daca drumul cu
trenul este cu 400 km mai scurt, atunci drumul cu avionul este
cu 400 km mai lung (distanta totala fiind constanta: 3200 km).
Se porneste de la situatia finala (raport 3 : 1) adunand/scdzand
cei 400 km.

. Intr-o prima rezolvare, din primele doua informatii oferite de
problema poti afla suma primitd de cel mare, iar din prima si
a treia observatie aflda suma primita de cel mic. Suma primita
de mijlociu o poti afla in trei moduri, dupa cum se cumuleaza
valorile aflate cu informatiile din text.
In cea de-a doua rezolvare, se face observatia ca 50 + 85 repre-
zintd suma primita de: cel mic, cel mijlociu, inca o data de cel
mijlociu si apoi de cel mare, adica de toti trei si inca o datd suma
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primita de cel mijlociu. Deci, diferenta 135 - 100 reprezint& suma
primita de cel mijlociu.

¥ Banii ramasi de la cumpararea a 3 mingi (10 lei), impreuna cu
cei 15 lei care lipseau pentru cumpéararea a patru mingi, repre-
zinta chiar pretul unei mingi.

IW; Andrei va avea cu 30 de nuci mai putin, iar Bogdan cu 30 de nuci
mai mult decét la inceput, deci diferenta va fi de 30 + 30 = 60
(nuci).

' Completeaza un tabel precum cel de mai jos, tindnd seama de
informatiile din text si deductiile ficute, pana la determinarea
culorilor rochiilor puratate de cele 3 fete.

Culoare

Nume a n r

A
N
R

{* Primul baiat strange mainile celor 10 — 1 (el insusi) = 9 colegi;
al doilea dd ména cu 10 - 1 (el insusi) - 1 (primul coleg, cu care
a dat deja ména); al treilea cu 10 - 1 (el insusi) — 2 (primii doi
colegi cu care a dat deja mana) s.a.m.d.

2. Daci 5 copii manancia 5 inghetate in 5 minute, rezulti ci fiecare
copil ménanca o inghetata in 5 minute. In 15 minute, un copil
mananca 15 : 5 = 3 inghetate. Pentru a fi mancate 30 de inghe-
tate, trebuie sa fie 30 : 3 = 10 copii.

G
,g:
.ﬁ,{, 3

Suma primelor 20 de numere naturale nenule este 10 x 21 = 210.
Daci in locul unui semn + se pune semnul =, fiecare membru al
egalitatii obtinute este o sumé egala cu 210 : 2 = 105. Pentru ca
al doilea membru al egalitatii cont{ine numere mai mari, va avea
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mai putini termeni, deci este mai usor si pornesti de la sfarsitul
sirului. Cum suma unitétilor numerelor din membrul drept al
egalitatii trebuie sa aiba ca ultima cifra 5, aduné-le in ordine
descrescatoare, 0 + 9 + 8 + 7 + 6 + 5 = 35. S-a ajuns astfel la
numadrul 15, deci semnul egal este intre 14 si 15.

- Cifra unitatilor poate fi oricare, deci sunt 10 posibilitati. Pentru

fiecare alegere a cifrei unitétilor, cifra sutelor poate fi oricare,
diferitd de 0, adica 9 posibilitdti. Sunt in total, 10 x 9 = 90 de
posibilitati.

Complicarea problemei: adauga conditia ca cifrele sa fie distincte.

- Sistematizeaza informatiile din enunt:

I I 111
Matematica Matematica
Roména Romana
Stiinte Stiinte

Observa combinatiile posibile: Matematica, Romana, Stiinte sau
Stiinte, Matematicd, Roméana.

Reprezinta cele trei numere consecutive, precum in imaginea de
mai jos.

Luand o unitate de la numaérul cel mai mare si addugand-o celui
mai mic, cele 3 numere devin egale (cu cel de-al doilea). Deve-
nind egale, suma se imparte la 3, aflindu-se numarul din mijloc.

De observat ca, dupa fiecare meci, numaérul jucatorilor ramasi
se injumatateste. Finala este jocul in urma céruia rdméne un
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jucator (castigatorul). Cum 64 se poate imparti la 2 de 6 ori
(64 =2x2x2x2x2x2=2%), finala va fi meciul al saselea.

48 Afla diferenta de varstd dintre mama si fiu. Cand vérsta fiului
va fi jumatate din varsta mamei, diferenta (care rdméane con-
stantd) va reprezenta chiar varsta fiului.

. Afld cantitatea vanduta din toate cele 3 lazi, apoi cantitatea ra-
masa (care este de doud ori mai mare decat cea vanduta). Stiind c4,
in final, lazile au cantitati egale de cartofi, afli cantitatea ramasa
in fiecare lada. Se adauga apoi, la fiecare, cantitatea vanduta.

¢
E

Se considera situatia cea mai nefavorabila: se scot numai monede
de 50 bani (fara a scoate nicio moneda de 10 bani). Numarul
acestora fiind 7, la urmatoarea extragere, a opta, moneda scoasa
va fi, sigur, de 10 bani.

30 Realizeazi o reprezentare care si ilustreze numarul picioarelor
animalelor. Dacd numarul picioarelor tuturor ratelor reprezinta
o parte, atunci numarul picioarelor tuturor géainilor reprezinta
doud parti, iar numarul picioarelor tuturor oilor reprezinta de
doua ori mai mult decat cel al gainilor (fiecare oaie avand de doua
ori mai multe picioare decat o giind): 2 X 2 = 4. Sunt, deci,
1 + 2 + 4 = 7 parti egale, care reprezintd 630 de picioare. Afla
o parte si apoi, impéartind la 2, gdsesti numarul ratelor s.a.m.d.

3t Compara cele doua situatii mentionate in textul problemei si vei
constata ca diferenta 4 - 2 = 2 (lei) reprezinta costul unui pix.
Suma avuta de Lucian o poti afla apoi in doud moduri, dupa cum
utilizezi prima sau a doua informatie.

. intr-o prima rezolvare posibila, din informatiile (1) si (2) calcu-
leaza cantitatea de zahar din cel de-al treilea depozit; cunoscand
cantitatea din al treilea depozit si din informatia (3), calculeaza
cantitatea din al doilea depozit; cunoscand cantitatea din al doi-
lea depozit si din informatia (2) calculeaza cantitatea din primul
depozit.
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Ordinea poate fi i urmaétoarea: (1) si (3) > I; Isi (2) = II;
ITs1(3) = IIL

Intr-o rezolvare diferita, daca insumezi cantitatile mentionate
in informatiile (2) si (3), obtii o cantitate mai mare decét cea
data de informatia (1). Diferenta apare datorita introducerii de
doua ori in calcul a cantitétii din al doilea depozit, deci repre-
zinta chiar aceasta cantitate.

1 I 112 500
AL g7 500
150 000 + ——— 200 000
—

Intr-o prima rezolvare, poti porni de la situatia finala: cele doua per-
soane au, in total, 24 lei, fiecare avand aceeasi suma (24 : 2 = 12 lei).
Deci, la inceput, prima persoana avea 12 + 3 = 15 lej, iar a doua,
12-3 =9 lei.

Intr-o alta rezolvare, trebuie observat ca, pentru a da 3 lei si a ra-
mane o suma egala cu cea pe care o avea a doua persoand, prima
persoana trebuie sa aiba cu 2 X 3 = 6 lei mai mult. Se ajunge la me-
toda figurativa, cazul in care se cunoaste suma (24) si diferenta (6).

In conditiile date (fara 0 si fara 100), cifra 0 apare doar in scrie-
rea zecilor, deci de 9 ori.

Pentru celelalte doua cifre cerute, se analizeaza ce se intampla in
fiecare grupa de 10 numere, scrise in ordine crescatoare. Astfel,
in scrierea primelor 10 numere, cifra 1 apare de 2 ori (la 1 si la
10), la urmatoarele 10 apare de 10 ori (de 9 ori pe locul zecilor si
o data pe locul unitatilor), iar in fiecare dintre celelalte 8 grupe
de numere ramase (care au ca prima cifra 2, 3, 4, ..., 9) apare cate
o data. Deci, cifra 1 a fost folosita de 2 + 10 + 8 = 20 ori.
Analog pentru cifra 3.

Scazand 10 din unul din termeni, suma se micsoreaza si ea cu 10.
Se ajunge la o problema tipica, de aflare a doua numere cand
se cunoaste suma (1000) si raportul lor (1/4).
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36 Printre numerele 1, 2, 3, ..., 10 se cauta intai o pereche aviand
suma 4. Acestea nu pot fi decat 1 si 3. Dintre numerele rdmase,
trebuie gasitd o pereche avind suma 7 s.a.m.d.

B! Cel mai mic numar scris cu 3 cifre distincte care are una din
cifre 9, iar suma celorlalte doua, 6, trebuie sa aiba cel mai mic
numar (nenul) pentru sute, deci 1; cifra 9 nu poate fi decat cifra
unitéatilor (daca ar fi cifra zecilor, numarul nu ar fi cel mai mic);
cifra zecilor este 6 — 1 = 5 (diferenta dintre 6 si numarul sutelor).

: Se considera o ciaramida ca doua jumatati de caramida. Astfel,
o cardmida si o jumatate de caramida inseamna 3 jumaétati de
caramida. Cum acestea cantaresc 6 kg, rezulta ca o jumaitate
de caramida cantareste 6 : 3 = 2 (kg). Cele 9 caramizi inseamna
2 x 9 = 18 jumatati de ciramida.

‘#§° Trebuie urmarite referirile la Elena (sunt cele mai numeroase):
aceasta nu prefera nici para, nici gutuia, deci preferd marul.
Aceasta concluzie se adauga, pe rand, la informatiile privitoare la
celelalte doua fete.

-4 Cupleaza informatia a doua din enunt cu prima si afli ce repre-
zinta diferenta celor doud valori (doud din cele 3 parti egale ce
compun suma lui Robert).

‘B Problema este rezolvabild prin metoda figurativi. Daci turisti
romani ar fi cu 2 mai putini (deci numaérul total al turistilor ar fi
44 - 2 = 42), atunci se cunoaste suma si de cate ori una dintre
necunoscute este mai mare decat cealalta (raportul).

4 Afla mai intai suma celor doua numere consecutive (cunoscand
produsul si unul dintre factori, gasesti celdlalt factor). Apoi, pro-
blema se reduce la aflarea a doud numere consecutive, cunos-
cand suma lor.

Afla mai intai diferenta dintre pretul unei corzi si pretul unei
mingi. Apoi, pentru a gasi numarul obiectelor de fiecare tip, tre-
buie sa afli de cate ori se cuprinde aceasté diferenta in diferenta
totala de costuri (24).
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» Géaseste suma totala pe care au avut-o initial cei trei copii, apoi

suma totald cheltuita de ei. Tine cont ca aceastd suma a fost
cheltuitd in mod egal si afla cat a cheltuit fiecare copil.

Aplica metoda figurativa pentru a afla costul margaretelor si
costul lalelelor, cunoscand suma si diferenta acestora.

Cel care se numeste Dulgheru nu este nici dulgher (ar coincide cu
numele), nici fierar (a lucrat impreuna cu fierarul).

" In numerotarea primelor 10 pagini se folosesc 11 cifre. Pentru

urmatoarele pagini, la fiecare fasciculd de 10 pagini (intre 11 si 20,
intre 21 si 30 s.a.m.d.), se folosesc cate 20 de cifre.

Dac4, in prezent, Corina are 7 ani, se poate afla suma varstelor
de acum a celor 2 frati.

Apoi, se observa c4, in fiecare an din urma, suma varstelor celor
2 frati s-a micsorat cu cate 2 ani.

" Dupa aflarea numarului de intervale de 5 m, trebuie observat

ca, pentru 30 de intervale, sunt necesari 31 de stalpi.

Dacad nu sunt luati in considerare cei doi stalpi marginali pe
o latime, la 10 intervale sunt necesari 9 stalpi.

Poarta nu influenteaza numarul de stalpi!

Dupa vanzare, numarul pasarilor din ferma este:

65 000 - 5 000 = 60 000.

In continuare, se cunoaste suma (60 000) si de cate ori este mai
mare numadrul puilor decat cel al géinilor si se afld numarul pa-
sarilor ramase.

Cauta o legatura intre primul si al doilea numaér (cum se poate
obtine al doilea numar din primul), apoi intre al doilea si al trei-
lea, al treilea si al patrulea.

Descopera regula si foloseste-o pentru a gasi urméatoarele numere.
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Clasa a IV-a

ﬁ’ Daca x este numarul care s-a repetat de doua ori, iar y este nu-
marul care s-a repetat de 4 ori, atunci 2x + 4y = 28, unde x iy
sunt numere cuprinse intre 1 si 6. Cum suma (28) si unul dintre
termeni se impart (fara rest) la 4, rezulta ca si primul termen
(2x) se imparte la 4. Acest termen reprezinta un produs, in care
unul dintre factori este 2; pentru a se imparti la 4 este necesar
ca si celelalt factor sa se imparta la 2. Sunt posibile 3 solutii:
x=2,x=4,x =6.

Intr-o alta posibila rezolvare, tindnd seama de faptul cd numa-
rul punctelor de pe zar este cuprins intre 1 si 6, se pot face cel
mult 6 incercari.

%5 Pe pozitia sutelor poate fi orice cifra, deci sunt 10 cazuri posi-
bile. Pentru fiecare cifra stabilitd pe pozitia sutelor, pe pozitia
miilor se poate plasa orice cifra diferitd de 0, adica 9 posibilitati.
Se pot scrie 9 X 10 = 90 de numere.

8§ Problema se rezolva prin eliminarea uneia dintre necunoscute
(,cat cAntareste” o gasca si inca 3 kg). Cei 2 curcani vor cantari
cat doua gaste si incd 2 X 3 = 6 kg, deci, reformuland: 5 gaste
si 3 x 3 = 9 kg (cele 3 gaini) si 2 gaste si 6 kg, reprezinta 50 kg,
adica 7 gaste cantaresc 50 - 9 - 6 = 35 kg.

.88. Realizeazid un desen pe care si fie evidentiat faptul ca latimea
este % din lungime si determina numarul de péarti egale care
se formeaza pe laturile dreptunghiului.

&+ Reprezinta cele doud multimi (elevi la optionalul de informatica
si elevi la optionalul ,,Maini indeménatice”) si determini numa-
rul celor care participa la un optional sau altul (atentie: cele
doud multimi au elemente comune!). Diferenta dintre numarul
elevilor clasei (24) si numaérul anterior determinat reprezinta
raspunsul cautat.
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Rezolvarea cea mai rapida presupune aflarea numarului de clase
care vor merge la spectacol si apoi a numarului de bilete ce revin
fiecarei clase.

Exista si o alta cale (spre care se indreapta multi rezolvatori),
care presupune aflarea numarului de bilete ce revin initial fieca-
rei clase, apoi a numarului de bilete ce trebuie redistribuite, cate
dintre acestea revin fiecérei clase care merge la spectacol si, in
sfarsit, cate bilete va primi o astfel de clasa, in final.

Dupa modificdrile numerelor indicate in enunt, suma va fi
980 + 64 + 32, iar primul numar va fi de 3 ori mai mare decat
al doilea. Se aplica metoda figurativa.

A doua informatie din enunt conduce la ideea considerarii celui
de-al doilea numaér ca o parte, iar a primului numar ca doua
parti egale cu prima si inca 15. Dacé il scddem pe 15 din suméa
(4245), ne plasam in cazul in care se cunoaste suma si de cate ori
un numar este mai mare decat celalalt (raportul lor).

Se utilizeaza metoda mersului invers.

Este o probleméa de migcare, in care mobilele merg in sens con-
trar. Afla intai ce distanta ,,acopera” cei doi motociclisti intr-o
oré si apoi timpul dupé care s-au intalnit.

Problema este din aceeasi categorie cu cea anterioar4, in care se
afla intai distanta parcursa in doua ore de cei doi biciclisti.

Pentru a ageza cate 9 carti pe rafturile bibliotecii, sunt dispo-
nibile cele 6 carti care nu au inciput initial in biblioteca si cele
8 - (9 - 6) = 5 carti care trebuie sa fie scoase de pe ultimul raft
(unde ar mai fi necesare 6 pentru a fi 9). Se asaza cate 9-8 =1
carti pe fiecare raft (cu exceptia ultimului). Pe cate rafturi se pot
aseza cartile disponibile? Cate rafturi are biblioteca?

Se porneste de la afirmatia unuia dintre copii. Aceasta poate fi
adevarata sau falsa. Urmareste ce implicatii are adevarul sau
falsul din declaratia copilului respectiv.
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Afla numarul total al baloanelor ramase, apoi cel al baloane-
lor vandute (in total si de fiecare culoare). Numaérul baloanelor
aduse este suma numerelor care reprezintd baloanele ramase si
cele vandute.

Se determind numarul avioanelor si al elicopterelor dupa modi-
ficarile mentionate (aterizari si decolari). Se aplica apoi metoda
figurativa, cazul in care se cunoaste suma si de cate ori unul
dintre numere este mai mare decat celalalt (raportul lor).

- Intr-o prima rezolvare, afli mai intai cat costa un pachet cu napo-

litane, apoi doua pachete cu napolitane, care costa cat 4 pachete
cu biscuiti.
Intr-o alta rezolvare, afli direct costul a doua pachete cu napolitane.

Prima cifra a numarului a. poate fi 1, 2, 3,..., 9, iar ultima
b. poatefi0, 1,2, 3,...,9.

Afla numaérul de pagini citite in fiecare zi si calculeazid suma
acestora, eventual grupand convenabil termenii.

70 Afla suma totald cheltuita de cei 4 copii. Cum suma totala ini-

36

tiald era formata din 4 parti egale, iar suma ramasa reprezinta
o parte, rezultd ca suma totala cheltuita reprezintd 4 - 1 = 3 parti
egale.

- Dupa aflarea numaérului de creioane negre, se determina numérul

creioanelor colorate, apoi cate creioane colorate sunt intr-o cutie.

Intr-o prima varianta de rezolvare, afli intai cantitatea de fan
consumata zilnic de toate animalele, apoi cat consuma zilnic cei
doi cai si cele doua vaci.

In a doua variants, afli cit consuma in 30 de zile caii si vacile,
apoi cat raméne pentru hrana oilor in acelasi interval de timp.

Se determina numarul de minute din intervalul de timp indicat
(cele doua zile), apoi numaérul de picdturi scurse si echivalentul
lor in litri.
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Intr-o alta varianta de rezolvare, afla in cate ore curge un litru
de ap4, apoi cate ore sunt in intervalul de timp precizat si cati
litri curg in acest timp.

Daca suma celor trei numere (deimpartit, impartitor si cat) este
39 si unul dintre ele este 9, atunci suma celorlalte doua (deim-
partitul si catul) este 39 - 9.

Incearca sa rezolvi, prin metoda figurativa, cazul in care se cu-
noaste suma (30) si de cate ori unul dintre numere este mai
mare decat celilalt (9).

Cum descédzutul este egal cu suma dintre scazator si diferenta,
rezulta ca valoarea lui este 20 : 2.

Intr-o impartire cu rest, diferenta dintre deimpartit si rest re-
prezintd produsul dintre impartitor si cat. Cum, in acest caz,
produsul este 12, factorii pot fi: 1 si 12, 2 si 6, 3 si 4. Atentie in
stabilirea impartitorului si a catului, intrucat restul fiind 3, im-
partitorul trebuie sa fie mai mare decéat 3.

* Deoarece restul este 8, impartitorul, numar de o cifra, este 9.

Deimpartitul trebuind sa fie cel mai mic, rezulta ca si catul este
cel mai mic, iar cel mai mic numar natural diferit de zero este 1.
Cunoscandimpartitorul (9), catul (1) sirestul (8), afli deimpartitul.

Suma valorilor date (10, 13 si 15) reprezintd dublul numarului
de masini agricole intrate in reparatie.

Se porneste de la finalul problemei si se scot cele 468 kg (in plus
la unul din silozuri) din cantitatea totald. R&méan cantitati egale
in fiecare siloz. Se determina apoi cat a fost la inceput in fiecare
dintre ele.

Cum suma a trei numere consecutive trebuie sa se imparta la
trei (cu rest 0), singurul numéar convenabil, in conditiile date,
este 63.

Astfel, se ajunge la o problema rezolvabild si prin metoda
figurativa.
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81 Plecind 7 fete, numarul copiilor ramasi in parc a devenit 18 -7 = 11.
Rezolvarea problemei se reduce la aflarea a doud numere (numa-
rul baietilor si numaérul fetelor), cAnd se cunoaste suma si dife-
renta lor (metoda figurativa).

ﬁé Se considera numarul cel mai mic o parte; al doilea numar va avea
3 X 1 = 3 parti egale cu prima, iar cel mai mare 3 x 3 = 9 parti
egale cu prima. Suma tuturor partilor egale este 169. Afli o parte
(numarul cel mai mic).

W Intrucat cifra unitatilor de la primul numar este zero, iar cifra
unitatii sumei este 2, inseamna ca al doilea numar are cifra uni-
tatilor 2. Aceeasi cifra (2) o va avea primul numar la zeci. Cum
suma zecilor este 6, iar primul numar are doua zeci, rezulta ca
al doilea numar are 6 — 2 = 4 zeci, deci este 42. Aceeasi cifra (4)
o are primul numar la sute, deci este 420.

Se considera numarul copiilor cu biciclete — o parte. Atunci,
numarul celor care se joaca cu mingea va avea doua parti egale
cu prima, iar numarul celor care se joaca tenis este reprezentat
de doud parti egale si incd 4 copii. Dacad numarul copiilor care
se joaca tenis ar fi egal cu numarul copiilor care se joaca cu min-
gea, atunci ar fi 24 - 4 = 20 de copii. Rezolvarea se incadreaza
in metoda figurativa.

Rezolvarea problemei incepe cu aflarea impartitorului (dife-
renta dintre deimpartit si rest, impartita la cat). Valoarea gasita
reprezintd diferenta celor doud numere. Se ajunge la utilizarea
metodei figurative, cazul in care se cunoaste suma si diferenta.

86 Cantitatea de mere culese in ziua a treia va reprezenta o parte,
cea din prima zi reprezinta trei parti egale cu prima si inca 7 kg,
iar cea culeasd in ziua a doua este cét cea din prima zi si inca 7 kg.
Pentru a raméane parti egale, ar trebui ,,scoase” 7 kg si inca 2 x 7 kg.

s A geatd

B% Considerim suma de bani a celui de-al treilea copil o parte si
atunci: suma celui de-al doilea copil va reprezenta o parte egald
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cu prima si inca 10 lei; suma primului copil va reprezenta doud
parti si incd 2 x 10 = 20 lei; suma celui de-al patrulea copil
va reprezenta doud parti si inca 10 + 60 = 70 lei.

Avand nevoie de un sfert din numarul margelelor albastre, vei
considera numaérul acestora reprezentat de 4 parti egale. Atunci,
numadrul margelelor rosii va fi reprezentat de doua parti egale,
iar numarul margelelor verzi, o parte egalad cu celelalte si inca
3 margele. Daca ar fi numai parti egale, valoarea acestora ar fi
17-3 = 14.

9" Dacid numirul mai mic corespunde unei pirti, numirul mai

mare reprezinta cinci parti egale cu prima si incd 2. Diferenta
de parti egale (5 - 1 = 4) si incé 2 reprezinta numaérul 66. Deci,
cele patru parti egale corespund numarului 66 - 2 = 64.

. Cand pretul caietului reprezinta o parte, pretul pixului ar fi cu

2 lei mai putin decat o parte egala cu prima, iar pretul stiloului
ar fi reprezentat de patru parti egale. Pentru a avea numai parti
egale, ar trebui sa addugam 2 lei la pretul pixului, situatie in care
costul celor trei obiecte ar fi 16 + 2 = 18 lei si ar insemna valoa-
reaal + 1+ 4 = 6 parti egale.

Afli distanta parcursa de cele doua barci in 3 ore. Intrucat valoa-
rea gasita va fi mai mare decét distanta dintre cele doua porturi,
rezulta ca cele doua barci trecuserd una de cealalta.

Se determina distanta parcursa de ciclisti in cele 3 ore, apoi se afla
de cate ori se cuprinde diferenta vitezelor in aceasta distanta.

~ Afla de cate ori se cuprinde diferenta vitezelor in diferenta dis-

tantelor parcurse de cele doud autoturisme (20 km, pentru ca
unul a parcurs jumatate din drum si incd 10 km, iar celalalt
cu 10 km mai putin decat jumatate din drum).

Dupa determinarea diferentei vitezelor, afld in cat timp se reali-
zeazd diferenta de distante parcurse (cei 12 km). Aceasta valoare
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reprezinta chiar timpul cat a mers primul biciclist (cel cu viteza
mai mare) pana a ajuns la destinatie.

 Pentru c4, in situatia a doua, un nepot ramane fara nicio bom-

boana, rezulta ca au fost retrase cele doua bomboane ale acestuia
si s-a adaugat bomboana ramasa (din prima situatie) pentru a da
aceste bomboane (2 + 1 = 3), cate una, fiecdruia dintre ceilalti
nepoti. La cati nepoti pot fi repartizate aceste bomboane?

Cati nepoti are bunica?

- Se inlocuieste péinea printr-un corn si inca 375 g. Deci, doud

paini vor cantéri cat doua cornuri si inca 2 x 375 = 750 g.
Problema se poate rezolva astfel: doua cornuri si inca 750 g si
inca 5 cornuri cantaresc 1625 g. Ceea ce insemnaca 2 + 5 =17
cornuri cantaresc 1625 - 750 = 875 g.

Numarul caietelor de fiecare fel este dat de catul impartirii (prin
cuprindere) diferentei de cost (10 lei) la diferenta preturilor
caietelor (3 - 2).

Pornind de la afirmatia ,jumatate din acel numar ar fi cu 1 mai
mare decat sfertul lui”, afla jumaétate acelui numar (1 + 1), apoi
acel numar (2 x 2), care este cu 1 mai mic decat numarul florilor
din vaza.

‘¥ Rezultd din enunt ca 12 km reprezinta doua sferturi din drum

(4 -1-1 = 2), adica jumatatea acestuia.

Afla diferenta varstelor celor doi si apoi rezolvd o problema in
care se cunoaste diferenta si de cate ori o necunoscuta este mai
mare decat cealalta (metoda figurativa).

Reprezintad prin desen si marcheaza diferenta intre lungimile
laturilor consecutive. Scdzdnd dublul acestei diferente din pe-
rimetru, ramane lungimea a 4 laturi egale cu latura mai mica
a paralelogramului.

40 e capitolul Il INDICATII



Mihail Rosu

-
®

Qﬁ Foloseste o reprezentare prin desen. Scazand din perimetru dublul
diferentei (2000 — 2 x 100), lungimea dreptunghiului va avea
doud parti egale cu latimea, adica vor fi, in total, 2 X 2 + 2 =6
parti egale.

:m Se considerd numarul elevilor claselor a IV-a ca o parte. Atunci,
numarul claselor I va fi cu 50 mai mic decat o parte egala, cel
al elevilor claselor a II-a va fi cu 30 mai mare decat o parte egala
cu prima, iar cel al elevilor de clasa a III-a va fi cu 70 de ori mai
mare decit o parte egald cu prima. Pentru a avea doar parti
egale (4), numarul total al elevilor trebuie modificat astfel: se
adauga 50, apoi se scad 30 si 70 (1050 + 50 — 30 — 70).

m Compara varsta actuald a tatalui (reprezentatd prin 13 parti
egale cu varsta actuala a fiului) cu varsta sa peste 6 ani (re-
prezentatd prin 4 parti egale cu varsta actuala a fiului si inca
4 x 6 = 24 de ani). Varezulta ca cele 13 parti egale reprezinta tot
atat cat 4 parti egale siinca 3 X 6 = 18 ani. Deci, la 9 parti egale
corespund 18 ani (o parte reprezentand varsta actuala a fiului).

ﬁ Intrucat salupa se opreste si stationeaza dupa o ord de mers,
timp in care a parcurs 50 km, trebuie aflat in cat timp stra-
bate barca aceastd distanta. Afla apoi timpul necesar fiecarei
ambarcatiuni pentru a strabate distanta dintre porturi (atentie:
la timpul salupei se adauga cele 3 ore de stationare). Determina
diferenta de timp si afla ce distantd parcurge, in acest timp,
ambarcatiunea care ajunge a doua la destinatie.

E Pentru prima parte a problemei, timpul pana la intalnire este
numarul care arata de cate ori se cuprinde suma vitezelor in
distanta dintre cele doud localitati. Pentru partea a doua a pro-
blemei, se determind ora intélnirii la juméatatea drumului si
timpul necesar fiecarui autovehicul pentru parcurgerea distan-
tei respective. Stiind ora intélnirii si timpul necesar deplasarii,
se poate afla ora plecarii.
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%01 Considerand ca necunoscute distantele parcurse de fiecare biciclist,
problema este rezolvabila prin metoda figurativa, date fiind suma
si diferenta celor doud marimi. Cunoscand distanta si timpul,
se poate afla viteza cu care s-a deplasat fiecare biciclist.

38 Daca vei considera cantitatea de cirbune din primul depozit ca
o parte, atunci cantitatea din cel de-al doilea depozit reprezinta
doua partiegale cu prima. Analizeaza ultima dintre partile egale
si vei constata ca este formata din 44 t (cat s-ar mai aduce in pri-
mul depozit), 12 t (cat s-ar scoate din al doilea depozit) si 100 t
(diferenta ramasa intre cantitatile din cele doua depozite).

09 Transforma timpul in ore sl vel constata cd 3 magini au nevoie
de 18 X 8 = 144 ore pentru a termina lucrarea. Aplica apoi
regula de trei simpla (reducerea la unitate) si vei afla ca 4 masini
au nevoie de 108 ore. Cum cele 4 masgini lucreaza 24 de ore pe
zi, rezultatul impartirii lui 108 la 24 (catul si restul!) constituie
numarul de zile si ore in care se termina lucrarea.

J'}‘ De ce este mai mare suma primelor doua numere decat suma
ultimelor doua cu 80? Pentru ca primul numéar este mai mare
decat cel de-al treilea cu 80. Reprezinta datele problemei, consi-
derand al treilea numar ca o parte.

m Daca viteza de deplasare impotriva curentului apei reprezinta
o parte, atunci viteza de deplasare in sensul curentului reprezinta
3 parti egale cu prima. 12 ore de mers impotriva curentului apei
reprezintd 12 parti egale, iar 4 ore de mers in sensul curentului
apei, 4 X 3 = 12 parti egale. Cele 12 + 12 = 24 de parti egale re-
prezinta 144 km. Dupa aflarea celor doua viteze de deplasare, se
tine seama de faptul ca viteza de deplasare impotriva curentului
apei este diferenta dintre viteza proprie a barcii si viteza apei, iar
viteza de deplasare in sensul curentului este suma dintre viteza
proprie a barcii si viteza apei. Viteza unui obiect care pluteste pe
apa este, de fapt, viteza apei.
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#12- Afli vitezele celor doua vehicule, apoi distanta parcursa de bici-

T
2
o
et N

B

B

clist in cele doua ore. Se ajunge la o problema ,,de urmarire”, in
care se cunosc: distanta dintre cele doua vehicule si vitezele lor.

Observa a cata parte din drum reprezinta distanta parcursa pe jos.

Daca vei considera numarul problemelor rezolvate intr-o zi de
Ionut ca reprezentand o parte, atunci numaérul problemelor rezol-
vate zilnic de George va fi reprezentat de 3 parti egale cu prima.
Urmaéreste cate parti egale reprezintd numarul problemelor
rezolvate de Ionut in 7 zile si de George in 3 zile.

Daca o ladad cu mere si o lada cu pere cantaresc impreuna 58 kg,
atunci cate 10 de fiecare fel vor cantéri de 10 ori mai mult
(10 x 58). Compara aceasta concluzie cu al doilea sir de date din
problema si vei putea afla cat cantédreste o lada cu pere.

¥ Un numar natural cuprins intre 20 si 30 este de forma 2a, unde a

este o cifra. Numarul este 20 + q, iar suma cifrelor sale este 2 + a.

Determina diferenta dintre véarstele celor doi, varsta actuala
a fiului, apoi varsta din trecut a acestuia (cand varsta tatalui
este de 7 ori mai mare decét a sa) si, in final, cu cati ani in urma
se intampla acest fapt.

Numarul copiilor raméne neschimbat (pleaca 2, dar vin 2). Se cu-
noaste suma si de cate ori este mai mare unul dintre numerele
cautate decat celalalt.

Prima cifra fiind cunoscuta (1), avem de plasat celelalte cifre pe
locurile ramase. Daca pe locul 2 s-ar afla 2, atunci locul 3 poate
fi ocupat de 3 (si atunci, pe ultimul loc este 4) sau de 4 (si atunci,
pe ultimul loc este 3).

Analog, daca pe locul 2 s-ar afla 3, respectiv 4.
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20 Trebuie aflat consumul zilnic (420 : 7) si apoi inlocuitd hrana
unui elefant prin hrana a 3 zebre (deci, cei doi elefanti consuma
cat 2 x 3 zebre).

‘? Peste 5 ani, Bogdan va avea (10 + 5) ani, tatdl sau va avea
3 x (10 + 5) ani, iar mama, cu 5 ani mai putin decat tatal.
Varstele de acum ale parintilor se obtin micsorand cu 5 varstele
aflate mai inainte.

@8 Daci toate scandurile ar fi de brad, ar cantari 10 x 15 = 150 kg.
Diferenta de 168 — 150 = 18 kg apare datorita faptului ca o scan-
duréa de stejar cantareste cu 18 - 15 = 3 kg mai mult decat una
de brad. Deci, numarul scandurilor de stejar este dat de cate ori
se cuprind cele 3 kg in 18 kg.

¥ Cunoscand suma dintre primul sial treilea (65) si suma celor 4 nu-
mere (113), se afla suma dintre al doilea si al patrulea (113 - 65).
Acum, pentru al doilea si al patrulea numaér se cunoagte suma si
raportul, deci se pot afla (metoda figurativa). Apoi se afla primul
numdr (cu 5 mai mare decat al doilea) si al treilea (din suma
cu primul).
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Daca cifra sutelor este 9, suma numerelor reprezentate de cifrele
zecilor si unitatilor trebuie sa fie 0 (vezi conditia c.), deci fiecare
dintre ele este 0. Numarul este 900. Analog pentru 711 si 522.

Exemplu: Pentru impodobirea pomului de Craciun s-au cumpa-
rat doud pachete, fiecare cu 10 cutii. In fiecare cutie sunt 6 globu-
lete. Cate globulete s-au cumparat?

Prima rezolvare: Afli numarul cutiilor din cele doué pachete (2 x 10),
apoi numaérul globuletelor (20 x 6).

A doua rezolvare: Afli numarul globuletelor dintr-un pachet (10 x 6),
apoi numarul total al globuletelor (2 x 60).

40 : 2 = 20 (pagini citite luni);
40 - 20 = 20 (pagini ramase de citit);
20 : 4 = 5 (pagini citite in oricare din cele 4 zile).

. 20 : 10 = 2 (pensule folosite de fiecare elev in prima zi);

2 x 2 = 4 (pensule folosite de fiecare elev in a doua zi);
20 : 4 = 5 (elevi prezenti in a doua zi).

'+ 10 + 1 = 11 (puncte in care se vor monta becuri);

11 - 2 = 9 (locuri unde se vor monta becuri galbene, verzi sau
albastre);
9 : 3 = 3 (becuri de fiecare din culorile: galben, verde, albastru).
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8 + 2 = 10 (creioane, ce cantaresc cat cutia cu cele 8 creioane);
50 : 10 = 5 (g, cantareste un creion);
8 X 5 = 40 (g, cantaresc creioanele).

5 -1 = 4 (parti egale in plus la margelele albastre);
28 : 4 = 7 (margele albe);
5 X 7 =35 (margele albastre); sau: 7 + 28 = 35 (margele albastre).

4 + 2 = 6 (randunele intr-un cuib); 3 X 4 = 12 (pui in cele 3 cuiburi);
3 X 6 = 18 (randunele in cele 3 cuiburi); 3 X 2 = 6 (rAndunele
in 3 cuiburi);

12 + 6 = 18 (randunele in 3 cuiburi);
3x(4+2);3x4+3x2.

15 x 20 = 300 (carti primite); 15 - 7 = 8 (pachete ramase);
7 X 20 = 140 (carti vandute); 8 X 20 = 160 (carti vandute);
300 - 140 = 160 (carti ramase).

18 : 2 = 9 (impaértitorul),deciD : 9 = 18 restr,cu0 <r < 9;
Pentrur =0, D= 18 x 9 = 162;
Pentrur =1,D=18x9+ 1 =163 s.am.d. pandlar = 8.

% L2x2+2=6 (parti egale cu latimea); IL. 90 : 2 = 45 (m) - lungi-

mea + latimea;

90 : 6 = 15 (m) - latimea; 2 + 1 = 3 (parti egale cu latimea);
2 x 15 = 30 (m) - lungimea; 45 : 3 = 15 (m) - latimea;

2 x 15 = 30 (m) - lungimea.

2 x (40 + 30) = 140 (perimetrul dreptunghiului);
240 - 140 = 100 (diferenta de perimetru);
100: 2 =50 (cm) —cat maitrebuie marita lungimea dreptunghiului.

L. 2 X 6 = 12 (m mai mult cele 2 lungimi decét cele 2 1atimi);
20-12 = 8 (m) - perimetrul, dacé toate laturile ar fi egale cu latimea;
8 :4 = 2 (m) - latimea;

2 + 6 = 8 (m) - lungimea.
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II. 20 : 2 = 10 (m) - lungimea + latimea;
10 - 4 = 6 (m) - dublul latimii;
4:2 = 2 (m) - latimea;
2 + 6 = 8 (m) - lungimea.

2000 2000

b
—

o
F

I. 10 000 : 2 = 5000 (kg) - fiecare magazie, in final;
5000 + 2000 = 7000 (kg) — prima magazie la inceput;
5000 - 2000 = 3000 (kg) — a doua magazie, la inceput.

I1. 2 x 2000 = 4000 (kg) — mai mult in prima magazie;
10 000 - 4000 = 6000 (kg) — ar fi in cele doua magazii, daca
in ambele ar fi cantitati egale cu cea de-a doua;
6000 : 2 = 3000 (kg) - in a doua magazie;
3000 + 4000 = 7000 (kg) - in prima magazie.

I.
400
t — }
} 3200, adica
a —
} 2800

3200 - 400 = 2800 (km - lungimea drumului, cand distanta par-
cursa cu trenul ar fi cu 400 km mai scurta);

3 + 1 = 4 (parti egale);

2800 : 4 = 700 (km - o parte egala);

700 + 400 = 1100 (km — drumul cu trenul);

3 x 700 = 2100 (km - drumul cu avionul);

(sau: 3200 - 1100 = 2100).
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3 + 1 = 4 (parti egale);

3200 : 4 = 800 (km - o parte egala);

800 + 400 = 1200 (km - drumul cu trenul);
3200 - 1200 = 2000 (km — drumul cu avionul);
(sau: 3 x 800 - 400 = 2000).

% 1. 100 - 50 = 50 (lei — suma primita de cel mare);
100 — 85 = 15 (lei — suma primita de cel mic);
50 — 15 = 35 (lei — suma primita de cel mijlociu);
(sau 85 - 50 = 35).

II. 50 + 85 = 135 (lei — suma primita de cei trei impreuna, plus
suma primita de cel mijlociu);
135 - 100 = 35 (lei — suma primita de cel mijlociu);
50 — 35 = 15 (lei — suma primita de cel mic);
85 — 35 = 50 (lei — suma primita de cel mare).

n 0 o O O —— lipsesc 15 lei
0] 0 0] —— ramaén 10 lei

10 + 15 = 25 (lei - pretul unei mingi);
3 X 25 = 75 (lei - costul a 3 mingi);
75 + 10 = 85 (lei — suma avuta);

(sau: 4 x 25-15 = 85).

30

#. A 0 0 O...0 \
B 00 0...00..0Q0..0

30

30 + 30 = 60 (nuci - diferenta)
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(1): numele niciuneia dintre fete nu este identic cu cel care arata

culoarea rochiei.

A

N

R

(2): fata imbracatd in alb vorbeste cu cea care se numeste
Negru = fata numita Negru nu are rochie alba.

a

n

r

A

N

R

(3): din (1) si (2) rezulta ca fata care se numeste Negru are rochie
rosie; deci celelalte doua fete nu au rochii rosii.

a

n

r

A

N

Da

R

(4): fata care se numeste Albu nu are nici rochie alba, nici rochie
rosie, deci culoarea rochiei sale este negru.

a n r
A - Da -
N - - Da
R .
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(5): fata care se numeste Rosu nu are nici rochie rosie, nici rochie
neagra, deci rochia sa este alba.

a n r
A - Da -
N - - Da
R Da - -
40 —primul baiat: 9 strangeri de
- I maini;
—al Il-lea baiat: 8 strangeri de
X II maini;
\ —al IIl-lea baiat: 7 strangeri
‘/IH de maini;
/ "
v —al IX-lea baiat: 1 strangere
de maini;

—al X-lea baiat - strangeri de
maAini (a strans mainile tuturor)

deci, 9 +8+7+6+5+4+3+2+1=4x10+5=45

l l

10

21 5 copii ... 5 minute ... 5 inghetate;
1 copil ... 5 minute ... 5: 5 = 1 inghetata;
1 copil ... 15 minute ... 15 : 5 = 3 inghetate.

Daca 3 inghetate sunt méncate de 1 copil, atunci 30 de inghetate sunt
maéancate de 30 : 3 = 10 copii.
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$ 14+42+3+..+14+15+16+ 17+ 18+ 19 + 20

Pentru a calcula aceastd sumaé, se grupeaza primul termen
cu ultimul, al doilea cu penultimul s.a.m.d., forméndu-se 20:
2 = 10 perechi. in fiecare pereche, suma celor doua numere
este 21 (1 + 20 = 2 + 19 = ... = 21). Deci, intreaga suma va fi
10 x 21 = 210.

Cand se inlocuieste un semn (+), cu semnul (=), suma numere-
lor din fiecare membru va fi 210 : 2 = 105. Pentru ca in dreapta
semnului (=) se afla numerele mai mari, va fi nevoie de mai
putine pentru a obtine suma 105. De aceea, incepem sa adunam
numerele in ordine descrescéatoare:

20 +19=39
39 + 18 = 57
57+ 17 =74
74 + 16 = 90
90 + 15 = 105.

Am ajuns la numarul 15, care va fi ultimul dupa semnul (=),
deci semnul (=) a fost pus intre 14 si 15.

23 Numerele sunt de forma a5b. In locul lui a se poate pune ori-
care dintre cifrele 1, 2, ..., 8, 9; deci 9 alegeri posibile. La fie-
care alegere a lui a, b poate fi inlocuit cu 0, 1, 2,..., 8, 9, deci
10 alegeri posibile. In acest fel, se pot obtine 9 x 10 = 90 de
numere. Cel mai mic dintre acestea trebuie sa aiba numérul
sutelor cel mai mic, deci 1, si numarul unitatilor cel mai mic,
deci 0; numarul este 150. Cel mai mare dintre acestea trebuie
sd aiba numaérul sutelor, ca si al unitétilor, cel mai mare: 9;
deci numaérul este 959.

24 Prima ora poate fi Matematicé sau Stiinte. Dacd prima oré este
Matematica, ora a doua nu poate fi decat Romana, iar ora a treia,
Stiinte.

Dacé prima ora este ocupaté de Stiinte, ora a doua trebuie sé fie
Matematica (doar aici mai apare) si a treia ord, Roméana.
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Dacéa luam o unitate de la numarul cel mai mare, acesta devine
egal cu cel din mijloc.

Daca unitatea luata de la numarul cel mai mare o adiaugam nu-
marului cel mic, acesta devine egal cu cel din mijloc.

In acest fel, se obtin trei numere egale cu cel din mijloc. Cum
suma lor a ramas aceeasi, numaérul din mijloc va fi 366 : 3 = 122.
Numarul cel mai mic va fi 122 - 1 = 121, iar cel mai mare va fi
122 + 1 = 123.

Deci, procedeul este: se imparte suma la 3 si se va afla numarul
din mijloc. Celelalte doua numere se afla scazand, respectiv adu-
nand 1 la numarul gasit.

— primul meci: 64 jucéatori, ramanand 64 : 2 = 32 jucatori;

- al II-lea meci: 32 jucéatori, ramanand 32 : 2 = 16 jucatori;

— al ITI-lea meci: 16 jucatori, ramanand 16 : 2 = 8 jucétori;

- al IV-lea meci: 8 jucatori, raméanand 8 : 2 = 4 jucétori;

—al V-lea meci: 4 jucatori, raméanand 4 : 2 = 2 jucétori;

- al VI-lea meci: 2 jucatori, ramanand 2 : 2 = 1 jucator - finala.

34 34 - 8 = 26 (ani, diferenta de varsta
M dintre mama si fiu)
Y
26
M +

F —

1 x 26 = 26 (ani, varsta in viitor, a fiului);
26 — 8 = 18 (ani - peste care varsta fiului este jumatate din varsta
mamei);

52 e capitolul IV REZOLVARI



Mihail Rosu

sau:

—o

2 X 26 = 52 (ani - varsta mamei);
52 - 34 = 18 (ani).
250 . <
p—, 250 + 140 + 210 = 600 (kg, cantitatea totala
vanduta);
140 . .. <
—+—— 2 X 600 = 1200 (kg, cantitatea totalda ramasa);
210 . - < a
—————— 1200 : 3 = 400 (kg, cantitatea ramasa in fiecare
lada);
400 + 250 = 650 (kg — cantitatea din prima lada);
400 + 140 = 540 (kg - cantitatea din a doua lada);
400 + 210 = 610 (kg - cantitatea din a treia lada).
Sa spunem ca Andrei este ,,ghinionist”. El scoate prima moneda
de 50 de bani, iar din urmatoarele extrageri nu apare nicio
moneda de 10 bani. Mai rau decat atat nu se poate! De cate ori i
se poate intampla aceasta? De 7 ori, pentru ca sunt 7 monede de
50 de bani. Urmétoarea monedéa pe care o va scoate va fi sigur
de 10 bani (n-au mai ramas decat din acestea). Deci, cel mai mic
numaér de monede este 7 + 1 = 8.
* Sa reprezentam animalele din gospodarie:

« O dd d-
i Q0 QQ QR
w“ Q0. Q
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Sa urmarim, pe desene, numarul picioarelor acestora.

Numar picioare rate

Numar picioare gaini

Numar picioare oi

S-au format 1 + 2 + 2 x 2 = 7 parti egale, ce reprezintd 630 de

picioare.

630 : 7 = 90 (picioare, toate ratele);

90 : 2 = 45 (rate);

2 x 45 = 90 (giini si tot atatea oi).

Pz

%‘ I'111si2 lei (se cumpéra 1 + 3 = 4 pixuri si raméan 2 lei);
|11l 4 lei (se cumpdra 3 pixuri §i rdman 4 lei);
4 - 3 = 1 (pix - diferenta de pixuri cumparate);
4 — 2 = 2 (lei - costul unui pix);
4 x 2 = 8 (lei — costul a 4 pixuri);
8 + 2 = 10 (lei — suma avuta);
Sau: 3 x 2 + 4 = 10 (lei).

3

150 000 - 112 500 = 37 500

150 000 + —— +
I
112 500 +
I 11
87500
I I
I I
112 500 + + —
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112 500 - 50 000 = 62 500 (kg -
cantitatea de zahar din primul
depozit).
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:
initial s — 24 : 2 = 12 (lei - fiecare persoana,
24 in final);
—_—
final —M 12 + 3 = 15 (lei - prima persoana,
} 24 la inceput);
—_—y 12 - 3 = 90 (lei — a doua persoana,
la inceput).
$E Cifra 0 a fost folosita doar in scrierea zecilor: 10, 20, 30, ...., 80,

90, deci, de 9 ori.
Cifra 1 a fost folosita in scrierea:

numerelor de la 1 la 10 — de 2 ori;
numerelor de la 11 la 20 — de 10 ori;
numerelor de la 21 la 30 - o data;
numerelor de la 31 la 40 - o data;

numerelor de la 91 la 99 - o dat4,

deci,de 2 + 10 + 8 x 1 = 20 de ori.

Cifra 3 a fost folosita in scrierea:

numerelor de la 1 la 10 - o data;
numerelor de la 11 la 20 - o data;
numerelor de la 21 la 30 — de doué ori;
numerelor de la 31 la 40 — de 10 ori;
numerelor de la 41 la 50 - o data;
numerelor de la 51 la 60 - o data;

numerelor de la 91 la 99 - o data,

deci,del1 +1+ 2+ 10 + 6 x 1 = 20 de ori.
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a r—

1010 - 10 = 1000 (suma, daca din

b

] }1010 a se scade 10);

10

10

10

10

10 1 + 4 = 5 (parti egale);
a ——— 1000 : 5 = 200 (valoarea unei parti
b ; egale — numaérul a - 10);
200 + 10 = 210 (numarul a);
4 x 200 = 800 (numarul b);
sau: 1010 - 210 = 800.
6
2 3 4 5 6 7 8 9
4=1+3 \Ioana /
2 4 5 6 7 8 9
7=2+5 N\ Ssilvia ./
4 6 7 8 9
11=4+7 \\ Maria ./~
6 8 9
16 =6 + 10 T~ Ana—
8\ /9
17=8+9 Elena

31 Gaseste cel mai mic numar scris cu 3 cifre distincte, care are una

din cifre 9, iar suma celorlalte doua, 6.

Cel mai mic numar scris cu 3 cifre are numarul sutelor 1, deci

este de forma 1**.
Cifra 9 ar putea fi scrisa pe locul zecilor sau pe cel al unitatilor.
Dacd numarul este cel mai mic, trebuie sa aiba cat mai putine
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zeci, deci 9 nu poate fi decéat pe locul unitéatilor, adicd numaérul
este de forma 1*9.

Cum suma numerelor reprezentate de cifrele sutelor sizecilor este
6, iar cifra sutelor este 1, inseamna ca cifra zecilor este 6 — 1 = 5.
Numarul este 159.

Esti in situatia de a afla un numar, stiind c&, daca se scade 18
din el, se obtine 159. Descédzutul se afld adunand restul cu sca-
zatorul, deci 159 + 18 = 177.

1 caramida = 2 jumatati de caramida;

1 caramida si jumétate = 3 jumatati de caramida;

6 : 3 = 2 (kg - o jumaitate de caramida);

9 caramizi = 9 X 2jumatati de cirdmida = 18 jumatati de ciramida;
18 x 2 = 36 (kg - 9 caramizi).

?ﬁfr Elena : M @hﬂe/ mar
Adina: gu'n/ ga,ra/ gutuie

Tulia: para.

’nqﬂ* Reprezinta grafic informatiile din enunt;:

35 35
D | =] [ — e RREREEEE R ] | ——— |
H—_/
R—m7m7m7M7m — 197 F 4 } 4
I 11 II1

197 — 35 = 162 (lei — are mai putin Denisa decat Robert, dupa
cumpdrarea bratarii);

3 - 1 = 2 (parti egale — avute in plus de Robert fatd de Denisa,
dupa cumpararea bratarii);

162 : 2 = 81 (lei - suma ramasa Denisei dupa cumpérarea bratéarii);
3 x 81 = 243 (lei - suma avuta de Robert);

243 + 35 = 278 (lei — suma avuta de Denisa);

(sau: 81 + 197 = 278 (lei - suma avuta de Denisa)).
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Turisti straini  +——
9 44
Turisti romani ——t —

44 - 2 = 42 (turisti — numarul total al turistilor, daca cei roméni
ar fi cu 2 mai putini);

1 + 6 = 7 (parti egale);

42 :7 = 6 (valoarea unei parti egale = numarul turistilor straini);
44 - 6 = 38 (turistilor romani);

(sau: 6 X 6 + 2 = 38).

4 738 : 6 = 793 (suma celor doud numere consecutive);

—_ 793 -1 = 792 (suma celor doua numere,
—_ 793 daca cel mare ar fi egal cu cel mic);
1 792 : 2 = 396 (numarul mai mic);

396 + 1 = 397 (numéarul mai mare);
(sau: 793 - 396 = 397).

3 -2 =1 (lei - diferenta de pret dintre o coarda si o minge);
24 : 1 = 24 (numarul mingilor = numarul corzilor);

24 x 2 = 48 (lei - costul mingilor);

24 x 3 = 72 (lei - costul corzilor);

(sau: 48 + 24 = 72).

54 + 62 + 70 = 186 (lei - suma totala initiala);
186 — 111 = 75 (lei — suma totala cheltuita);

75 : 3 = 25 (lei — suma cheltuitéa de fiecare);

54 — 25 = 29 (lei — suma ramasa Soranei);

62 - 25 = 37 (lei — suma ramasa lui Virgil);

70 - 25 = 45 (lei — suma rdamasa lui Silviu).

Costul lalelelor: - —

Costul margaretelor: S
} 411
51
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411 - 51 = 360 (lei - costul florilor, daca toate lalelele ar costa
cat toate margaretele);

360 : 2 = 180 (lei — costul margaretelor);

180 + 51 = 231 (lei — costul lalelelor);

180 : 2 = 90 (numarul margaretelor);

231 : 3 = 77 (numarul lalelelor).

#s Dulgheru  dulgher frerar zidar
Fieraru dulgher frerar
Zidaru fierar

87 - 11 = 76 (cifre folosite pentru scrierea numerelor de doua
cifre, mai mari decat 10)

2 x 10 = 20 (cifre folosite in numerotarea unui grup de 10 pagini)
76 : 20 = 3 rest 16 (3 grupe de cate 10 pagini si 16 cifre ramase
disponibile)

16 : 2 = 8 (pagini de cate doua cifre)

10 + 30 + 8 = 48 (pagini)

27 - 7 = 20 (ani, suma varstelor celor 2 frati, in prezent)

1 + 1 = 2 (ani, micgorarea anuala a sumei varstelor lor)

7 x 2 = 14 (ani, micsorarea sumei varstelor in 7 ani)

20 - 14 = 6 (ani, suma varstelor celor 2 frati cAnd s-a niscut Corina)

150 : 5 = 30 (intervale de cate 5 m, pe lungime)

30 + 1 = 31 (stalpi necesari pentru marcarea unei lungimi)

2 x 31 = 62 (stalpi necesari pentru cele doua lungimi)

50 : 5 = 10 (intervale de cate 5 m, pe latime)

10-1 = 9 (stalpi necesari pentru o latime, conectata cu lungimile)
2 x 9 = 18 (stalpi necesari pentru cele doua latimi)

62 + 18 = 80 (stalpi necesari)
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P 65 000 - 50 000 = 60 000 (pasari ramase dupa vanzare)

gdini  —
- 60 000

pui

1 + 5 = 6 (parti egale)

60 000 : 6 = 10 000 (gaini ramase)

5 x 10 000 = 50 000 (pui)

10 000 + 5 000 = 15 000 (gaini, la inceput)

A% 1234 -1179 = 55 (al doilea numar este cu 55 mai mic decét primul)
1179-1123 = 56 (al treileanumar este cu 56 mai mic decéat al doilea)
1123 - 1056 = 57 (al patrulea numar este cu 57 mai mic decat
al treilea)
Deci, urmétoarele numere se obtin scdzand 58, 59, 60, ... din
numerele precedente.
1066 — 58 = 1008
1008 - 59 = 949
949 - 60 = 889

Clasa a IV-a

%2 Daca numairul care s-a repetat de doua ori ar fi 1, atunci suma
din cele doua aruncari ar fi 2, ceea ce inseamna ca din celelalte
4 aruncéri trebuie si se obtina 28 - 2 = 26, iar numaérul ar tre-
bui sa fie 26 : 4. Cum nu existd un numaér natural care inmultit
cu 4 si dea 26, inseamna cd nu este 1 numarul obtinut la pri-
mele doua aruncari.

Daca numarul care s-a repetat de doua ori ar fi 2, atunci suma
din cele douéa aruncéri ar fi 2 X 2 = 4, iar suma din celelalte
4 aruncari ar fi 28 — 4 = 24. Numarul care s-a repetat in acest
caz ar fi 24 : 4 = 6, deci o prima solutie este: 2, 2, 6, 6, 6, 6.

Daca numarul care s-a repetat de doua ori ar fi 3, atunci suma
celor doua aruncéri ar fi 2 X 3 = 6, iar suma celorlalte 4 aruncari
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ar fi 28 — 6 = 22. Cum 22 nu se imparte (fara rest) la 4, nu este
posibil acest caz.

Dacd numarul care s-a repetat de doua ori ar fi 4, atunci suma
celor doua aruncéri ar fi 2 X 4 = 8, iar suma celorlalte 4 aruncari
ar fi 28 — 8 = 20, ceea ce inseamna ca al doilea numaér obtinut
ar fi20: 4 = 5, adica solutia: 4, 4, 5, 5, 5, 5.

Daca numarul care s-a repetat de doua ori ar fi 5, atunci suma
celor doué aruncari ar fi 2 X 5 = 10, iar suma celorlalte 4 arun-
cari ar fi 28 — 10 = 18. Cum 18 nu se imparte (fara rest) la 4, nu
este posibil acest caz.

Daca numarul care s-a repetat de doua ori ar fi 6, atunci suma
celor doud aruncariar fi2 x 6 = 12, iar suma celorlalte 4 aruncari
ar fi 28 - 12 = 16, ceea ce inseamna ca al doilea numar obtinut
ar fi 16 : 4 = 4, adica solutia: 6, 6, 4, 4, 4, 4.

8% Numerele cautate sunt de forma **55.

Pe pozitia sutelor poate fi oricare dintre cifrele 0, 1, 2, ... , 9,
deci: *055, *155, *255, *355, ..., *755, *855, *955.

Pe pozitia miilor poate fi oricare dintre cifrele 1, 2, 3, ..., 9:
1055, 1155, 1255, 1355, ..., 1755, 1855, 1955;

2055, 2155, 2255, 2355, ..., 2755, 2855, 2855;

3055, 3155, 3255, 3355, ..., 3755, 3855, 3955;

9055, 9155, 9255, 9355, ..., 9755, 9855, 9955.
Se formeaza un tablou de numere dreptunghiular aviand 9 linii
si 10 coloane, deci sunt, in total, 9 x 10 = 90 de numere.

Reprezinta grafic prin G - o gasca, g — o giina si ¢ — un curcan.
Avem:

GGGGG ggeg cc—> 50kg

Cum o gédina cantareste 3 kg:

GGGGG 3kg 3kg 3kg ¢ ¢ —» 50 kg, adica:
GGGGG cc— 50-3x3=41kg.
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Dar fiecare curcan cantéreste cat o gasca si inca 3 kg (o gaina), deci:

GGGGG Gsi3kgGsi3kg — 41 kg
Sau: GGGGG GGsi2 x3=6kg—> 41 kg
Adica: GGGGGGG —>41-6 =35kg

Dacab + 2 = 7 gaste cantaresc 35 kg, atunci una cantareste 35 : 7 = 5 kg,
iar un curcan, 5 + 3 = 8 kg.

e
'x., 43

Sau:

st

2 X 4 + 2 x 3 =14 (numarul de parti egale)

1 | I

98 : 14 = 7 (m - valoarea unei parti);
4 X 7 =28 (m - lungimea);
] 3 X 7 =21 (m - latimea).

12 + 10 - 2 = 20 (elevi - participanti la un cerc sau altul);

24 — 20 = 4 (elevi - practica inotul)

I Mi

24

12 - 2 = 10 (elevi - praticipanti doar la cercul de informatica);

10 - 2 = 8 (elevi- participanti doar la cercul ,,Méaini indeména-
tice”);

10 + 8 + 2 = 20 (elevi - participanti la cel putin un cerc);

24 — 20 = 4 (elevi - practica inotul).

16 — 2 = 14 (clase care merg la spectacol);
336 : 14 = 24 (bilete pentru fiecare clasa);

Sau: 336 : 16 = 21 (bilete ar fi revenit initial fiecrei clase);
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2 x 21 = 42 (bilete care vor fi redistribuite);

16 — 2 = 14 (clase care merg la spectacol);

42 : 14 = 3 (bilete redistribuite fiecarei clase);

21 + 3 = 24 (bilete care revin, in final, fiecarei clase).

980 + 64 + 32 = 1076 (suma numerelor modificate/majorate);
1076
—
3 + 1 = 4 (parti egale)
1076 : 4 = 269 (valoarea unei parti = al doilea numér adunat cu 32);
269 — 32 = 237 (al doilea numar);
980 - 237 = 743 (primul numar).
15
4245
| |
4245 - 15 = 4230 (suma, daca primul numar ar fi de doua ori
mai mare decat al doilea);
2 + 1 = 3 (parti egale);
4230 : 3 = 1410 (valoarea unei parti = al doilea numar);
4245 - 1410 = 2835 (primul numar).
Dacéa primul numar pe care l-am gandit este x, atunci:

[(x - 80) x 2-1450] : 2 = 100.
Ultima operatie efectuata este o impartire in care se cunoaste im-
partitorul si catul. Deimpartitul se afla prin inmultirea acestora:
2 x 100 = 200
Acum, ultima operatie efectuatd este o scadere in care se cu-
noaste scazatorul (1450) si diferenta (200). Descazutul se afla

prin adunarea acestora:
1450 + 200 = 1650.
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Acum, ultima operatie efectuata este o inmultire, in care se cunoaste

produsul (1650) si unul dintre factori (2). Celélalt factor se afla

prin impartirea acestora:

, 1650 : 2 = 825.

Acum, ultima operatie este o scadere, in care se cunoaste scazatorul

(80) si diferenta (825). Descizutul se afld prin adunarea acestora:
80 + 825 = 905.

Deci, numarul pe care l-am gandit a fost 905.

[ 52 + 50 = 102 (km - parcursi intr-o ora de cei doi motociclisti);
408 : 102 = 4 (h - timpul dupa care s-au intalnit);
4 x 52 = 208 (km - parcursi de primul motociclist);
4 x 50 = 200 (km - parcursi de al doilea motociclist).

2 X 24 = 48 (km - parcursi in doua ore de primul biciclist);
2 X 22 = 44 (km - parcursi in doud ore de al doilea biciclist);
48 + 44 = 92 (km - parcursi in doud ore de cei doi biciclisti);
92 + 46 = 138 (km - distanta dintre cele doua localitéti);
24 + 22 = 46 (km - parcursi intr-o ora de cei doi biciclisti);
46:46 = 1 (h - timpul in care vor ,,acoperi” distanta de 46 km

dintre ei);
2 + 1 = 3 (ore - timpul de la plecare dupa care se intalnesc cei
doi biciclisti).

‘68 Urmareste si figurile de mai jos:

[iitiiids [ [ o
IImE I Lo

. 8 . 8
fdg g 13 i o
s ]
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9 - 6 = 3 (carti care vor raméne pe ultimul raft);

8 — 3 = 5 (carti care trebuie scoase de pe ultimul raft);

6 + 5 = 11 (carti disponibile pentru reasezare in biblioteca);
9 - 8 = 1 (carte asezata pe fiecare raft, cu exceptia ultimului);
11:1 = 11 (rafturi pe care se asaza inca o carte);

11 + 1 = 12 (rafturi - are biblioteca)

12 x 8 = 96 (carti asezate initial in bibliotecd);

96 + 6 = 102 (carti — are Anca);

(sau: 11 X 9 + 3 = 102 carti).

Sa pornim de la afirmatia primului copil, Ina. Dacéd Ina spune
adevarul (deci, Emil a spart geamul), atunci si Dan spune ade-
varul (nu a spart el geamul), atunci si Dan spune adevérul (nu
a spart el geamul), ceea ce nu se poate, cidci numai unul dintre
copii spune adevarul.

Deci, cu sigurantd, Ina minte. Aceasta inseamna ca nu Emil
a spart geamul si, in consecinta, acesta spune adevarul, iar toti
ceilalti mint. Cum Dan minte, inseamna cé el a spart geamul.
In acest fel, se confirma ca minte si Olga.

Faptasul este Dan.

87
r —m—m———
314

£ —— 901

125

87 + 314 + 125 = 526 (baloane ramase);

901 - 526 = 375 (baloane vandute);

375 : 3 = 125 (baloane vandute de fiecare culoare);
87 + 125 = 212 (baloane rosii aduse);

314 + 125 = 439 (baloane galbene aduse);

125 + 125 = 250 (baloane verzi aduse).
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Sau:

325 + 12 -5 = 333 (avioane si elicoptere dupa aterizari si decolari);

e——1 + 2 = 3 (parti egale);

a ————— 333 : 3 = 111 (valoarea unei parti egale = numarul
elicopterelor);
111 + 5 = 116 (elicoptere);
325 -116 = 209 (avioane);(sau: 111 x 2-13 = 209).

+ 24 : 6 = 4 (lei - pretul unui pachet cu napolitane);

2 X 4 = 8 (lei - costul a doua pachete cu napolitane = costul a 4 pa-
chete cu biscuiti);

8 : 4 = 2 (lei - pretul unui pachet cu biscuiti).

6 : 2 = 3 (grupe de cate doua pachete cu napolitane);

24 : 3 = 8 (lei - costul a doua pachete cu napolitane);

8 : 4 = 2 (lei - pretul unui pachet cu biscuiti).

Intrucat a poate lua 9 valori si b poate lua 10 valori, rezulta ca
sunt 9 x 10 = 90 de numere.

23 + 5 = 28 (pagini citite in a doua zi);

28 + 5 = 33 (pagini citite in ziua a treia);

33 + 5 = 38 (pagini citite in ziua a patra);

38 + 5 = 43 (pagini citite in ziua a cincea);

23 + 28 + 33 + 38 + 43 = 2 X 66 + 33 = 165 (pagini citite in pri-
mele cinci zile);

235 — 165 = 70 (pagini ramase de citit).

- Observati si figura de mai jos:

9

12

15 ! ' - -

18

66 e Capitolul IV REZOLVARI


Administrator
Highlight


Mihail Rosu

9+ 12 + 15 + 18 = 54 (lei — suma totala cheltuita);

4 -1 = 3 (parti egale);

54 : 3 = 18 (lei — valoarea unei parti = suma avuta de fiecare
copil, la inceput).

‘% 123 x 8 = 984 (creioane negre - in total);

1584 - 984 = 600 (creioane colorate — in total);
600 : 100 = 6 (creioane colorate — intr-o cutie).
Expresia numerica este: (15684 — 123 X 8) : 6.

o 1.

Sau:

II.

3840 : 30 = 128 (kg fan consumat zilnic de toate animalele);
2 x 18 = 36 (kg fan consumat zilnic de cai);

2 x 16 = 32 (kg fan consumat zilnic de vaci);

36 + 32 = 68 (kg fan consumat zilnic de cai si vaci);

128 - 68 = 60 (kg fan consumat zilnic de oi);

60 : 15 = 4 (kg fan consumat zilnic de o oaie).

2 X 18 = 36 (kg fan consumat zilnic de cai);

2 x 16 = 32 (kg fan consumat zilnic de vaci);

36 x 30 = 1080 (kg fan consumat de cai in 30 de zile);

32 x 30 = 960 (kg fan consumat de vaci in 30 de zile);

1080 + 960 = 2040 (kg de fan consumat de cai si vaci in 30 de
zile);

3840 - 2040 = 1800 (kg fan consumat de oi in 30 de zile);
1800 : 30 = 60 (kg fan consumat de oi intr-o zi);

60 : 15 = 4 (kg fan consumat zilnic de o oaie).

. 2 X 24 = 48 (ore in intervalul dat);

60 x 60 = 3600 (picaturi scurse intr-o ora);
3600 : 3600 = 1 (I apa risipita intr-o ora).

. 3600 : 60 = 60 (minute — se scurge 11 de apa);

60 : 60 = 1 (ora - se scurge 11 de apa);
2 X 24 = 48 (ore - in intervalul dat);
48 : 1 = 48 (1 apa risipita).
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C e |
I=9
39 - 9 = 30 (suma deimpértitului cu catul);
9 + 1 = 10 (parti egale);
30 : 10 = 3 (valoarea unei parti egale = catul);
9 x 3 = 27 (deimpartitul).
Deci, impartirea este 27 : 9 = 3.

De . D+ '
S —MM 20 —_ — 20
d — S d

1 + 1 = 2 (parti egale);

20 : 2 = 10 (valoarea unei parti egale = descazutul).

15 - 3 = 12 (produsul dintre impartitor si cat);
12=1X12=2X6=3 X 4.

Cum restul este mai mic decat impartitorul, acesta poate avea
valorile: 12, 6 si 4 (factorii care sunt mai mari decat 3).

Daca I = 12 atunci C = 1,daca I = 6 atunci C = 2sidaca i = 4
atunci C = 3.

Restul = 8

Impartitorul > 8 } — impartitorul = 9
Impartitorul = numar de o cifra

Deimpartitul cel mai mic — cétul cel mai mic
— catul =1

catul diferit de 0
CumD=CxI+RavemD=1x9+8=17.
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S C : 10
T C : 13
T S : 15
T S C
T S C

10 + 13 + 15 = 38 (dublul numarului de masini agricole);
38 : 2 = 19 (masini agricole intrate in reparatii);

19 - 10 = 9 (tractoare);

19 - 13 = 6 (semanatori);

19-15 = 4 (combine).

468 } 4768

4768 — 468 = 4300 (kg grau - daca in al doilea siloz ar fi fost,
in final, aceeasi cantitate ca in primul);

1 + 1 = 2 (parti egale);

4300 : 2 = 2150 (kg grau, in primul depozit in final);

2150 + 1216 = 3366 (kg grau, in primul depozit, 1a inceput);
4768 - 3366 = 1402 (kg grauy, in al doilea depozit, la inceput).

63 : 3 = 20 rest 2 —» 62 nu poate fi suma celor 3 numere consecutive;
63 : 3 = 21 (al doilea numar);

21 -1 = 20 (primul numar);

21 + 1 = 22 (al treilea numar);

64 : 3 = 21 rest 1 - 64 nu poate fi suma celor 3 numere consecutive.
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ﬁ» 18 - 7 = 11 (copil ramasi in parc).

f ——
b :3:}11

11 - 3 = 8 (copii ar fi ramas in parc, dacd numaérul baietilor ar fi
fost egal cu al fetelor);

8 : 2 = 4 (fete ramase in parc);

4 + 7 = 11 (fete aflate la inceput in parc);

18 - 11 = 7 (baieti aflati la inceput in parc).

' + + | } 169

——
T

1+3x1+3x3x1=13 (parti egale);

169 : 13 = 13 (valoarea unei parti = termenul cel mai mic);
3 X 13 = 39 (al doilea termen);

3 X 39 = 117 (al treilea termen).

! Urmariti pasii rezolvarii pe calculul in scris care urmeaza (liniu-
tele marcheaza locul cifrelor care lipsesc).

- -0+ - -0+ -20+ -20+ 4 20 +
- - - 2 - 2 4 2 4 2
4 6 2 4 6 2 4 6 2 4 6 2 4 6 2
Calculele au fost: 2 -0 = 2 (la pasul 2) si 6 - 2 = 4 (la pasul 4).
m ¢+ + — 24
t - <

4

24 — 4 = 20 (copii — daca cei care joaca tenis sunt tot atatia cat
cei care se joaca cu mingea);

1 + 2 + 2 = 5 (parti egale);

20:5 = 4 (valoarea unei parti egale = numaérul copiilor cu biciclete);
2 X 4 = 8 (numarul copiilor care se joaca cu mingea);

8 + 4 = 12 (numarul copiilor care joaca tenis).
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2 d

45 : D =6rest3,3< [:I (unde D reprezinta impartitorul);

45=6x|:|—3
6x|:|=45—3

6><[|=42—>i=42:6=7

7 45 — 7 = 38 (suma celor doua numere, daca cel
(S mare ar fi egal cu cel mic);
45 38 : 2 =19 (numarul mai mic);
[ 19 + 7 = 26 (numarul mai mare);

(sau: 45 — 19 = 26).

Iy

. " " "
— Y +—

—

7+ 2 x 7 = 21 (kg de mere ar trebui scoase pentru a raméne
doar parti egale);

777 - 21 = 756 (kg — ar cantari merele culese, in situatia de mai sus);
3 + 3 + 1= 7 (parti egale);

756 : 7 = 108 (valoarea unei parti egale = cantitatea de mere
culese in ziua a treia);

3 x 108 + 7 = 331 (kg de mere culese in prima zi);

331 + 7 = 338 (kg de mere culese in a doua zi).

10 10 \
I — + + + 4
I 10
T - ? 160
mr —
10 60
IV - + + + i )
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160 - (4 x 10 + 60) = 60 (lei, suma celor patru copii, daca
al doilea ar avea tot atat cat al treilea, iar al patrulea cat al doilea
si al treilea la un loc);

2+ 1+ 1+ 2 =6 (parti egale);

60 : 6 = 10 (valoarea unei parti egale = suma celui de-al treilea
copil);

10 + 10 = 20 (lei — suma celui de-al doilea copil);

2 X 20 = 40 (lei - suma primului copil);

20 4+ 10 + 60 = 90 (lei — suma celui de-al patrulea copil);

(sau: 160 - (40 + 20 + 10)= 90).

r —+
a + 11
UV ————

3 y

17 - 3 = 14 (margele — daca numarul celor verzi ar fi un sfert din
numarul margelelor albastre);

2+ 4 + 1 =17 (parti egale);

14 : 7 = 2 (valoarea unei parti egale);

2 X 2 = 4 (margele rosii);

2 X 4 = 8 (margele albastre);

2 + 3 = 5 (margele verzi);

(sau: 17-(4 + 8) = 5).

66

66 — 2 = 64 (diferenta celor doud numere, dacé cel mare ar fi
cu 2 mai mic decét este);

5 -1 = 4 (parti egale);

64 : 4 = 16 (valoarea unei parti egale = numaérul mai mic);

16 + 66 = 82 (numarul mai mare);

(sau: 16 x 5 + 2 = 82).
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2

16

/

16 + 2 = 18 (lei — costul celor trei obiecte, daca pretul pixului ar
fi egal cu cel al caietului);

1+ 1+ 4 = 6 (parti egale);

18 : 6 = 3 (lei — valoarea unei parti egale = pretul caietului);

3 — 2 = 1 (lei - pretul pixului);

4 x 3 = 12 (pretul stiloului);

(sau: 16 - (3 + 1)= 12).

— -—
26 27

3 x 26 = 78 (km - distanta parcursa de prima barca in 3 ore);
3 x 27 = 81 (km - distanta parcursa de a doua barca in 3 ore);
78 + 81 = 159 (km - distanta parcursa de cele doua barci in 3 ore);
159 - 156 = 3 (km - distanta dintre cele doua barci dupa 3 ore;
barcile au depéasit punctul de intalnire, trecand una de alta).

e o —_—

56 32

3 x 32 = 96 (km - parcursi de ciclisti in 3 ore);

56 — 32 = 24 (km - cu cat se apropie automobilul de ciclisti in
fiecare ora);

96 : 24 = 4 (ore - timpul dupa care automobilul ajunge ciclistii).

A M1 B
—_— 10 -—
80 70

80 — 70 = 10 (km/ora - diferenta vitezelor);
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2 x 10 = 20 (km - diferenta distantelor parcurse);

20 : 10 = 2 (ore - timpul dupa care se intalnesc);

2 X 80 = 160 (km - parcursi de primul autoturism);

2. X 70 = 140 (km - parcursi de al doilea autoturism);

160 + 140 = 300 (km - parcursi de cele doua autoturisme = dis-
tanta dintre cele doud orage); (sau: 2 x (80 + 70) = 300).

| s

¥

—

—_—

15 12

18 — 15 = 3 (km/ora - diferenta vitezelor = cu cat parcurge mai
mult primul decat al doilea biciclist intr-o ora);

12 : 3 = 4 (ore - timpul de mers al primului biciclist);

4 x 18 = 72 (km - distanta parcursa de primul biciclist).

2 + 1 = 3 (bomboane disponibile pentru a fi date celorlalti nepoti);
3 -2 = 1 (bomboana ce revine fiecaruia dintre acestia);

3 : 1 = 3 (nepoti care ar mai primi cate o bomboand);

3 + 1 = 4 (nepoti);

3 X 3 = 9 (bomboane).

1 paine cantareste cat 1 corn si inca 375 g;

2 paini cantaresc cat 2 X 1 = 2 cornuri siinca 2 x 375 = 750 g;
2 + 5 = 7 cornuri si inca 750 g cantaresc 1625 g;

7 cornuri cantaresc 1625 - 750 = 875 g;

875 : 7 = 125 (g — cantareste un corn);

125 + 375 = 500 (g — cantareste o paine).
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2 d

3 -2 =1 (leu - diferenta preturilor);

10 : 1 = 10 (caiete de fiecare fel);

10 x 2 = 20 (lei - costul caietelor de primul tip);

10 x 3 = 30 (lei — costul caietelor de tipul al doilea);
20 + 30 = 50 (lei — costul tuturor caietelor);

(sau: 10 x (2 +3)= 50).

—+ + +—— sfertul este 1 =intregul este4 X 1 =4
—_— 4 + 1= 5 (numarul florilor din vaza).
—

%_/
12

4 - 1-1 = 2 (sferturi din intreg care reprezinta 12 km);
12 : 2 = 6 (km - sfertul lungimii drumului);

4 X 6 = 24 (km - lungimea drumului);

(sau: 2 X 12 = 24).

45 - 18 = 27 (ani - diferenta véarstelor);
10-1 = 9 (parti egale);

27 : 9 = 3 (ani - varsta de atunci a Alinei);
18 - 3 = 15 (ani in urma).

—_ 4 - 1 = 3 (diferenta de parti egale);
— ' ' +  27:3 =9 (ani- varstadeatunci a Alinei);
~ ~ ~ 18 -9 = 9 (ani in urma).
27

Capitolul IV REZOLVARI * 75



2 x 10 = 20 (cm - suma diferentelor laturilor);

100 -20 = 80 (cm - perimetrul, dacé toate laturile ar avea aceeasi
lungime);

80:4 =20(cm-lungimeaceleimaimicilaturiaparalelogramului);
20 + 10 = 30 (cm - lungimea celeilalte laturi).

¥ 2000 -2 x 100 = 1800 (m - perimetrul, daca latimea ar fi juma-
tate din lungime);

2 x 2 + 2 = 6 (parti egale);
1800 : 6 = 300 (m - ar fi latimea);
4+ 4 300 + 100 = 400

100 100 (m - ldtimea);

2 X 300 = 600 (m - lungimea).

1050 + 50 — 30 — 70 =1000 (numarul elevilor, daca ar fi numai
parti egale);

1+ 1+ 1+ 1=4(numarul partilor egale);

1000 : 4 = 250 (valoarea unei parti = numarul elevilor din clasa
alV-a);
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250 — 50 = 200 (elevi in clasele I);
250 + 30 = 280 (elevi in clasele a I1-a);
250 + 70 = 320 (elevi in clasele a III-a).

fr—

—

Compara a doua reprezentare cu prima!
f 6 f 6 f 6 f 6

peste
6 ani

f f f f 6 6 6 6
13 parti egale = 4 parti egale siincad 3 x 6 = 18 ani;
13 - 4 = 9 (parti egale reprezinta 18 ani);

18 : 9 = 2 (ani - varsta actuala a fiului);
13 x 2 = 26 (ani - varsta actuala a tatalui).

25

—_—
A | 1 C

 —

50

50 x 1 = 50 (km parcursi de salupa inainte de stationare);
50 : 25 = 2 (ore — timpul in care barca ajunge si va depési salupa
stationata);
200 : 25 = 8 (ore - timpul necesar barcii pentru a ajunge la destinatie)
200 : 50 = 4 (ore - timpul necesar salupei pentru a ajunge la
destinatie);
4 + 3 = 7 (ore - timpul real al salupei);
8 - 7 = 1 (ora - diferenta de timp cu care ajunge barca, in urma
salupei, la destinatie);
1 x 25 = 25 (km - distanta de B, la care se afla barca, cand salupa
a sosit in portul B).
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40 50

a.40 + 50 = 90 (km - distanta ,,acoperitd” de cele doud auto-
vehicule intr-o ora);
720 : 90 = 8 (ore - timpul pana la intalnire);
7 + 8 = 15 (ora intalnirii);
8 x 50 = 400 (km - distanta fatd de B a punctului de intélnire).

b. 720: 2 = 360 (km —distanta strabatutéa de fiecare autovehicul);
360 : 40 = 9 (ore - timpul necesar camionului pentru a ajunge
la jumaétatea drumului);

7 + 9 = 16 (ora intalnirii celor doua autovehicule);

360 : 50 = 7 1/5 (ore)= 7 ore 12 min (timpul necesar autotu-
rismului pentru a ajunge la juméatatea drumului);

16-71/5 = 8 1/5 (ore) = 8 ore 48 min.

3 3
' ' N 63

63 - 3 = 60 (km - distanta care ar fi parcursa de cei doi, daca
ambii ar parcurge aceeasi distanta);

60 : 2 = 30 (km - distanta parcursa de cel care a strabatut un
drum mai scurt);

30 + 3 = 33 (km - distanta parcursa de celalalt biciclist);

30 : 3 = 10 (km/ora - viteza unuia dintre biciclisti);

33 : 3 = 11 (km/ora - viteza celuilalt biciclist).

w8 44
IL — —_— |
II. < b + + +—
;V_/
100 12
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100 + 44 + 12 = 156 (¢ — valoarea unei parti egale = cantitatea
de carbune din primul depozit);
2 X 156 = 312 (¢ - cantitatea din al doilea depozit).

W 8 x 18 = 144 (ore - timpul necesar terminarii lucrérii de 3 masini);

3 X 144 = 432 (ore - timpul necesar terminarii lucrarii de o sin-
gura masina);

432 :4 = 108 (ore - timpul necesar terminarii lucrarii de 4 magini);
108 : 24 = 4 rest 12 (4 zile si 12 ore = timpul in care se executd
lucrarea de 4 masini, lucrand zilnic 24 ore).

L L 80 <
N S I' N : s
50
I IIL 1L — r 340
+  ERRY | III. | e |
80 )

340 — 80 - 50 = 210 (suma celor trei numere, dacéa toate ar fi
egale cu al treilea);

1+ 1+ 1= 3 (parti egale);

210 : 3 = 70 (valoarea unei parti egale = al treilea numar);

70 + 50 = 120 (al doilea numar);

70 + 80 = 150 (primul numar);

(sau: 340 - (170 + 120)= 150).

144

1 x 12 + 4 x 3 = 24 (parti egale);

144 : 24 = 6 (valoarea unei parti = viteza de deplasare impotriva
curentului);

3 X 6 = 18 (km/ora - viteza de deplasare in sensul curentului);
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v 18 - 6 = 12 (km/ora - dublul vitezei

6 —— apei);
v, 12 : 2 = 6 (km/ora - viteza apei = viteza
18+ e S— cu care se deplaseazd un obiect care
v, pluteste pe apa).

B 189:3 = 63 (km/ora - viteza automobilului);
189 : 9 = 21 (km/ora - viteza biciclistului);
2 x 21 = 42 (km - parcursi de biciclist in avansul de timp);
63 - 21 = 42 (km/ora - cu cat se apropie automobilul de biciclist
intr-o ora);
42:42 =1 (ora-timpul dupa care automobilul a ajuns biciclistul);
1 x 63 = 63 (km - distanta de localitatea A, dupa care automo-
bilul a ajuns biciclistul).

Ly ' + — una dintre pértile egale reprezinta
o jumatate din drum,;

a ———— — una dintre partile egale reprezinta
ojumatate din jumaétate, adica un sfert
din drum;

b+——— — una dintre partile egale reprezinta

20 o jumatate din sfert, adicd o optime
din drum;
2 X 2 x 2 = 8 (parti egale);
8 x 20 = 160 (km - lungimea drumului).
w
I — — t + + + + + =
48

G - + + 1 F + + + + + +—t + 4

7x 1+ 3 x 3 =16 (parti egale);

48:16 = 3 (valoarea unei parti egale = numaérul de probleme
rezolvate de Ionut intr-o zi);

3 X 3 = 9 (numarul de probleme rezolvate de George intr-o zi).
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: ¢ 2a = numdr natural cuprins intre 20 si 30;

1 lada mere... 1 lada pere... 58 kg x 10
deci 10 lazi mere... 10 lazi pere... 580 kg
dar 10 lazi mere... 15 1azi pere... 730 kg

15- 10 = 5 lazi pere... 730 -580 = 150 kg;
150 : 5 = 30 (kg - o lada cu pere);
58 — 30 = 28 (kg - o lada cu mere).

20+a-(2+a) =18;
(cifra unitatilor nu intervine in calcul, deci poate fi oricare);
* 5b = numar natural cuprins intre 50 si 60;
50 + b-(5 + b) = 45
* Asemanator, pentru 7c = numar natural cuprins intre 70 s1 80;
70 + ¢ - (7 + ¢) = 63.

- 50 - 26 = 24 (ani - diferenta varstelor celor doi);

26 — 14 = 12 (ani - varsta actuala a fiului);
f —

t —

7 -1 = 6 (parti egale);

24 : 6 = 4 (ani - valoarea unei parti = varsta din trecut a fiului
cand varsta tatalui era de 7 ori mai mare decat a sa);

12 - 4 = 8 (ani - cu céti ani in urma se intdmpla acest fapt).

12 - 2 = 10 (copii ramasi dupa plecarea celor doua fete)
10 + 2 = 12 (copii, dupa sosirea celor doi baieti)

[ 12
b —t—t

1 + 3 = 4 (parti egale)

12 : 4 = 3 (fete ramase)

3 x 3 = 9 (baieti, in final)
3 + 2 = 5 (fete, la inceput)
9 - 2 = 7 (baieti, la inceput)
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Pe locurile 2, 3 si 4 pot fi:
234, 324, 423
243, 342, 432

420 : 7 = 60 (kg - consumul zilnic al animalelor);

2 X 3 = 6 (zebre, care consuma céat cei 2 elefanti);

6 + 6 =12 (zebre care consuma cantitatea de nutret);

60 : 12 = 5 (kg de nutret, consumate zilnic de o zebra);

3 x 5 = 15 (kg de nutret, consumate zilnic de un elefant).

10 + 5 = 15 (ani - varsta lui Bogdan peste 5 ani)
3 X 15 = 45 (ani - varsta tatalui peste 5 ani)

45 - 5 = 40 (ani - varsta mamei peste 5 ani)

45 - 5 = 40 (ani - varsta tatalui, acum)

40 - 5 = 35 (ani - varsta mamei, acum)

10 x 15 = 150 (kg, cantitatea totala — daca scandurile ar fi de brad)
168 - 150 = 18 (kg, diferenta de masa reald — presupusa)

18 - 15 = 3 (kg, diferenta de masa intre cele doua feluri de scanduri)
18 : 3 = 6 (scanduri de stejar)

10 - 6 = 4 (scanduri de brad)

113 - 65 = 48 (suma dintre II si IV)
IV —

I o 4

1 + 3 = 4 (parti egale)

48 : 4 = 12 (al IV-lea numar)
3 x 12 = 36 (al II-lea numar)
36 + 5 = 41 (numaérul I)

65 — 41 = 24 (al III-lea numar)
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A Comentarii

Nu uita ca, dupa rezolvarea fiecarei probleme, sa verifici solu-
tia obtinuta, inlocuind in fiecare dintre relatiile precizate in

enunt.
Clasa a lll-a
1 Cum suma numerelor reprezentate de zecile si unitatile numa-

rului cautat este un numar par (acestea fiind identice), rezulta
cd prima cifra reprezinta un numar impar (conform conditiei ¢).
Aceasta observatie restrange incercarile pentru prima cifra la
valorile 9, 7, 5, 3, 1. Ultimele doué variante nu indeplinesc con-
ditia d, rimanand posibile doar primele trei variante.

Cele doua moduri de rezolvare nu sunt posibile pentru orice pro-
blemi de acest tip. Incearca sa ,,pui intrebarea” la fiecare din cei
doi pasi ai unei astfel de rezolvari si vezi daca astfel de ,,intre-
bari” au sens in contextul problemei.

Problema este ,frumoasa” prin formularea neobisnuita a intre-
barii. in loc de banala , Cate pagini a citit in fiecare zi?”, se face
referire la una dintre aceste zile (care, evident, poate fi nu numai
Joi, ci sl marti, miercuri sau vineri).

Trebuie inteles c4, in fiecare zi, se utilizeaza toate cele 20 de
pensule, ca fiecare elev foloseste acelasi numaér de pensule, iar in
ziua a doua, fiecare elev prezent foloseste de doua ori mai multe
pensule decat un elev prezent in prima zi.
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Pentru un segment cu lungimea de 10 m, marcarea a cate unui
metru presupune existenta a 9 puncte echidistante, diferite de ca-
petele segmentului. Informatia calitativa (bec galben, verde sau
albastru) se transforma in una cantitativa (3 — numérul culorilor).

- Fireste, este nesemnificativ faptul ca cele 8 creioane sunt colorate.

Problema se inscrie in categoria celor in care se cere aflarea a doua
marimi cand se cunoaste diferenta si raportul lor (de cate ori una
este mai mare decat cealalta).

% i:,} Cele doua moduri de rezolvare ilustreaza proprietatea de distri-

butivitate a inmultirii fatd de adunare: a (b + ¢) = ab + ac.

Rezolvarea problemei se reflecta in oricare dintre cele doua ex-
presii numerice egale: (15-7) X 20 = 15 x 20 - 7 x 20.

99 Trebuie subliniata conditia restului, care face posibile 9 cazuri

W

84

la impartirea cu 9, dupa cum restul este 0, 1, 2,..., 7 sau 8.

Problema de geometrie care poate fi rezolvata prin metoda figu-
rativa, apeland sau nu la notiunea de semiperimetru. Nu uita de
realizarea unui desen.

Daca perimetrul dreptunghiului se méreste cu o anumité valoare,
latimea sa ramanand constantd, atunci lungimea se méreste cu
jumatate din acea valoare (diferenta de perimetru reprezinti
cresterile celor doud lungimi ale dreptunghiului).

~ Vezi comentariul de la problema 11.

- Problema este rezolvabild prin metoda figurativ. in planul plauzi-

bilitatii enuntului, ne-am putea intreba de ce isi muta agricul-
torul cerealele dintr-o magazie in alta (doar pentru a obtine
cantitéti egale in fiecare magazie?!)

. Problema este dificild datoritd posibilitdtii de a interpreta in

douid moduri expresia ,cu trenul ar fi calatorit cu 400 km mai
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putin”. Trebuie acceptata varianta (corecta) descoperita de elevi,
fara a solicita si cealaltd rezolvare (cu exceptia situatiilor de ex-
celentd). Este mai probabil ca elevii sé gaseascad prima varianta.

Din nou, o problema ,frumoasa” prin ineditul textului. Socul
psihologic apare la elevi in momentul in care cupleaza informa-
tia ,trei copii” cu informatia ,,...celor mai mici... si celor mai
mari...” care aparent conduce la existenta a 4 copii. Dupa de-
pasirea acestei trairi, ce sporeste, de altfel, motivatia pentru
descoperirea solutiei, rezolvarea este rapida. Cuplarea primei
informatii (suma primité de toti cei 3 copii) cu oricare dintre ur-
matoarele doua (suma primita de doi dintre ei) conduce imediat
la aflarea sumei primita de celalalt copil (cel exclus din infor-
matia a doua, deci sau primul, sau al treilea). Pentru situatii de
excelentd, se abordeaza si rezolvarea ce implica aparitia dubla
a mijlociului si aflarea, in primul rand, a sumei acestuia.

Problema dificila prin rationamentul ce trebuie facut pentru
aflarea pretului unei mingi. Pentru cumpararea celei de-a patra
mingi, am nevoie de cei 10 lei (rdmasi dupa cumpérarea primelor
3 mingi, dar insuficienti pentru a mai cumpéara o minge) si cei
15 lei (ce imi mai trebuiau pentru cumpaérarea celei de-a patra
mingi), deci pretul unei mingi este 10 + 15 = 25 (lei). Apoi, afla-
rea sumei avute se poate face pe doua cai, dupa cum se apeleaza
la prima informatie (valoarea a 4 mingi, mai putin 15 lei) sau la
cea de a doua (valoarea a 3 mingi si inca 10 lei).

Este frecvent la scolarii mici (si nu numai!) raspunsul rapid (si
gresit): ,cu 30 de nuci”. Trebuie evidentiatd eroarea si sugerat
raspunsul prin prezentarea unui caz particular. De exemplu:
,Daca fiecare baiat avea 30 de nuci si Andrei ii dd lui Bogdan
30 de nuci, cite nuci ar avea fiecare? Cu cate nuci ar avea mai
mult Bogdan decat Andrei?”. Pentru intuirea rezolvarii, se ape-
leaza la o reprezentare prin desen.

Problema de logicé, a cirei rezolvare este facilitata de organi-
zarea datelor intr-un tabel (in acest caz, o matrice cu trei linii
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si trei coloane), in care se consemneazéa concluziile deduse din
informatiile prezentate in enunt{. Faptul cd numele niciuneia
dintre fete nu este identic cu cel care aratéa culoarea rochiei, in-
seamna ca Albu nu poarta rochie alba, Negru nu poarta culoare
neagrad si Rosu nu poarta rochie rosie. La aceasta se adauga
informatia cé fata imbracaté in alb vorbeste cu cea care se nu-
meste Negru (deci sunt persoane distincte), ceea ce inseamna
ca Negru nu poarté nici rochie alba. Urmeaza deductiile prin
care, elimindnd doua din trei cazuri posibile, se obtin raspun-
surile corecte.

Se poate incerca §i o rezolvare inductiva. Imaginati-va ca grupul
celor 10 baieti se formeaza treptat, prin venirea, pe rand, a cate
unuia. La inceput, se intalnesc primii doi baieti, intre care are
loc o strangere de maini (2 baieti = 1 strangere de méaini). Vine
cel de-al treilea, care da méana cu fiecare dintre primii 2 (3 baieti
= 1 + 2 strangeri de maini). Cel de-al patrulea d4 ména cu
fiecare dintre cei trei (4 baieti = 1 + 2 + 3 strangeri de méini).
In acelasi mod, se ajunge la concluzia cé, la sosirea celui de-al
zecelea baiat, vor avea loc urmaétoarele 9 strangeri de maini,
deci, intre cei 10 baieti au avut loc 1 + 2 + 3+ ...+ 9 strangeri
de maini.

Suma de mai sus se calculeaza usor grupand cate doi termeni
(extremi si egali departati de extremi), pentru care suma este
10. Se formeaza patru astfel de grupe (pentru care suma este 40)
si ramane termenul din mijloc (5), deci intreaga suma este 45.

- Se sugereazéa elevilor sd-si imagineze o secventd dintr-un film

in care apar 5 copii, care coboard, impreuna cu doamna invata-
toare, dintr-un autocar oprit in parcare. Fiecare copil isi cumpéra
o inghetata (fireste sunt 5 inghetate) si incepe sd o manance.
Doamna invatatoare se uitd la ceas si constata ca cei 5 copii au
mancat cele 5 inghetate in 5 minute. Deoarece grupul mai are
la dispozitie 15 minute si in magazin mai sunt 30 de inghetate,
mai pot veni copii sd méanance inghetate. Cati copii? Ar putea
veni 3 serii tot de cate 5 copii (15 min : 5 min = 3 min.), care
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ar consuma 3 x 5 = 15 inghetate, ceea ce reprezintd doar juma-
tate din numarul inghetatelor disponibile (30 : 15 = 2). Deci, pot
veni nu 15, ci 2 X 15 = 30 de copii. Dar, daca stim ca un copil
poate manca 3 inghetate in 15 min (cate una la fiecare 5 min) si
avem la dispozitie 30 de inghetate, inseamna cd numaérul copiilor
este 0(30: 3).

Incearc si un rationament de tipul urmitor: daca s-ar pune sem-
nul (=) la jumatatea sumei (intre 10 si 11), atunci, la stanga lui,
sumaarfil+2+3+4+5+6+7+8+9+10=5x%x11=55
Iar la dreapta:
11+12+13+14+15+16+17+18+19+20=5 x 31 = 155
Apare o diferentd de 155 — 55 = 100, care poate fi ,lichidata”
daca s-ar trece din dreapta semnului (=), in stAnga, termenii a
caror suma sa fie 100 : 2 = 50.

Cum primul termen care trebuie trecut in stanga semnului (=)
este 11, iar suma este 50, putem lua cel mult 4 numere: 11, 12,
13, 14. Calculand suma, obtinem exact 50, deci aceasta este so-
lutia: semnul (=) se plaseaza intre 14 si 15.

Se obtine din problema data o alta, addugénd cerinta ca numerele
reprezentate de cifre sa fie distincte. Se vor obtine 8 x 8 = 64
numere, cel mai mic fiind tot 150, dar cel mai mare va fi 958.

Se intelege ca este vorba despre o anumita zi a siptadmanii (nu
toate lectiile acestea se regasesc in orarul oricarei zile), iar cea
de-a patra lectie nu a intrat in discutia invatatorilor.

Transforma problema in joc, antrenand perechile de colegi de
banca: unul alege suma, iar celalalt gaseste numerele. Se va con-
stata ca nu tuturor ,le iese”. Subliniazd acum conditia ca suma
sa fie un numar care se imparte fara rest la 3 (divizibil cu 3).

Intrucat numarul jucatorilor se injumatateste dupa fiecare meci
(pana la finala, inclusiv), afla de cate ori se poate efectua impar-
tirea la 2 a lui 64, respectiv a fiecarui cat obtinut.
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Problema devine si mai interesantd daca intrebarea se reformu-
leaza astfel: Cand a fost sau cand va fi varsta fiului jumaétate din
varsta mamei? In felul acesta, deschiderea este dubla: in trecut
sdau in viitor. Raspunsul trebuie sa precizeze: ,,cu ... ani in urma”
sau ,, peste ... ani”.

Punctul-cheie in rezolvare, de la care trebuie pornit, este marcat
de informatia: ,cantitatea ramasa, in total, este de doua ori mai
mare decat cea vinduta”. Ceea ce inseamna cd au fost 1 + 2 = 3
parti egale, una reprezentand cantitatea vanduta (ce se poate
afla, iar celelalte doud, cantitatea ramasa (dublul cantitatii van-
dute). Cum cantitatea ramasa este egal repartizata in 3 lazi,
rezolvarea este imediata.

»,Culmea nesansei” este ca Andrei si scoatd din buzunar nu-
mai monede din care are mai multe (50 bani). $i in acest caz, la
a opta extragere, va scoate, cu siguranta, o moneda din celalalt
tip (10 bani).

Se poate apela si la o figurare, cu ajutorul segmentelor, a numa-
rului de parti egale, pornind de la numaérul picioarelor ratelor si
tinand cont cé gaini sunt de doua ori mai multe (deci sunt de doua
ori mai multe picioare decat ale ratelor), iar oi sunt tot atatea cat
géini, dar au de doué ori mai multe picioare decat acestea.

Numar picioare rate: ——
Numar picioare gaini: — 4 . 630
Numar picioare oi: - -

Cu suma pe care o are, Lucian cumpara mai intai cele 3 pixuri
pentru prieteni si apoi, din cei 4 lei rdmasi cumpara inca un pix,
ramanandu-i 2 lei. Inseamna ca pixul a costat 4 - 2 = 2 lei.

A se vedea problema 16.

8% A se vedea problema 14 si 18.
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Problema este dificila in absenta unui suport vizual. Se pot afisa
numerele indicate, in grupe de cate 10, fara a reduce rezolvarea
la o simpla numarare.

Dacéa nu se scade 10 din numarul a, pentru a obtine parti egale,
ar trebui adunat la b de 4 ori cate 10.

Suma ar deveni 1010 + 40 = 1050, iar una dintre partile egale
(de fapt, chiar numarul a) va fi: 1050 : (1 + 4) = 210.

. Atentie la explicarea cuvintelor care nu intra in vocabularul activ

al tuturor copiilor (urna, respectiv, extrase). Trebuie precizata
semnificatia cuvantului ,respectiv’ din enunt: prima fetita
(Ioana a scos bile avand ca suma primul numar (4), a doua (Silvia,
al doilea numar (7) s.a.m.d.

Rezolvarea porneste cu folosirea celei de-a doua informatii din
enunt. Se ajunge apoi la problema (simplé) a aflarii descazutului
cand se cunosc scazatorul (18) si restul (numarul anterior).

Daca este necesar, se poate utiliza si o reprezentare precum
cea de mai jos:

6 kg

* A se vedea si problema 19.

Expresiile numerice care reprezinta sumele celor doi sunt:
(197-35): (3-1) x 3 (suma lui Robert);

(197 -35) : (3-1) + 35 (suma Denisei — cu 35 lei mai mult decat
suma lui Robert).

- Informatia a doua din enunt conduce la reprezentarea: numaérul

turistilor straini reprezinta o parte, iar numérul turistilor romani
reprezintd 6 parti la fel de mari si inca 2.
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Este necesar s se verifice cunoasterea termenului de ,,numere
consecutive”. Aflarea a doud numere consecutive, cdnd se cu-
noaste suma lor, se poate realiza pe doud céi: considerandu-1
pe cel mai mare egal cu cel mai mic (si atunci suma lor ar fi
cu 1 mai mica) sau considerandu-l pe cel mic egal cu cel mare
(si atunci suma lor ar fi cu 1 mai mare). Partile devenind egale,
urmeaza o impartire la 2.

- Expresia numerica pentru costul mingilor este 24 : (3 - 2) X 2,

iar cea care reprezinta costul corzilor este 24 : (3 - 2) x 3.

Imaginati-va céa cei 3 au pus banii la un loc, au cheltuit din ei si
a ramas o anumitd suma. Se poate afla cat au cheltuit in total
si apoi fiecare.

- Dupa aflarea costului margaretelor, costul lalelelor se poate afla

si astfel : 411 (lei) — 180 (lei). Expresia numerica ce reprezinta nu-
marul margaretelor este (411 — 51) : 2 : 2, iar cea care reprezinta
numarul lalelelor este [(411 -51) : 2 + 51] : 3.

A se vedea problemele 19 si 39.

Dupa aflarea numarului de cifre folosite in numerotarea primelor
10 pagini (11cifre) siobservatiacd, pentru numerotareacelorlalte
pagini, se folosesc cate doua cifre, se poate afla numarul acestora
prin impartirea 76 : 2 = 38 (pagini).

Se putea rationa cu suma varstelor celor 3 copii, micsorata in
fiecare dintre cei 7 ani (pana la nasterea Corinei), cu céte 3 ani.

Perimetrul dreptunghiului, de 2 x (150 + 50) = 400 m, contine
400 m, contine 400 : 5 = 80 intervale de 5 m, marcate de stalpi,
inclusiv la capete.

Dupa aflarea numarului de pasari ramase dupa vanzare, se uti-
lizeaza metoda figurativa.
A nu se uita cé se cere numarul initial al puilor si al géinilor.
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Compararea numerelor consecutive dintr-un sir se poate face
cdutand cu cat este mare/mai mic al doilea fata de primul (prin
scadere) sau de cate ori este mai mare/mai mic unul fata de celalalt.
Se urmaéreste apoi, pentru celelalte numere, descoperind si confir-
mand regula.

Clasa a IV-a

PRI

&

Pentru cei care cunosc notiunea de divizibilitate, prima rezol-
vare de la indicatii este usor de inteles si de finalizat.

La clasa, rezolvarea prin incercéri este mai indicata. Dupa ce elevii
descopera mecanismul acestor incercari, pot fi lasati sa le gaseasca
independent pe toate, tindnd seama de faptul cd numéarul punctelor
care apar la aruncarea zarului este cuprins intre 1 si 6 (inclusiv).
Daca observam cd numarul de pe zar care se repetd prima data
nu poate fi impar (deoarece suma si cel de-al doilea termen sunt
multiplii de 4), atunci numarul incercarilor se reduce.

Solicitarea din enunt de a scrie aceste numere este cel putin
exagerata (sunt 90 de numere).

Pornind de la observatia ca pe pozitiile unitatilor si zecilor este
o aceeasi cifra, se poate cere elevilor sa determine numerele care
au pe pozitiile sutelor si unitatilor de mii o aceeasi cifra (particu-
larizand problema daté si reducand numarul solutiilor).

Bunicul stie ca o gaina cantareste 3 kg, dar nu spune c4, de fapt,
fiecare gdina cantareste tot 3 kg. De asemenea, fiecare gasca va
cantari tot atat cat orice surata a sa; la fel pentru curcani.

Daca este cunoscuta notiunea de semiperimetru, problema este
rezolvabila prin metoda figurativa, cazul in care se cunoaste
suma (98 m : 2 = 49 m) siraportul (%) celor doud marimi cautate
(dimensiunile dreptunghiului).

Pentru cei care cunosc mai mult despre multimi, rezolvarea poate fi
sintetizata astfel: se afli numarul elementelor din reuniunea celor
doud multimi (optionalele de elevi) si apoi numarul elementelor
din complementara reuniunii in raport cu multimea elevilor.
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Problema ofera prilejul rezolvarii pe doué céi si, apoi, al aprecierii
acestora din punctul de vedere al eficientei.

Expresia numerica care reprezinta valoarea celui de-al doilea
numadr este (980 + 64 + 32): (3 + 1) — 32, iar cea care reprezinta
primul numar este (980 + 64 + 32) : 3 + 1) - 64.

. Ultimul pas din rezolvare poate fi inlocuit prin 2 x 1410 + 15 = 2835.

. Puteti incerca s va construiti rationamentul prin metoda figu-

rativa, prin segmente, actiunile realizate si incepand rezolvarea
de la ultimul pas efectuat (impértirea ultimului segment obti-
nut in doua parti egale, valoarea acestuia fiind 100).

% Dupi aflarea distantei ,,acoperite” de cei doi motociclisti intr-o

ord, se determina de cate ori aceastd distanta se cuprinde in dis-
tanta totald ce-i separd (408 km). Acest numar indica timpul
(in ore) pana la intalnirea celor doi.

- Exprimarea ,,dupa doud ore de mers, intre ei era o distanta de

46 km” nu este suficient de precisa, existand si posibilitatea ca
cei doi biciclisti sa se fi intalnit deja, au trecut unul pe langa ce-
lalalt si intre ei se afla acum o distantad de 46 km (puteti analiza
si aceasta varianta!).

Din punctul de vedere al plauzibilitétii, problema lasd mult de
dorit. In primul rand, ca cei doi biciclisti (deci nu o cursa ciclista!)
se incumeta sa strabata pe bicicleta 138 km. Apoi, un timp de
mers de 5 sau 6 ore cu o viteza medie de peste 20 km/ora nu este
o performanté la indeméana unui neprofesionist. Si, in fine, nu
era mai simplu ca cei doi sa se deplaseze intre cele doua localitati
cu ciate un autobuz (mai ales ca, uneori, viteza medie a unui
autobuz este apropiata de vitezele indicate de problema)?

Solicita copilului sd-si imagineze cateva secvente ale unui film:
in prima parte, apare o bibliotecd pe rafturile careia sunt age-
zate cate 8 carti, iar 6 carti se afld pe masa; in ultima secvent4,
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aceeasi biblioteca are pe ultimul raft doar 9 - 6 = 3 carti, pe cele-
lalte rafturi, cate 9 carti, iar masa este goala.

Ce s-a intamplat in secventa dintre cele doua? Anca a scos de
pe ultimul raft 5 carti (pentru ca acolo au ramas doar 3), le-a
asezat pe masa, langa celelalte 6, si apoi a pus pe fiecare raft
al bibliotecii (cu exceptia ultimului) incé o carte, epuizand toate
cartile de pe masa. Cate rafturi s-au completat? Cate rafturi are
biblioteca?

- Este o problema de logica avand in vedere un continut intere-

sant, dar cu o rezolvare care implicé un sir de rationamente fine.
Se poate incepe rezolvarea si de la observatia ca cel putin unul
dintre cei doi copii, Dan sau Emil, minte (nu pot spune amandoi
adevarul).

Dacad Emil minte, atunci el este faptasul si Ina spune adevérul,
Dan spune adevarul, Olga minte. Imposibil, pentru ca doi copii
ar spune adevarul. Rezulta ca Dan minte, deci el este faptasul.

Expresia numericd care reprezintd numarul baloanelor rosii
aduse este 87 + [901 - (87 + 314 + 125)] : 3; cea pentru numarul
baloanelor galbene este 314 + [901 - (87 + 314 +125)] : 3, iar pentru
numarul baloanelor verzi este 125 + [901 - (87 + 314 +125)] : 3.

- Atentie la explicarea cuvintelor care nu intra in vocabularul activ

al tuturor copiilor (aeroport, elicopter, aterizare, decolare).
Enuntul problemei este suficient de neverosimil: de regula, pe
un aeroport nu se afla in acelasi timp si avioane si elicoptere,
iar numarul aeronavelor (325), este mult prea mare pentru a fi
functional (sa fi fost cimitir de avioane?!).

~ Mai exista si alte variante de rezolvare. In una dintre ele, dupa

aflarea numarului de grupe formate din cate doua pachete de
napolitane (6 : 2 = 3), se inlocuieste o astfel de grupa cu o alta
grupa formata din 4 pachete de biscuiti (cici 4 pachete de biscuiti
costa cat doua pachete cu napolitane). Astfel, cei 24 de lei repre-
zinta costul a 3 X 4 = 12 pachete cu biscuiti.
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Intr-o altd varianta de rezolvare, se deduce intai ca un pachet cu
napolitane costa cat dpua pachete cu biscuiti, deci cele 6 pachete
cu napolitane costé cat 6 x 2 = 12 pachete cu biscuit;i.

e

48 Numarul solutiilor posibile nu depinde de numarul de zerouri
din scrierea numarului (pot nici sa nu existe!).

Enuntul problemei nu precizeaza dacd numerele reprezentate
de cifrele a, b si 0 sunt distincte. Daca da, atunci numarul solu-
tiilor este 9 x 8 = 72.

e

®9. Numarul de pagini citite in primele 5 zile se poate determina si
astfel: 5 x 23 + 5 X (1 + 2 + 3 + 4) (cate 23 de pagini in fiecare zi
si cate 5 pagini in plus in fiecare din zilele urmatoare celei dintai.
Problema se poate complica prin introducerea intrebarii: In a cata
zi termina Dan de citit cartea?

0 Expresia numerica care reprezinta suma initiala a fiecarui copil
este 9+ 12+ 15+18): 4-1).
Se mai poate introduce intrebarea: cati lei au ramas fiecarui
copil?

T Problema se poate complica introducand pretul/preturile unui/
ambelor tipuri de creioane si/sau costul total al acestora.

T2  Expresia numerica care reprezintd cantitatea de fan consu-

mat de o oaie zilnic, pentru prima varianta de rezolvare, este
[3840:30-(2 x 18 + 2 x 16)] : 15, iar cea din a doua varianta
este [3840- (2 x 18 x 30 + 2 x 16 x 30)] : 30 : 15.
Pentru valorile numerice date, analiza §i rescrierea expresiilor
numerice folosind proprietétile operatiilor pot sugera si alte va-
riante (partiale) de rezolvare. Astfel, scrierea primei expresii
numerice sub forma [3 840 : 30 - 2 x (18 + 16)] : 15 sugereaza,
prin secventa 2 X (18 + 16), aflarea cantitatii de fan consumat
zilnic de un cal si o vaca, apoi dublarea acestei cantitati (pentru
ci sunt 2 cai si tot atatea vaci). In felul acesta, cele trei operatii
corespunzitoare acestei secvente in varianta principalad de re-
zolvare sunt inlocuite de doar doua operatii (pasi in rezolvare).
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Incearcad un demers aseménétor pentru cea de-a doua expresie
numerica!

Privind rezultatul obtinut, prima concluzie ar putea fi: nu lasati
robinetele defecte sa risipeasca apa!

Revenind la prima rezolvare, expresia numerica care reprezinta
cantitatea de apa risipita este 2 X 24 x 60 x 60 : 3600. Pornind
de la aceasta expresie, incearca si alte rezolvari, folosind pro-
prietatile operatiilor si, eventual, ca unitate de mésura pentru
timp, minutul.

Se poate incerca si un alt tip de rationament. Cum suma dintre
deimpartit si cat este 30, rezulta cd deimpartitul este mai mic
decat 30. $i pentru ca impartirea este ,,exactd”, iar impartitorul
este 9, deimpartitul poate fi doar 27, 18 sau 9. In ultimul caz
(D = 9), ar putea rezulta o valoare a catului (C = 30 — 9) mai
mare decat a deimpartitului, ceea ce nu se poate. Raméan posi-
bile, pentru deimpartit, doar valorile 27 sau 18, din care ultima
nu se mai verifica.

Nu s-a cerut decat valoarea descazutului, pentru ca celelalte
doua valori (ale scézatorului si ale diferentei) nu sunt unic de-
terminate. Scazéatorul poate lua oricare dintre valorile 0, 1, 2, ...,
8, 9, 10, rezultand pentru diferenta valorile 10, 9, 8, ..., 2, 1, 0.

Afirmatia din finalul problemei (,,Sunt trei solutii”) ar putea
sd-] atentioneze pe cel care rezolva, in privinta respectérii con-
ditiei restului (care, de multe ori, este uitata!).

Problema este dificila pentru elevi, prin caracterul ei abstract si
prin sirurile de rationamente necesare rezolvarii.

Dupa determinarea impartitorului (9) s-ar putea formula intre-
barea ,,Ce numar impartit la 9 da restul 8?”, care, la prima in-
cercare, conduce la rezultat.

. Pentru intuirea rezolvarii, s-ar putea folosi 3 simboluri diferite

(ex.: jetoane colorate plasate pe tabla ,,magnetica”) reprezentand
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numadrul masinilor agricole de fiecare fel. Initial, vor fi asezate
asa cum se sugereaza la rezolvare (partea de deasupra liniei ori-
zontale), scriind in dreptul lor sumele partiale. Apoi, vor fi co-
borate si grupate astfel incat sa ilustreze aparitia, de doua ori, a
fiecarui tip de masina agricola.

Dupa aflarea cantitdtii de grau din primul siloz, dupa ,,transfer”,
se poate afla cantitatea de grau din al doilea siloz, la acelasi mo-
ment. Apoi, la prima cantitate se adauga cele 1216 kg grau trans-
portat, iar din a doua cantitate se scad.

8 Desigur, problema determinirii a trei numere naturale consecu-

..........

tive, cand se cunoaste suma lor, admite si alte céi de rezolvare.
Incercati!

Dupa aflarea numaérului de copii ramasi in parc dupa plecarea ce-
lor 7 fete, problema admite si o alta cale de rezolvare. Géseste-o!

Dupa aflarea primilor doi termeni, cel de-al treilea se poate afla
scazand din suma (169) suma primilor doi termeni.

Incearca un rationament aseménator, pornind de la cifra sute-
lor a primului numar.

* Expresia numerica care reprezintd numarul copiilor care joaca

teniseste (24-4) : (1 + 2 + 2) X 2 + 4.

Enunt destul de putin plauzibil; intr-un parc nu se merge pe
biciclete, mai ales printre copiii care se joaca cu mingea. Iar cei
12 copii care joaca tenis ar avea nevoie de cel putin 3 terenuri
(jucand la dublu).

Expresia numerica care reprezintd numarul mai mic este [45
- (45 - 3) : 6] : 2, iar cea corespunzatoare numarului mai mare
este [45-(45-3):6] : 2 + 7.

Expresia numerica ce reprezintd cantitatea de mere culese in
ziua a treia este [777 - (1 + 2) X 7] : (3 + 3 + 1). Scrie expresiile
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numerice corespunzatoare cantitatilor de mere culese in cele-
lalte doua zile.

In rezolvarea problemei exista posibilitatea realizérii unor pasi
mai mici (aflarea treptatd a sumelor in plus fatd de partile egale,
scaderea, pe rand, a acestora din suma totala s.a.).

Se poate incepe rezolvarea considerand suma celui de-al doilea
copil, o parte. Incearca!

Expresia numerica care reprezintd numarul margelelor rosii
este (17-3) : (2 + 4 + 1) X 2. Incearca sa scrii expresiile nume-
rice corespunzitoare margelelor albastre si margelelor verzi.

Se pot obtine alte probleme de acelasi tip cu cea data, schimbéand
expresia din enunt ,,obtinem catul 5” cu ,,obtinem cétul 3 (sau 9,
sau 17)”. Incearca sa afli cum au fost obtinute noile valori.

Se poate considera pretul pixului o parte si atunci pretul caie-
tului inseamna o parte egaléd cu prima si inca 2 lei, iar pretul
stiloului va fi de 4 ori mai mare decat pretul caietului, adica
4 parti siinca 4 X 2 = 8 lei. Finalizeaza rezolvarea problemei si
pe aceasta cale!

Expresia numerica care reprezintd distanta dintre cele doua
barci, dupa 3 ore, este 3 X (26 + 27) — 156 (stabilirea descazu-
tului, respectiv a scdzatorului nu se poate realiza decat dupa
determinarea distantei parcurse de cele doua béarci in 3 ore).

Este o probleméa de miscare, cazul in care mobilele se deplaseaza
in acelasi sens (probleméa de ,urmarire”). Diferenta vitezelor
reprezinta cat ,recupereaza” intr-o ora al doilea mobil din dis-
tanta ce-l separa de primul.

% Punctul-cheie in rezolvarea problemei este aflarea diferentei de

distante parcurse de cele doud autoturisme. Pentru intelegerea
rationamentului, pot fi revazute rezolvarile problemelor 14, 18
si 33.
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Expresia numerica care reprezintd distanta dintre cele doua
orase este 2 X 10 : (80 - 70) x (80 + 70).

Distanta ceruté este, de fapt, lungimea drumului de la punctul
de pornire pana la destinatie (Cluj). Dupéa aflarea timpului de
mers al primului biciclist, aceasta distanta poate fi aflata si ast-
fel: 4 x 15 + 12 (distanta parcursa de cel de-al doilea biciclist in
4 ore si inca 12 km pe care ii mai avea de parcurs).

Este o problema dificila, rezolvabila prin metoda figurativa.
Daca este necesar, pentru accesibilizarea si facilitarea rationa-
mentului, problema poate fi concretizata prin diferite mijloace
intuitive.

Ne aflam in fata unei probleme tipice, rezolvabild prin metoda
comparatiei, varianta in care se elimind una dintre necunoscute
prin inlocuirea ei.

Se poate elimina si cealaltad necunoscutéd (masa unui corn) prin
inlocuirea ei (cu 375 g mai putin decat masa unei paini).

A se vedea si rezolvarea problemei 43.

Diferenta dintre jumatatea unui numaér si un sfert al acestuia
este tot un sfert. Daca se cunoaste sfertul numaérului, aflarea
acestuia este imediata.

Dupa strabaterea unui sfert din drum, au mai ramas de parcurs
celelalte trei sferturi din distantd. Aceste 3 sferturi din drum
reprezintd un sfert (ceea ce se parcursese) si incd 12 km. Deci,
doua sferturi (jumatate) din drum reprezinta 12 km.

)« Problema contine doué parti asemanatoare, legate intre ele prin

varstele celor doi (deci, diferenta varstelor este aceeasi).

Pentru cei care cunosc notiunea de semiperimetru, rezolvarea
problemei se poate incadra in metoda figurativa, cazul in care se
cunosc suma (semiperimetrul) si diferenta lungimilor laturilor.
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O alta rezolvare se bazeaza pe notiunea de semiperimetru.
A se vedea si comentariul de la problema anterioara (in acest
caz, se cunosc suma si raportul lungimilor laturilor).

Se poate considera numarul elevilor din clasa I ca reprezentand
o parte, apoi numarul elevilor din clasele a IV-a, a III-a si a II-a,
in functie de acesta. Incearca si aceasta rezolvare!

Este o problema foarte dificila, a carei rezolvare nu poate fi des-
coperitd de multi elevi, iar intelegerea ei impune sprijinirea ra-
tionamentului pe reprezentéri sugestive.

; Este o problema de miscare, fara dificultati majore in rezolvare,

desi cam ,stufoasd”. Se poate incerca realizarea unui grafic
al deplasarii celor doua ambarcatiuni.

Partea a doua a problemei implicd un calcul mai putin familiar
elevilor din clasele primare: impartirea lui 360 la 50 (echivalenta
cu impartirea lui 36 la 5). Este nevoie ca rezultatul sa fie vazut
ca fractie (36/5), apoi sa fie scosi intregii din fractie si realizat ca
1/5 dintr-o ora inseamna 60 : 5 = 12 minute.

Eventual, inconvenientul de mai sus poate fiocolit, daca se lucreaza
cu timpul transformat in minute.

Ca orice problema in care se cere aflarea a douda méarimi cu-
noscand suma si diferenta lor, mai exista o varianta de rezol-
vare (determinarea, in primul rand, a necunoscutei mai mari).
Incearca si aceasta varianta de rezolvare!

Din nou, o problema dificila, care implica un sustinut efort de
intelegere si vizualizare a legaturilor dintre datele problemei.
Nu incerca o rezolvare fara sprijin pe suport intuitiv, pe o repre-
zentare sugestiva.

Informatia initiala (atelier dotat cu 5 masini-unelte) este inutila.
Problema este rezolvabila cu regula de trei compusa (care nu se
abordeaza la clasele I-1V).
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Noutatea si dificultatea rezolvarii se regasesc in final, odatd cu
constatarea ca 108 nu se imparte (cu rest 0) la 4.

%" Punctul de dificultate al rezolvirii este dat de intelegerea re-
latiei dintre cele doud sume partiale. Intrucat al doilea numar
apare in ambele sume, el nu creeaza diferente, deci una dintre
sume este mai mare decat celalaltd, deoarece aceeasi relatie este
intre ceilalti doi termeni (celelalte doua numere).

¥ Problema foarte dificild pentru elevi, deoarece implica o compu-
nere de viteze.

O prima dificultate este legata de reprezentarea prin parti egale
a distantei parcursa de barca (144 km).

O alta dificultate este data de intelegerea faptului ca diferenta
dintre cele doua viteze de deplasare (in sensul curentului apei
si impotriva acestuia) reprezinta dublul vitezei apei, pentru ca
la prima viteza se adauga viteza proprie a barcii, iar la cealalta
se scade din viteza proprie.

e Este o obisnuita probleméa de miscare, in care mobilele se depla-
seaza in acelasi sens, cu un decalaj de distanta dat de faptul ca
cel mai lent a plecat cu un numaér de ore in avans.

Din nou, neplauzibilitatea deplasérii biciclistului (care ar trebui
sa mearga timp de 9 ore pentru a parcurge 189 km!).

‘¥  Problema se incadreazi in categoria celor rezolvabile cu metoda
mersului invers. Tindnd seama de valorile particulare ale date-
lor, rezolvarea prezentata este mai deosebita si rapida.

A se vedea si rezolvarea primei parti din problema 111.

“.i lx N
EaAT

Problema se inscrie in categoria celor rezolvabile prin metoda
comparatiei, cazul in care se eliminad una din necunoscute prin
scadere.

. Forma de prezentare a problemei este atractiva pentru elevi, dar
majoritatea dintre ei se opresc la constatarea rezultatului, even-
tual constructia, prin analogie a unui alt caz particular al jocului.
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Explicarea rezultatului trimite la scrierea sistemica a unui numar
natural de doui cifre §i efectuarea unui calcul partial numeric.

tit. Problema are o componenta rezolvabila prin metoda figurativa
(cazul in care se cunosc diferenta si raportul marimilor).
Expresia numerica care reprezinta cu cati ani in urma varsta fiului
era de 7 ori mai mica decat a tatélui este (26 — 14) — (50 - 26) : (7-1).

Dupa determinarea numaérului de copii aflati in parc, se ajunge,
in final, la o problemé rezolvabila prin metoda figurativa (afla-
rea a doud marimi cand se cunosc suma si raportul lor).

Problema se plaseaza in zona combinatoricii, urméarind descope-
rirea logica si totald a permutérilor cerute.

Problema se rezolva prin metoda comparatiei, varianta inlocuirii
uneia dintre méarimi.

Dupa aflarea varstei tatalui peste 5 ani, se poate omite pasul 3
din rezolvare si se afld varsta tatdlui in prezent, dupé care se
afla varsta de acum a mamei.

T

In afara falsei ipoteze, folosite in rezolvarea de mai sus a proble-
meli, se poate utiliza metoda figurativa.

28 Dificultatea rezolvarii este datd de multitudinea informatiilor
pe care trebuie sa le organizam logic si sa le utilizadm succesiv.
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'/ Probleme propuse

Intr-o gradinita, copiii din grupa mare au 17 masinute. Daca cei
din grupa micé si-ar aduce incd 4 masinute, ei ar avea cu 5 mai
putine decat cei din grupa mare.
Cate masinute au copiii din grupa mica?

(R: 8 magsinute)

In sala unei grupe de gradinita sunt 33 de jucarii: masinute,
papusi si ursuleti. Masinute si papusi sunt 28, iar ursuleti si
papusi sunt 16.
Cate masinute, cate papusi si cati ursuleti sunt?

(R: 17 maginute, 11 papusi, 5 ursulett)

Alina are 15 jetoane colorate. Dacd Bogdan i-ar da 3 din jetoa-
nele sale, cei doi copii ar avea tot atatea jetoane.

Cate jetoane are Bogdan?
(R: 21 de jetoane)

Corina a stat la gradinita 6 ore si mai are de stat un sfert din
timpul pe care il va petrece astazi la gradinita.
Cat timp trebuie sa stea astazi Corina la gradinita?

(R: 8 ore)

Pentru a pleca intr-o excursie, copiii dintr-o gradinita au format
48 de randuri a cate 2 copii.
Cate randuri se vor forma, daca intr-un rand ar fi 4 copii?

(R: 24 de randuri)
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Intr-o excursie, copiii au gasit castane. Daniel, Elena si Florin
au strans impreuna 84 de castane. Daniel si Florin au strang
impreuna 44 de castane, iar Elena de doua ori mai multe decat
Florin.
Cate castane a strans fiecare copil?

(R: 24, 40; 20 de castane)

5@ Cele doud autobuze cu care au plecat copiii in excursie canta-

B, £

resc, impreund, 1610 kg. Primul autobuz este cu 110 kg mai
greu decat al doilea.
Cat cantareste fiecare autobuz?

(R: 860 kg; 750 kg)

Gigel vrea sd méanance, in mod egal, toti biscuitii dintr-un pa-
chet. Pentru ca a méncat zilnic cu 4 biscuiti mai mult, i-a termi-
nat cu doua zile mai devreme.
Gigel vrea sa méanance toti biscuitii dintr-un pachet, consumand
in mod egal. Pentru cd a mancat in fiecare zi cu 4 biscuiti mai mult
decat in ziua precedent4, i-a terminat cu doua zile mai devreme.
Cati biscuiti erau in pachet?

(R: 30 de biscuiti)

9 - Tatal Ioanei si al Janei are 36 de ani, adicd de 3 ori mai mult

decét au cele douéd surori impreuna. Stiind ca Ioana are cu 2 ani
mai mult decat Jana, sa se afle varstele celor doua fete.
(R: 7 ani; 5 ani)

Laurentiu, Matei si Nicu cantaresc impreuna 77 kg. Laurentiu
si Matei au impreuna 48 kg, iar Nicu este cu 7 kg mai greu decat
Laurentiu.
Cat cantareste fiecare copil?

(R: 22 kg; 26 kg; 29 kg)

Olga are de 4 ori mai multi nasturi mici decat nasturi mari.
Cati nasturi are de fiecare fel, daca cei mari sunt cu 18 mai putini
decat cei mici?

(R: 6 nasturi mari; 24 de nasturt mict)
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Curtea gradinitei are forma de dreptunghi, cu lungimile laturi-
lor de 28 m si 12 m. Curtea are acelasi perimetru cu al terenului
de joaca, care are forma de patrat.

Ce lungime are latura terenului de joaca?
(R: 20 m)

Paul si Radu construiesc patrate din betisoare. Fiecare are cate
16 betisoare egale. Paul a construit 4 patrate, iar Radu 5. Dese-
neaza constructiile celor doi copii. Poti s obtii, cu acelasi numér
de betisoare egale, mai multe patrate? Cum?

Caredintre numerele 321 si 123, impaértit la 4 di un rest mai mare?
Ce rest se obtine la impéartirea sumei celor doud numere la 4?

Dar a diferentei?
(R: 123; 0; 0)

* Suma a doud numere este 128. Daca se imparte primul numar la

cel de-al doilea, se obtine catul 4 si restul 3.

Care sunt numerele?
(R: 103; 25)

Suma a douad numere este 514. Daca din primul numar se scade
106, iar din al doilea, 12, atunci primul devine de 3 ori mai mare

decat al doilea. Care sunt numerele?
(R: 403; 111)

Un numar este de 3 ori mai mare decéat altul, iar jumatatea pri-
mului numar este cu 22 mai mare decat al doilea numar.

Afla cele doua numere.
(R: 132; 44)

‘.;:_ Compune si rezolva cate o problema dupa fiecare dintre dese-

nele de mai jos:

Q. — b. — C. —i
} 500 } 600
— b + + + 4 4 —t—t—t—
100 30' 3
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Compune si rezolva cate o problema dupa fiecare dintre expresiile
numerice:

a.600:(5+1) x5

b.300:(4-1) X 4;

c. (600-100): 2 + 100.

B Compune si rezolva cate o problema in care se cere aflarea valo-

rilor a douda marimi, cand se cunosc:

a. Suma si diferenta acestora;

b. Suma si catul lor (de cate ori este mai mare una decéat cealalta);
c. Diferenta sicatul lor (de cate ori este mai mica una decét cealalta).

®P Un stilou si un pix costd impreuna 57 de lei, iar doua stilouri si

5 pixuri costd impreuna 135 lei.
Cat costa un silou? Dar un pix?
(R: 50 lei; 7 lei)

Un stilou si 4 pixuri costd impreuna 210 lei. Stiloul este de doua

ori mai scump decat un pix. Cat costé stiloul? Dar un pix?
(R: 70 lei; 35 ler)

® Intr-un colt al unei magazii erau paianjeni si muste: 7 capete si

46 picioare. Stiind cd o musca are 6 picioare si un paianjen, 8,
sa se afle cati pdianjeni si cate muste erau.
(R: 2 paianjent; 5 musgte)

Un cal, o vaca si o oaie beau intr-o zi 8 galeti cu apa. Vaca bea cu
o galeatd mai mult decat calul, iar oaia de 3 ori mai putin decat
calul. Cate galeti de apa vor bea cele doué vaci intr-o saptamana?

(R: 56 de galeti)

Sanda a mancat 6 bomboane dintr-o cutie. Au ramas in cutie de
5 ori mai multe bomboane decét cele mancate de Sanda. Daca ar
oferi tot cate 6 bomboane fiecaruia dintre prietenii sai, i-ar lipsi
6 bomboane.
Cati prieteni are Sanda?

(R: 6 prieteni)
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Daca se asaza cate 3 flori in fiecare vaza, raman 2 flori. Dacs se
asaza cate 5 flori in fiecare vaza, in ultima ramaéne o singura floare.
Cate flori si cate vaze erau?

(R: 11 flori; 3 vaze)

&P Tudor are cu 10 lei mai mult decat Viorel. Daca Tudor cheltuieste

¥

un sfert din suma sa, iar Viorel o treime din suma sa, diferenta
ramane aceeasl.
Ce suma de bani avea fiecare?

(R: 40 lei; 30 let)

Intr-o livada sunt 53 de pomi: meri, peri si nuci. Daca in livada
ar mai fi 3 nuci, atunci numarul perilor ar fi de doua ori mai
mare deciat numarul nucilor sau jumatate din numarul merilor.
Cati meri, cati peri si cati nuci sunt in acea livada?

(R: 32 meri; 16 peri; 5 nuct)

S-au cumparat 9 kg de mere, unele cu 2 lei kilogramul, iar cele-
lalte cu 3 lei kilogramul, platindu-se 23 lei.

Cate kilograme de mere din fiecare fel s-au cumparat?
(R: 4 kg; 5 kg)

Un célator parcurge, in prima zi, un sfert din tot drumul, a doua
zi, o treime din ce mai avea de mers, a treia zi, jumatate din ce ii
ramasese, iar a patra zi, ultimii 25 km.

Care este lungimea drumului?
(R: 100 km)

Distanta dintre doué orase este de 280 km. Din cele doué orase
pleaca la ora 7, mergand unul catre celdlalt, doua camioane. Pri-
mul merge cu o viteza medie de 40 km/or4, iar cel de-al doilea,
cu 30 km/ora. La ce ora se vor intalni cele doua camioane?
(R:ora 11)

Din gara A pleaci, la ora 7, un tren personal, cu viteza medie
de 30 km/ora. La ora 9, pleaca din A un tren accelerat, cu viteza
medie de 45 km/ora.
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La ce ora ajunge trenul accelerat? Dar personalul? La ce dis-
tanta de gara A?
(R: ora 13; 180 km de A).

> Ion, Marin si Vasile sunt prenumele a trei baieti. Si numele lor de

familie sunt tot Ion, Marin si Vasile, dar niciun béiat nu are pre-
numele la fel ca numele de familie. Daca numele de familie al lui
Marin nu este Vasile, sa se afle numele si prenumele fiecarui baiat.

(R: Ion Marin; Marin Vasile; Vasile Ion)

In cadrul unui campionat de volei, participd un numar impar de

echipe. Fiecare echipa a jucat un meci cu toate celelalte. Stiind ca

au avut loc 55 de meciuri, afla numarul echipelor participante.
(R: 11 echipe)

8 La un concurs nautic, numarul barcilor reprezintd jumaitate din

sfertul numarului concurentilor, iar suma dintre numarul bar-
cilor si numarul concurentilor este 108.
Cati concurenti si cate barci erau?

(R: 96 de concurenti; 12 barci)

La un concurs de schi, primul concurent coboara partia cu viteza
de 106 m pe minut. Al doilea concurent porneste la un minut
dupa primul, cu viteza de 180 m pe minut si il ajunge pe acesta la
linia de sosire.

Care este lungimea partiei?
(R: 1440 m)

Diferenta a doua numere este 226. Daca se aduna 2 la numarul
mai mic, acesta devine de 8 ori mai mic decéat celalalt.

Sa se afle numerele.
(R: 30; 256)

}/ Suma a doud numere este 3800. Daca din fiecare se scade un

acelasi numar, se obtine 1700 si 500.

Care sunt numerele?
(R: 2500; 1300)
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Suma a trei numere este 60. Sa se afle numerele, stiind ca primul
este de 4 ori mai mic decat suma celorlalte dou4, iar diferenta
dintre al treilea si al doilea este egald cu jumatate din al doilea

plus 3.
(R: 12; 18; 30)

Suma a trei numere este 340. Al doilea numar este cu 20 mai
mare decat primul, iar suma primelor doud numere este cu
40 mai mare decat suma ultimelor doud numere.

Care sunt numerele?
(R: 120; 140; 80)
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