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Cuvânt-inainte 

Cartea pe care aţi deschis-o se adresează învăţătorilor, studenţilor 
din departamentele facultăţilor care pregătesc profesori pentru 
învăţământul primar, elevilor şcolilor normale , părinţilor, precum 
şi elevilor claselor a III-a şi a IV-a, motivaţi pentru învăţarea 
matematicii. 

Selecţia problemelor, deşi subiectivă, a urmărit reţinerea acelora 
care reprezentau o noutate tipologică pentru şcolarii mici, pre­
zentau un grad sporit de dificultate sau se pretau la mai multe 

căi de rezolvare: 

a. Cartea vine în sprijinul învăţătorilor care nu au răbdarea, timpul 
sau interesul pentru abordarea problemelor deosebite şi dificile 
din manualele claselor la care lucrează, oferindu-Ie nu numai 
rezolvările, dar şi strategii utilizabile la clasă. 

b. Lucrarea este utilă studenţilor din departamentele facultăţilor 
care pregătesc profesori pentru învăţământul primar şi al elevi­
lor şcolilor normale care se pregătesc pentru profesia didactică, 
prin prezentarea unor raţionamente metodice caracteristice lec­
tiilor de matematică ale claselor I-IV. , 

c. Lucrarea se constituie într-un auxiliar preţios atât pentru pă­
rinţii care mai au timp să îndrume activitatea şcolară a copiilor, 
cât şi pentru elevii înşişi, care doresc să abordeze probleme din 
manual, a căror înţelegere le-a scăpat sau pe care doamna învă­
tătoare le-a ocolit în lectii. , , 



Cartea este structurată pe 6 capitole: 
> 1. Enunţuri, 

> II. Răspunsuri, 

> III. Indicaţii, 
> IV. Rezolvări, 
> V. Comentarii, 
> VI. Probleme propuse. 

Pentru o eficientă utilizare, în citirea cărţii se poate proceda astfel: 
lecturaţi enunţul problemei, apoi încercaţi să o rezolvaţi singur/ă. 
Dacă aţi reuşit, confruntaţi răspunsul cu cel menţionat în capitolul II. 
Dacă răspunsurile diferă, atunci treceţi la capitolul III, citiţi indicaţia 
şi încercaţi din nou o rezolvare individuală a problemei. Dacă nici 
acum nu reuşiţi, citiţi rezolvarea din capitolul IV şi eventualele comen­
tarii din capitolul V. 

Ordinea de abordare a explicaţiilor este facilitată de păstrarea nu­
mărului fiecărei probleme în toate capitolele cărţii. 

Cartea nu are pretenţia unui magister dixit, iar dacă rezolvările 
dumneavoastră sunt mai interesante, mai elegante, mai originale sau, 
pur şi simplu, altele, le aşteptăm cu interes la sediul editurii. Felicitări! 

Vă doresc succes în citirea, înţelegerea şi utilizarea acestei cărţi. 

Autorul 



Enunturi 

Clasa a III-a 
1 Află numerele care îndeplinesc, în acelaşi timp, condiţiile: 

a. sunt scrise cu trei cifre; 
b. zecile şi unităţile sunt reprezentate de numere identice; 
c. suma numerelor reprezentate de cifrele fiecăruia este 9; 
d. cel mai mare este numărul reprezentat de cifra sutelor. 

% Compune o problemă care să se rezolve prin două înmulţiri. Gă­
seşte o problmă de acest fel care să se poată rezolva în două moduri. 

3 Alina citeşte o carte de 40 de pagini. Luni citeşte jumătate din 
numărul de pagini, iar pentru a o termina, marţi, miercuri, joi şi 
vineri citeşte un număr egal de pagini. Câte pagini a citit joi? 

4 La cercul "Micii pictori" se lucrează cu 20 de pensule. În prima zi, 
participă 10 elevi. A doua zi, elevii prezenţi folosesc fiecare de două 
ori mai multe pensule. Câţi elevi au fost prezenţi a doua zi? 

It Cu ocazia serbării şcolare, faţada a fost iluminată de o ghirlandă 
electrică cu lungimea de 10 metri. La capete, a fost pus câte un 
bec roşu, iar între ele au fost montate, în mod egal, pe fiecare 
metru, un bec galben, un bec verde şi un bec albastru. Câte becuri 
de fiecare culoare s-au folosit la ghirlanda electrică? 

�j6; O cutie cu 8 creioane colorate cântăreşte 50 g. Cutia goală cântă­
reste cât două creioane. Cât cântăresc creioanele? , 
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Cristina are mărgele albe şi de 5 ori mai multe mărgele albastre. 
Dacă cele albastre sunt cu 28 mai multe decât cele albe, câte măr­
gele sunt albe şi câte sunt albastre? 

În trei cuiburi sunt câte 4 pui de rândunică. Câte rândunele sunt 
în cele trei cuiburi, dacă în fiecare sunt şi părinţii puilor? (Rezolvă 
în două moduri şi scrie sub formă de exerciţiu fiecare rezolvare.) 

Un librar primeşte 15 colete cu câte 20 de cărţi fiecare. Câte cărţi 
rămân după ce vinde cărţile din 7 colete? 

Câtul este 18, iar împărţitorul este de două ori mai mic. Află 
deîmpărţitul. Câte soluţii are problema? 

Un dreptunghi are perimetrul de 90 m, lăţimea sa fiind cât jumă­
tate din lungime. Care sunt lungimile laturilor sale? 

Un dreptunghi are laturile de 40 cm şi 30 cm. Cu câţi centimetri 
trebuie mărită lungimea dreptunghiului pentru ca perimetrul 
lui să fie de 240 cm? 

Diferenţa dintre lungimea unui dreptunghi şi lăţimea sa este 
de 6 m, iar perimetrul este de 20 m. Să se afle lungimile laturilor 
dreptunghiului. 

Un agricultor a depozitat 10 000 kg de cereale în două magazii. 
Dacă ia dintr-o magazie 2000 kg şi le pune în cea de-a doua, va 
avea în fiecare magazie aceeaşi cantitate. Câte kilograme de ce­
reale s-au aflat la început în fiecare magazie? 

Un turist călătoreşte 3200 km cu trenul şi cu avionul. Dacă ar fi 
călătorit cu trenul cu 400 km mai puţin, cu avionul ar fi călătorit 
de 3 ori mai mult. Câţi kilometri a călătorit turistul cu trenul? 
Dar cu avionul? 

Tatăl împarte celor trei copiii ai săi 100 lei, astfel: celor mai mici 
50 lei, iar celor mai mari 85 lei. Câţi lei a primit fiecare copil? 
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Mihail Rosu , 
• 

Pentru a cumpăra 4 mingi de tenis de masă, lui Marius îi lipsesc 
15 lei. El cumpără 3 mingi şi îi rămân 10 lei. Câţi lei a avut Marius? 
Cât costă o minge? 

Andrei şi Bogdan au avut fiecare acelaşi număr de nuci. Dacă 
Andrei îi dă lui Bogdan 30 de nuci, cu câte nuci va avea mai mult 
Bogdan decât Andrei? 

S-au întâlnit trei prietene care se numesc Albu, Negru, Roşu. 
Ele erau îmbrăcate în rochii de culoare albă, neagră şi roşie. 
Fata îmbrăcată în rochie albă îi spune celei care se numeşte 
Negru: "Ar trebui să facem schimb de rochii, deoarece culorile 
nu corespund numelor". Ce culoare avea rochia fiecărei fete? 

.���; .� 10 băieţi dintr-o clasă s-au întâlnit şi s-au salutat, fiecare dând 
mâna cu fiecare. Câte strângeri de mână au fost în total? 

_ 5 copii mănâncă 5 îngheţate în 5 minute. Câţi copii vor mânca 
30 de îngheţate în 15 minute? 

• Corina scrie, în ordine crescătoare, numerele de la 1 la 20 inclu­
siv, iar între ele pune semnul +. Observă că, dacă în locul unui 
semn + ea pune semnul =, stabileşte o egalitate. Între ce numere 
a pus Corina semnul =? 

.. Câte numere de 3 cifre în care cifra zecilor este 5, există? Care 
este cel mai mic dintre acestea? Dar cel mai mare? 

,lţ: Trei învăţători şi-au exprimat dorinţa ca, pentru ziua de lucru, 
orarul să fie alcătuit astfel încât: Matematica să fie prima sau 
a doua oră; Limba română să fie a doua sau a treia oră; Ştiinţele 
să fie prima sau a treia oră. În câte feluri se poate alcătui orarul, 
astfel încât să se realizeze dorinţele învăţătorilor? 

:t Cere colegului tău ca, în cel mai scurt timp, să găsească trei 
numere consecutive a căror sumă să fie 366. Cum trebuie să 
procedeze? 
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� .. (; La un turneu de tenis în sistem eliminator, participă 64 de jucă­
tori. Al câtelea meci este finala? 

2f- O mamă are 34 de ani, iar fiul ei, 8 ani. Peste câţi ani vârsta fiului 
va fi jumătate din vârsta mamei? 

îl După ce din 3 lăzi cu cartofi s-au vândut 250 kg, 140 kg, respec­
tiv 210  kg, în fiecare ladă au rămas cantităţi egale. Cantitatea 
rămasă, în total, este de două ori mai mare decât cea vândută. 
Câte kilograme de cartofi erau la început în fiecare ladă? 

:�, Andrei are în buzunar 7 monede de câte 50 bani şi 5 monede 
de câte 10 bani. Care este cel mai mic număr de monede ce tre­
buie să-I ia din buzunar, fără să privească, pentru a fi sigur că 
va avea cel puţin o monedă de 50 bani şi una de 10 bani? 

.' Oile, găinile şi raţele dintr-o gospodărie "însumează" 630 de 
picioare. Câte animale sunt din fiecare fel, dacă numărul oilor 
este egal cu numărul găinilor, iar cel al raţelor este cât jumătate 
din numărul găinilor? 

'::-sf Lucian are trei prieteni. El gândeşte în felul următor: 
"Dacă voi cumpăra un pix pentru mine şi câte un pix pentru 
fiecare prieten, îmi vor rămâne 2 lei. Dacă voi cumpăra pixuri 
numai pentru prieteni, îmi vor rămâne 4 lei." 
Câti lei avea Lucian? , 

,g, În trei depozite sunt 150 000 kg de zahăr. În primul şi în al doilea 
depozit se află, în total, 1 12 500 kg de zahăr, iar în al doilea şi în al 
treilea, 87 500 kg. Câte kilograme de zahăr se află în fiecare depozit? 

:-1I;r. Două persoane aveau împreună 24 de lei. Când una dintre per­
soane a dat celeilalte 3 lei, fiecare a obţinut aceeaşi sumă. Câţi lei 
a avut fiecare persoană la început? 

�"i' Un elev a scris toate numerele naturale mai mari decât O şi mai 
mici decât 100. De câte ori a fost folosită fiecare dintre cifrele O, 1 ,  
respectiv 3? 
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Mihail Rosu • 
• 

,e,:. Suma a două numere, a şi b, este 10 10. Dacă se scade 10 din a,  
s e  obţine un număr de 4 ori mai mic decât b. Care sunt numerele 
a si b? , 

*' Într-o urnă sunt 10 bile numerotate de la 1 până la 10. Ioana, 
Silvia, Maria, Ana şi Elena au scos, pe rând, câte două bile având 
suma numerelor scrise pe bile, respectiv: 4, 7 ,  11, 16, 17. Află ce 
numere erau scrise pe bilele extrase de fiecare fetiţă. 

?Ill' Dacă dintr-un număr x se scade 18, se obţine cel mai mic număr 
scris cu trei cifre distincte, care are una din cifre 9, iar suma 
celorlalte două, 6. Care este numărul x? 

.' Dacă o cărămidă şi o jumătate de cărămidă cântăresc, la un loc, 
6 kg, cât cântăresc 9 cărămizi de acelaşi fel? 

H La desert, Adina, Elena şi Iulia au primit, fiecare, un fruct pre­
ferat: măr, pară, gutuie. Care este fructul preferat al fiecăreia, 
dacă: Adina şi Elena nu preferă perele; Elena şi Iulia nu preferă 
gutuile? 

1)' DenÎsa avea cu 35 de lei mai mult decât Robert. După ce-şi cum­
pără o brăţară pe care dă 197 de lei, constată că suma rămasă este 
de 3 ori mai mică decât suma lui Robert. Câti lei avea fiecare? , 

a, La cabana "Trei brazi" erau cazaţi 44 de turişti străini şi români. 
Împărţind numărul turiştilor români la numărul turiştilor străini, 
se obtine câtul 6 si restul 2. Câti turisti străini erau cazati? Dar , , " , 
turişti români? 

:42 Produsul dintre suma a două numere consecutive şi 6 este 4758. 

-,7liir, "" v,l· 

Află cele două numere. 

Pentru formaţia de gimnastică ritmică de la Clubul Copiilor s-au 
cumpărat mingi a 2 lei fiecare şi tot atâtea corzi a 3 lei fiecare. 
Ştiind că pentru corzi s-a plătit cu 24 de lei mai mult, află cât 
au costat mingile, apoi cât au costat corzile. 
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li Sorana avea 54 de lei, Virgil 62 de lei, iar Silviu, 70 de lei. După ce 
au cheltuit aceeaşi sumă fiecare, constată că mai au, împreună, 
111 lei. Află cât a cheltuit fiecare şi câţi lei i-au rămas fiecăruia. 

II La o florărie s-au vândut margarete şi lalele, încasându-se 411 lei. 
O margaretă costă 2 lei, iar o lalea costă 3 lei. Pentru toate lalelele 
s-au încasat cu 51 de lei mai mult decât pentru margarete. 
Câte flori din fiecare fel s-au cumpărat? 

II Trei persoane, care se numesc Dulgheru, Fieraru şi Zidaru, sunt 
de meserie: dulgher, fierar, zidar. 

::.a, .. � 

Numele niciunuia nu coincide cu profesia. 
Cel care se numeşte Dulgheru a lucrat pe acelaşi şantier cu cel 
care este fierar. 
Ce meserie are fiecare? 

Câte pagini are o carte dacă, în numerotare, au fost folosite 
87 de cifre? 

Corina are 2 fraţi mai mari. Suma vârstelor celor 3 copii este 27. 
Care era suma vârstelor celor mari în urmă cu 7 ani, când s-a năs­
cut Corina? 

O grădină are formă dreptunghiulară, cu lungimea de 150 m şi 
lăţimea de 50 m. Ea a fost împrejmuită cu un gard, rămânând 
o distanţă de 5 m pentru poartă. 
Câţi stâlpi au fost necesari pentru împrejmuire, dacă au fost 
fixaţi din 5 în 5 m? 

Într-o fermă de păsări sunt 65 000 de găini şi pui. S-au vândut 
5000 de găini. Acum, numărul puilor este de 5 ori mai mare decât 
cel al găinilor. 
Câţi pui şi câte găini au fost, la început, în fermă? 

• Găseşte procedeul şi scrie următoarele 3 numere din şirul 1234, 
1179, 1123, 1066, ... 
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Mihail Rosu , 
• 

Clasa a IV-a 

Dan a aruncat cu zarul: de două ori s-a repetat un număr şi 
de patru ori s-a repetat alt număr. Ce numere a putut obţine 
Dan, dacă suma acestor 6 numere este 28? Câte solutii sunt? , 

Câte numere de patru cifre au pe poziţia zecilor şi pe poziţia 
unităţilor cifra 5? Explică răspunsul dat şi scrie aceste numere. 

Privind păsările din curte, Oana l-a întrebat pe bunicul: 
- Bunicule, cât cântăreşte o găină? Dar o gâscă? Dar un curcan? 
- Ştiu că o găină cântăreşte 3 kg, iar 5 gâşte, 3 găini şi 2 curcani 

cântăresc împreună 50 kg. Află singură cât cântăreşte fiecare 
pasăre, dacă un curcan cântăreşte cât o gâscă şi o găină la 
un loc? 

Oana a reuşit să afle. Încearcă şi tu! 

c·. Un dreptunghi are perimetrul de 98 m. Lăţimea sa este cât % 
din lungime. Calculează lungimea şi lăţimea dreptunghiului. 

-ti Dintre cei 24 de elevi ai unei clase, 12 participă la opţionalul de 
informatică şi 10 la opţionalul "Mâini îndemânatice". Doi dintre 
elevi participă la ambele opţionale. Ceilalţi copii din clasă prac­
tică înotul. Câţi elevi din clasă practică înotul? 

It Pentru spectacolul de sâmbătă de la Teatrul Ţăndărică s-au dis­
tribuit, în mod egal, 336 de bilete celor 16 clase ale şcolii. Cum 
două dintre clase urmau să meargă în acea zi într-o excursie, 
biletele care le reveneau au fost redistribuite în mod egal celor­
lalte clase. Câte bilete au revenit fiăcarei clase? 

.•....... " f. . •  A Suma a două numere naturale este 980. Dacă adun primul nu­
măr cu 64 şi pe al doilea cu 32, atunci primul devine triplul celui 
de-al doilea. Care sunt numerele? 

.. Suma a două numere este 4245. Dacă împărţim primul număr 
la al doilea, obţinem câtul 2 şi restul 15. Care sunt numerele? 
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M-am gândit la un număr din care am scăzut 80, apoi am dublat 
rezultatul obţinut. Am scăzut apoi 1450, apoi am împărţit rezul­
tatul la 2 şi am obţinut 100. La ce număr m-am gândit? 

Un motociclist a pornit din Iaşi spre Bucureşti, cu o viteză de 
52 km pe oră. În acelaşi moment, a pornit din Bucureşti spre 
Iaşi un alt motociclist, cu o viteză de 50 km pe oră. Distanţa 
pe şosea de la Bucureşti la Iaşi este de 408 km. După cât timp 
s-au întâlnit cei doi motociclişti şi la ce distanţă de oraşele din 
care au plecat, dacă şi-au menţinut vitezele de pornire? 

Doi biciclişti pornesc în acelaşi moment unul spre celălalt din 
localităţi diferite. Unul circulă cu o viteză medie de 24 km pe oră, 
iar altul cu o viteză medie de 22 km pe oră. După două ore de 
mers, între ei era o distanţă de 46 km. Ce distanţă este între cele 
două localităţi? După cât timp de la plecare s-au întâlnit cei doi 
biciclisti? • 

Anca şi-a aşezat cărţile în bibliotecă. Mai întâi, a pus cărţile câte 
8 pe un raft şi a constatat că nu i-au încăput 6 cărţi. Apoi, a pus 
cărţile câte 9 pe un raft şi a văzut că îi mai trebuie 6 cărţi pentru 
a completa ultimul raft. Câte cărţi are Anca? 

În casă s-a spart un geam. Iată ce au declarat lna, Dan, Emil şi 
Olga: 
lna: - Emil a spart geamul. 
Dan: - Nu eu! 
Emil: - Nu eu! 
Olga: - lna! 
Numai unul dintre copii spune adevărul. Cine este făptaşul? 

• La un magazin de jucării, s-au adus 90 1 baloane roşii, galbene şi 
verzi. După ce s-a vândut acelaşi număr de baloane din fiecare 
culoare, au rămas 87 de baloane roşii, 314 baloane galbene şi 
125 de baloane verzi. Câte baloane de fiecare culoare s-au adus 
la magazin? 
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-
Mihail Rosu • 

• 

Pe un aeroport erau 325 de avioane şi elicoptere. După ce au ate­
rizat 13 avioane şi au decolat 5 elicoptere, numărul avioanelor 
din aeroport a fost de două ori mai mare decât numărul elicopte­
relor. Câte avioane erau la început pe aeroport? Dar elicoptere? 

IIf Cu 24 de lei s-au cumpărat 6 pachete cu napolitane. Dacă 4 pa­
chete cu biscuiţi costă cât două pachete cu napolitane, cât costă 
un pachet cu biscuiţi? 

II Câte numere de forma aOOOOOb sunt? 

III Dan citeşte o carte de 235 de pagini. În prima zi, a citit 23 de 
pagini, iar în fiecare din următoarele zile, cu câte 5 pagini mai 
mult decât în ziua precedentă. Câte pagini mai avea de citit după 
a cincea zi? 

II' Patru copii aveau fiecare aceeaşi sumă de bani. După ce primul 
copil a cheltuit 9 lei, al doilea 12 lei, al treilea 15 lei , iar al patru­
lea 18 lei, le-au rămas la un loc atâţia lei cât avusese fiecare la 
început. Câţi lei a avut fiecare copil? 

ii La un depozit s-au adus 123 cutii a câte 8 creioane negre şi 
200 cutii cu creioane colorate, în total 1584 de creioane. 
Câte creioane colorate erau într-o cutie. (Scrie rezolvarea în­
tr-un exerciţiu.) 

III: Un ţăran are 15 oi, 2 cai şi două vaci. Cantitatea de 3840 kg de fân 
i-a ajuns pentru 30 de zile. Află câte kg de fân consumă zilnic 
o oaie, dacă un cal consumă într-o zi 18 kg de fân, iar o vacă, 
16 kg de fân. 

II Un robinet defect a lăsat să se scurgă câte 60 de picături de apă 
pe minut. 3600 de picături fac un litru de apă. Robinetul a curs 
astfel de sâmbătă de la ora 8, până luni, la aceeaşi oră. Câţi litri 
de apă s-au risipit prin acel robinet? 
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__ Dacă un număr se împarte la 9, apoi se adună deîmpărţitul, îm­
părţitorul şi câtul acestei împărţiri exacte, se obţine 39. Recon­
,stituie împărţirea. 

II Suma dintre descăzutul, scăzătorul şi diferenţa de la o scădere 
de numere naturale este 20. Află descăzutul. 

II Deîmpărţitul este 15, iar restul 3. Află împărţitorul şi câtul. Sunt 
trei soluţii. 

II 

II 

Află cel mai mic număr natural care, împărţit la un număr de 
o cifră, dă câtul diferit de O şi restul 8. 

În luna noiembrie, la o firmă au intrat în reparaţii mai multe 
maşini agricole: tractoare, semănătoare şi combine. Ştiind că 
10 dintre acestea nu erau tractoare, 13 nu erau semănătoare, 
iar 15 erau combine, află câte maşini agricole din fiecare fel au 
intrat în reparaţii în acea lună. 

În două silozuri erau 4768 kg de grâu. După ce din primul 
siloz s-au transportat în celălalt 12 16 kg, în al doilea sunt cu 
468 kg mai mult decât în primul. Ce cantităţi au fost în fiecare 
siloz? 

Suma a trei numere naturale consecutive este un număr cuprins 
între 61 şi 65. Află numerele. 

Într-un parc erau 18 băieţi şi fete. Dacă ar pleca 7 fete, numărul 
băieţilor ar fi cu 3 mai mare decât numărul fetelor rămase în 
parc. Câţi băieţi şi câte fete erau la început în parc? 

Scrie numărul 169 ca o sumă de trei termeni, astfel încât fiecare 
termen să fie triplul precedentului. 

Determină cele două numere naturale a căror sumă este 462, 
ştiind că, dacă înlături, de la primul număr cifra unităţilor, care 
este zero, obţii al doilea număr. 

14 • Capitolul I EWNŢURI 

Administrator
Highlight

Administrator
Highlight



Mihail Rosu , 
• 

• Într-un parc sunt 24 de copii. Numărul celor care se joacă cu 
mingea este dublul numărului de copii cu biciclete, dar cu 4 mai 
mic decât numărul celor care joacă tenis. Câţi copii joacă tenis? 

II Suma a două numere este 45. Dacă împărţim această sumă la 
diferenţa numerelor, obţinem câtul 6 şi restul 3. Află cele două 
numere. 

II Dintr-o livadă s-au cules, în trei zile, 777  kg de mere. Canti­
tatea culeasă în prima zi este cu 7 kg mai mare decât triplul 
cantităţii culese în a treia zi şi cu 7 kg mai mică decât cantita­
tea culeasă în a doua zi. Câte kilograme de mere s-au cules în 
fiecare zi? 

II Patru copiii au împreună suma de 160 de lei. Câţi lei are fiecare, 
dacă al patrulea are cu 60 de lei mai mult decât al doilea şi al 
treilea la un loc, al treilea cu 10 lei mai puţin decât al doilea, iar 
primul are de două ori mai mult decât al doilea? 

!!ti Simona are 17 mărgele roşii, albastre şi verzi. Numărul mărge­
lelor roşii este cât jumătate din numărul mărgelelor albastre, iar 
numărul mărgelelor verzi este cu 3 mai mare decât un sfert din 
numărul mărgelelor albastre. Câte mărgele de fiecare culoare 
are fetita? , 

.. Diferenţa a două numere este 66. Dacă le împarţi, obţii câtul 5 
şi restul 2. Care sunt cele două numere? 

II Un pix, un caiet şi un stilou au costat în total 16 lei. Pixul a fost 
mai ieftin decât caietul cu 2 lei, iar stiloul a costat cât 4 caiete. 
Câţi lei a costat fiecare obiect? 

Itt Două bărci cu motor au plecat, în acelaşi timp, una spre cealaltă, 
din două porturi între care era o distanţă de 156 km. O barcă a 
parcurs 26 km pe oră, iar cealaltă 27 km pe oră. Ce distanţă era 
între ele după 3 ore? 
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.. :J. .... , , 

o cursă cicli stă se deplasează cu viteza medie de 32 km pe oră. 
După trei ore de la startul acesteia, pleacă un automobil de con­

. trol care parcurge, în medie, 56 km pe oră. După cât timp auto­
mobilul îi ajunge din urmă pe biciclişti? 

Din două oraşe pleacă în acelaşi timp după autoturisme unul 
spre altul: primul cu viteza medie de 80 km pe oră, al doilea cu 
viteza de 70 km pe oră. Când s-au întâlnit, o maşină trecuse de 
mijlocul distanţei dintre cele două oraşe cu 10 km. Află distanţa 
dintre cele două orase. , 
Doi biciclişti, primul cu viteza de 18 km pe oră, al doilea cu 15 km 
pe oră, au plecat din acelaşi loc, în acelaşi timp, spre oraşul Cluj. 
Când primul a ajuns la destinaţie, al doilea mai avea de parcurs 
încă 12 km. Care este distanţa parcursă de primul biciclist? 

Bunica împarte bomboane nepoţilor săi. Ea vede că, dacă ar da 
câte două bomboane, i-ar mai rămâne o bomboană, iar dacă ar 
da câte 3, un nepot ar rămâne fără nicio bomboană. Câte bom­
boane şi câţi nepoţi are bunica? 

o pâine cântăreşte cu 375 grame mai mult decât un corn, iar 
două pâini şi 5 cornuri cântăresc 1625 grame. Cât cântăreşte un 
corn? Dar o pâine? 

Paula a cumpărat un număr de caiete cu 2 lei bucata şi tot atâtea 
caiete cu 3 lei bucata. Pentru caietele mai scumpe, ea a plătit mai 
mult cu 10 lei. Câţi lei a cheltuit Paula pe caietele cumpărate? 

• Câte flori sunt într-o vază, ştiind că, dacă ar fi cu una mai puţin, 
atunci jumătate din acel număr ar fi cu 1 mai mare decât sfertul lui? 

1( După ce a strabătut un sfert din drumul pe care îl avea de par­
curs, unui ciclist i-au rămas cu 12 km mai mult decât ceea ce 
parcursese. Câţi kilometri are tot drumul? 

" Alina are 18 ani, iar tatăl ei are 45. Cu câţi ani în urmă vârsta Alinei 
era de 10 ori mai mică decât a tatălui său? Dar de 4 ori mai mică? 
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Mihail Rosu , 

• 

• '; Diferenţa lungimilor a două laturi consecutive ale unui parale­
logram este de 10 cm. Perimetrul paralelogramului este 100 cm. 
Află lungimile laturilor. 

II: Terenul unei ferme agricole are forma unui dreptunghi cu peri-"..-:- -' 
metrul de 2 km. Dacă lăţimea ar fi fost cu 100 m mai mică, atunci 
ea era jumătate din lungime. Află dimensiunile terenului. 

II În ciclul primar al unei şcoli învaţă 1050 de elevi. În clasele a IV-a 
sunt cu 50 de elevi mai mult decât în clasele I si cu 70 de elevi mai , 

puţin decât în clasele a III-a. În clasele a II-a sunt cu 30 de elevi 
mai mult decât în clasele a IV -a. Câţi elevi sunt în clasa 1, în clasa 
a II-a, în clasa a III-a şi în clasa a IV-a? 

It Vârsta tatălui este de 13 ori mai mare decât vârsta fiului. Peste 
6 ani, vârsta tatălui va fi de 4 ori mai mare decât vârsta fiului. 
Care este vârsta fiecăruia? 

_ Distanţa dintre două porturi este de 200 krn. Din portul A pornesc 
spre B, în acelaşi timp, o barcă cu motor şi o şalupă. Barca se depla­
sează cu viteza de 25 km;h, iar şalupa cu 50 kmJh. După o oră de 
mers, şalupa are o pană de motor. Reparaţia durează 3 ore. Află: 
a. După cât timp de la plecarea din portul A, barca depăşeşte 

şalupa? 
b. Ce ajunge mai întâi în portul B,  barca sau şalupa? 
c. La ce distanţă de portul B se află a doua ambarcaţiune, când 

prima a sosit în portul B? 

II Distanţa dintre localităţile A şi B este de 720 km. Din localita­
tea A porneşte către localitatea B un camion care are viteza de 
40 km/h, iar din B către A un autoturism, cu viteza de 50 km/h. 
a. Dacă ambele vehicule pornesc la ora 7 dimineaţa, află la ce 

oră se vor întâlni si la ce distantă de localitatea B. . , 

b. Dacă pleacă la ora 7 camionul, la ce oră trebuie să plece auto­
turismul ca să se întâlnească la jumătatea drumului? 
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'. Distanţa dintre două oraşe este de 63 km. În acelaşi timp, por­
nesc din cele două oraşe, unul către celălalt, doi biciclişti. Cei doi 
biciclişti se întâlnesc după 3 ore şi constată că unul a parcurs cu 
3 'km mai mult decât celălalt. Care este viteza cu care s-a depla­
sat fiecare biciclist? 

108 Într-un depozit este de 2 ori mai mult cărbune decât în altul. 
Dacă în primul depozit s-ar mai aduce 44 de tone, iar din cel 
de-al doilea s-ar scoate 12 tone, atunci în primul depozit ar fi cu 
100 de tone de cărbune mai puţin decât în al doilea. Câte tone 
de cărbune sunt în fiecare depozit? 

• Un atelier este dotat cu 5 maşini-unelte de aceeaşi productivi­
tate. Lucrându-se la 3 maşini câte 18 ore pe zi, se poate realiza o 
comandă în 8 zile. Pentru urgentarea realizării comenzii, se lu­
crează la 4 maşini, câte 24 de ore pe zi. În cât timp se va executa 
comanda? 

-uo... Suma a trei numere este 340. Suma primelor două este mai 
mare decât suma ultimelor două cu 80, iar al doilea număr este 
cu 50 mai mare decât al treilea. Află cele trei numere. 

11l O barcă cu motor parcurge, pe un râu, 144 km, deplasându-se 
12 ore împotriva curentului şi 4 ore în sensul curentului apei. 
Viteza de deplasare împotriva curentului apei este de 3 ori mai 
mică decât viteza în sensul curentului. Care este viteza cu care 
se deplasează un obiect care pluteşte pe apa râului? 

112 Un automobilist a parcurs distanţa de 189 km dintre localităţile 
A şi B în 3 ore. Aceeaşi distanţă a fost parcursă de un biciclist 
în 9 ore. Biciclistul porneşte din localitatea A spre B cu 2 ore 
înaintea automobilistului. La ce distantă de localitatea A auto-, 
mobilistul ajunge biciclistul? 

1B Colectivul clasei a IV-a a făcut o excursie si a călătorit cu trenul, , 
cu autocarul, cu bicicletele şi pe jos. Cu trenul, a parcurs jumă-
tate din întreaga distanţă, cu autocarul jumătate din distanţa 
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Mihail Rosu , 
• 

rămasă, iar cu bicicletele, jumătate din ce mai rămăsese. Restul 
distanţei, adică 20 km, i-a parcurs pe jos. Câţi kilometri a măsu­
rat întregul parcurs? 

�tM George rezolvă, pe zi, de 3 ori mai multe probleme decât Ionuţ. 
Copiii au rezolvat împreună 48 de probleme, George lucrând 
3 zile şi Ionuţ 7 zile. Câte probleme a rezolvat George în fiecare 
zi? Dar Ionut? , 

.. O ladă cu mere şi o ladă cu pere cântăresc împreună 58 kg, iar 
10 lăzi cu mere şi 15 lăzi cu pere cântăresc împreună 730 kg. 
Cât cântăreşte o ladă cu mere şi cât cântăreşte o ladă cu pere? 

., Gândeste-te la un număr natural mai mare decât 20 si mai '. ,' . , , 
mic decât 30. Calculează suma cifrelor si scade-o din număr. , 
Ai obţinut 18? Procedează în acelaşi mod cu un număr cuprins 
între 50 şi 60. Ai obţinut 45? Explică rezultatul şi compune jocuri 
asemănătoare. 

,,'- Peste 14 ani, tatăl va avea 50 de ani, iar fiul 26. Cu câţi ani vâr­
sta fiului era de 7 ori mai mică decât vârsta tatălui? 

118 Într-un parc sunt 12 copii. Pleacă două fete, dar vin 2 băieţi şi 
astfel numărul băietilor devine de 3 ori mai mare decât al fete-, 
lor. Câte fete şi câţi băieţi erau la început în parc? 

• Un lacăt cu cifru se deschide folosind un cod din 4 cifre diferite: 
1, 2, 3, 4. Câte combinaţii trebuie să încerci pentru a-l deschide, 
dacă din întregul cod reţii doar că prima cifră este 1? 

� La Grădina Zoologică s-au pregătit 420 kg de nutreţ pentru 
hrana săptămânală a 2 elefanţi şi 6 zebre. Un elefant consumă 
cât 3 zebre. Câte kilograme de nutreţ consumă zilnic un elefant 
şi câte o zebră? 

. 
111 Bogdan are 10 ani. Peste 5 ani, el va fi de 3 ori mai tânăr decât 

tatăl său, care este cu 5 ani mai în vârstă decât mama. Ce vârste 
au acum părinţii lui Bogdan? 
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112., Un gospodar a cumpărat 10 scânduri, unele de brad, altele de 
stejar, cântărind 168 kg. O scândură de brad cântăreşte 15 kg, 
iar una de stejar, 18 kg. Câte scânduri de brad şi câte de stejar 
a cumpărat? 

II' Suma a 4 numere este 113. Ştiind că suma dintre primul şi 
al treilea este 65, că al doilea este de 3 ori mai mare decât al 
patrulea, şi că primul este cu 5 mai mare decât al doilea, află 
numerele. 
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Clasa a III-a 
1. 900 ; 7 1 1 ;  522. 
2. -
3. 5 pagini. 
4. 5 elevi. 

suri 

5. 2 becuri roşii; câte 3 becuri din celelalte culori (galben, verde, 
albastru). 

6. 40 g. 
7. 7 mărgele albe; 35 de mărgele albastre. 
8. 18 rândunele. 
9. 160 de cărti. , 

10. 9 soluţii: 162, 163, 164, 165, 166, 167,  168, 169, 1 70 .  
11. 30 m; 15  m. 
12. 50 cm. 
13.8 m; 2 m. 
14. 7000 kg; 3000 kg. 
15. 1200 km; 2000 km. 
16. 15 lei; 35 lei, 50 lei. 
17. 85 lei; 25 lei. 
18. 60 de nuci. 
19. Albu - rochie neagră, Negru - rochie roşie, Roşu - rochie albă. 
20. 45 de strângeri de mână. 
21. 10 copii. 
22. Între 14 si 15 . • 
23. 90 de numere; 150; 959. 
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24. În două moduri: Matematică, Română, Ştiinţe sau Ştiinţe, Mate­
matică, Română. 

25. 366 : 3 = 122 ; 122 - 1 =  121 ; 122 + 1 = 123.  
26. Al saselea meci. , 
27. Peste 18 ani. 
28. 650 kg; 540 kg; 610 kg. 
29. 8 monede. 
30. 90 de oi; 90 de găini; 45 de raţe. 
31. 10 lei. 
32. 62 500 kg; 50 000 kg; 37 500 kg. 
33. 15  lei; 9 lei. 
34. Cifra O a fost folosită de 9 ori; cifra 1 a fost folosită de 20 de ori; 

cifra 3 a fost folosită de 20 de ori. 
35. 2 10; 800. 
36. Ioana: 1 şi 3 ; Silvia: 2 şi 5; Maria: 4 şi 7; Ana: 6 şi 10; Elena: 8 şi 9. 
37. 177.  
38. 36kg. 
39. (Adina; gutuie), (Elena; măr), (Iulia; pară). 
40. (Denisa, 278 lei), (Robert, 243 lei). 
41. 6 turisti străini; 38 de turisti români. , , 
42. 396 ; 397. 
43. 48 lei (mingile); 72 lei (corzile). 
44. 25 lei fiecare; Sorana: 29 ; Virgil: 37 lei, Silviu: 45 lei. 
45. 90 margarete; 77 de lalele. 
46. Dulgheru este zidar, Fieraru, dulgher, iar Zidaru, fierar. 
47. 48 de pagini. 
48. 6 ani. 
49. 80 de stâlpi. 
50. 50 000 de pui şi 15 000 de găini. 
51. 1008, 949, 889. 

Clasa a IV-a 
52. (6 ; 6 ; 4 ; 4 ; 4 ; 4 ) ,  (4 ; 4 ; 5 ; 5 ; 5 ; 5 ) ,  (2; 2 ; 6 ; 6 ; 6 ; 6 ) ; 3 soluţii. 
53. 90 de numere. 
54. 5 kg - o gâscă; 8 kg - un curcan. 
55. 28 m; 21  m. 
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• 

56. 4 elevi. 
57. 24 bilete. 
58. 743 ; 237.  
59. 2835 ; 1410.  
60. 905 . 
61. 4 ore; 208 km; 200 km. 
62. 138 km; 3 ore. 
63. 102 cărţi. 
64. Dan. 
65. 2 12 baloane roşii; 439 de baloane galbene; 250 de baloane verzi. 
66. 209 avioane; 1 16 de elicoptere. 
67. 2 lei. 
68. 90 de numere. 
69. 70 de pagini. 
70. 18 lei. 
71. 6 creioane colorate; ( 1584-123 x 8) : 100. 
72. 4 kg. 
73. 48 1 .  
74. 27 : 9= 3 .  
75. 10 .  
76. (4, 1 ); (6, 2); ( 12, 1 ) .  
77. 17 .  
78. 9 tractoare; 6 semănători; 4 combine. 
79. 3366 kg; 1402 kg. 
80. 20; 2 1 ;  22.  
81. 7 băieţi; 11 fete. 
82. 169 = 13 + 39 + 1 1 7 
83.420; 42. 
84. 12 copii. 
85. 26; 19 .  
86. 331 kg; 338 kg; 108 kg. 
87. 40 lei; 20 lei; 10 lei; 90 lei. 
88. 4 mărgele roşii; 8 mărgele albastre; 5 mărgele verzi. 
89.82 ; 16 .  
90. 1 leu pixul; 3 lei caietul; 12 lei stiloul. 
91.3 km. 
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92. 4 ore. 
93. 300 km. 
94. 72 km. 
95. 9 .bomboane; 4 nepoţi . 
96. 125 g; 500 g. 
97. 50 lei . 
98. 5 flori. 
99. 24 km. 

100. Cu 15 ani în urmă; cu 9 ani în urmă. 
101. 30 cm; 20 cm. 
102. 600 m; 400 m. 
103. 200 de elevi ; 280 de elevi ; 320 de elevi ; 250 de elevi. 
104. 26 de ani ; 2 ani. 
105. 2 ore ; şalupa; 25 km. 
106. a. ora 15 ;  400 km; b. ora 8 şi 48 min. 
107. 1 1  km/oră; 10 km/oră. 
108. 156 t; 312  t .  
109. 4 zile 12 ore. 
110. 150;  120; 70. 
111. 6 km/oră. 
112. 63 km. 
113. 160 km. 
114. (George ; 9 probleme) ;  (Ionuţ; 3 probleme) .  
115. 28  kg; 30  kg. 
116. Rezultatul calculului este diferenta dintre cel mai mic dintre cele , 

două numere indicate şi numărul reprezentând zecile acestuia. 
117. 8 ani . 
118. 5 fete, 7 băieţi . 
119. 6 combinaţii. 
120. 15 kg; 5 kg. 
121. 40 ani ; 35 ani . 
122. 4 scânduri de brad şi 6 scânduri de stejar. 
123. 1:  41 ;  II : 36; III: 24; IV: 12 .  
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Clasa a III-a 
II Stabileşte întâi cifra sutelor, începând cu valoarea maximă (9). 

Determină celelalte două cifre, urmărind condiţiile b. şi c. 

II Atenţie la condiţia de rezolvare în cele două moduri ! Utilizează 
proprietatea de asociativitate a înmulţirii . 

li Joi citeşte tot atâtea pagini cât în oricare din celelalte zile (marţi, 
miercuri, vineri ) .  Sunt patru zile în care citeşte un număr egal 
de pagini . 

� Află numărul pensulelor folosite de fiecare elev în prima zi, apoi 
în a doua zi .  

_ Vezi reprezentarea de mai jos: 
r g v a 

1 2 3 

r 

6 9 10 

II Înlocuind cutia goală cu două creioane, problema se poate re for­
mula: 2 creioane şi încă 8 creioane cântaresc 50 g ş .a .m.d. 

_ Metoda figurativă. Vezi reprezentarea de mai jos: 

Mărgele albe t6qj 'e.W 
Mărgele albastre O O ... O O 

\. .1 v 
28 de mărgele 
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li Pentru una dintre rezolvări, află întâi numărul rândunelelor 
din fiecare cuib . Pentru cealaltă rezolvare, află câţi pui, apoi câţi 
părinţi sunt în cele 3 cuiburi . 

Problema este rezolvabilă în două moduri. Într-unul din ele se află 
numărul cărţilor primite, al celor vândute şi apoi al celor rămase. 
În celălalt mod, află numărul coletelor rămase, apoi numărul 
cărţilor rămase. 

II Atenţie: împărţire cu rest ! Deoarece împărţitorul este 9 ( 18 : 2), 
restul fiind mai mic decât împărţitorul, poate lua valorile O,  1 , 
2 ,  . . .  , 7 ,  8 .  

II Problema este rezolvabilă în două moduri . Vezi reprezentările 
de mai jos : 

I } 90 : 2 = 45 

2 x 2 + 2 = 6 (părţi egale) 

Diferenţa perimetrelor reprezintă dublul lungimii cu care se mă· 
reşte dimensiunea dreptunghiului :  

(segmentele punctate din desen) 

L...-_____ ----I ................ . I 
I I I 

Problema este rezolvabilă în două moduri . Vezi reprezentările I 
de mai jos: I 

I 6 I 

I 6 
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Mihail Rosu , 
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Problema este rezolvabilă în două moduri . În primul mod, mai 
accesibil pentru cei mici, se porneşte de la situaţia finală: în fie­
care magazie este aceeaşi cantitate de cereale ( 10 000 : 2 = 5000) , 
dar din una s-au luat 2 000 kg (deci a avut la început cu 2000 kg 
mai mult decât în fina!) ,  iar în cealaltă s-au pus 2000 kg (deci 
a avut la început cu 2000 kg mai puţin decât la final) . 
Pentru al doilea mod de rezolvare, trebuie observat că, în prima 
magazie, erau cu 2 x 2000 kg mai mult decât în a doua, pentru 
a putea transfera în aceasta 2000 kg şi să rămână cantităţi egale 
(vezi şi reprezentarea de mai jos) . 

2000 
1 .... ·· .... ···1 

I---�I· .. · ...... ···I 

2000 

li Textul admite două interpretări. În prima dintre ele, se înţelege 
că, dacă drumul cu trenul este cu 400 km mai scurt, distanţa 
parcursă este de 3200 - 400 = 2800 krn. Se utilizează metoda 
figurativă, cazul în care se cunoaşte suma (2800) şi raportull3 : 1). 
În cea de-a doua interpretare, se înţelege că dacă drumul cu 
trenul este cu 400 km mai scurt, atunci drumul cu avionul este 
cu 400 km mai lung (distanţa totală fiind constantă: 3200 km) . 
Se porneşte de la situaţia finală (raport 3 : 1 )  adunând/scăzând 
cei 400 km. 

II Într-o primă rezolvare, din primele două informaţii oferite de 
problemă poţi afla suma primită de cel mare, iar din prima şi 
a treia observaţie află suma primită de cel mic. Suma primită 
de mijlociu o poţi afla în trei moduri, după cum se cumulează 
valorile aflate cu informatiile din text. , 
În cea de-a doua rezolvare, se face observaţia că 50 + 85 repre­
zintă suma primită de: cel mic, cel mijlociu, încă o dată de cel 
mijlociu şi apoi de cel mare, adică de toţi trei şi încă o dată suma 
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primită de cel mijlociu. Deci, diferenţa 135 - 100 reprezintă suma 
primită de cel mijlociu. 

Banii rămaşi de la cumpărarea a 3 mingi ( 10 lei) , împreună cu 
cei 15 lei care lipseau pentru cumpărarea a patru mingi, repre­
zintă chiar preţul unei mingi . 

Andrei va avea cu 30 de nuci mai puţin, iar Bogdan cu 30 de nuci 
mai mult decât la început, deci diferenţa va fi de 30 + 30 = 60 
(nuci ) .  

Completează un tabel precum cel de mai jos, ţinând seama de 
informaţiile din text şi deducţiile făcute, până la determinarea 
culorilor rochiilor puratate de cele 3 fete. 

� Nume a n r 

A 
N 
R 

Primul băiat strânge mâinile celor 10 - 1 (el însuşi) = 9 colegi; 
al doilea dă mâna cu 10 - 1 (el însuşi) - 1 (primul coleg, cu care 
a dat deja mâna) ; al treilea cu 10 - 1 (el însuşi) - 2 (primii doi 
colegi cu care a dat deja mâna) ş .a .m.d. 

Dacă 5 copii mănâncă 5 îngheţate în 5 minute, rezultă că fiecare 
copil mănâncă o îngheţată în 5 minute. În 15  minute, un copil 
mănâncă 15 : 5 = 3 îngheţate. Pentru a fi mâncate 30 de înghe­
ţate, trebuie să fie 30 : 3 = 10 copii. 

Suma primelor 20 de numere naturale nenule este 10 x 21 = 210. 
Dacă în locul unui semn + se pune semnul =, fiecare membru al 
egalităţii obţinute este o sumă egală cu 210  : 2 = 105. Pentru că 
al doilea membru al egalităţii conţine numere mai mari, va avea 
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mai puţini termeni, deci este mai uşor să porneşti de la sfârşitul 
şirului. Cum suma unităţilor numerelor din membrul drept al 
egalităţii trebuie să aibă ca ultimă cifra 5, adună-le în ordine 
descrescătoare, O + 9 + 8 + 7 + 6 + 5 = 35.  S-a ajuns astfel la 
numărul 15 ,  deci semnul egal este între 14 şi 15 .  

It···· 
Cifra unităţilor poate fi oricare, deci sunt 10 posibilităţi . Pentru 
fiecare alegere a cifrei unităţilor, cifra sutelor poate fi oricare, 
diferită de O, adică 9 posibilităţi . Sunt în total, 10 x 9 = 90 de 
posibilităţi. 
Complicarea problemei: adaugă condiţia ca cifrele să fie distincte. 

�), Sistematizează informaţiile din enunţ : 

1 II m 
Matematică Matematică 

Română Română 

Ştiinţe Ştiinţe 

Observă combinaţiile posibile: Matematică, Română, Ştiinţe sau 
Ştiinţe, Matematică, Română. 

1Jir' Reprezintă cele trei numere consecutive, precum în imaginea de 
maI JOs. 

1 I------tl ...... 1 

1 1------.,1----11 ...... 1 

Luând o unitate de la numărul cel mai mare şi adăugând-o celui 
mai mic, cele 3 numere devin egale (cu cel de-al doilea) . Deve­
nind egale, suma se împarte la 3, aflându-se numărul din mijloc. 

II De observat că, după fiecare meci, numărul jucătorilor rămaşi 
se înjumătăţeşte . Finala este jocul în urma căruia rămâne un 
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jucător (câştigătoruD. Cum 64 se poate împărţi la 2 de 6 ori 
(64 = 2 x 2 x 2 x 2 x 2 x 2 = 26 ) ,  finala va fi meciul al şaselea. 

,� .Află diferenţa de vârstă dintre mamă şi fiu. Când vârsta fiului 
va fi jumătate din vârsta mamei, diferenţa (care rămâne con­
stantă) va reprezenta chiar vârsta fiului. 

� Află cantitatea vândută din toate cele 3 lăzi, apoi cantitatea ră­
masă (care este de două ori mai mare decât cea vândută) . Ştiind că, 
în final, Iăzile au cantităţi egale de cartofi, află cantitatea rămasă 
în fiecare ladă. Se adaugă apoi, la fiecare, cantitatea vândută. 

)'1"' Se consideră situaţia cea mai nefavorabilă: se scot numai monede 
de 50 bani (fără a scoate nicio monedă de 10 bani) .  Numărul 
acestora fiind 7, la următoarea extragere, a opta, moneda scoasă 
va fi, sigur, de 10 bani. 

50 Realizează o reprezentare care să ilustreze numărul picioarelor 
animalelor. Dacă numărul picioarelor tuturor raţelor reprezintă 
o parte, atunci numărul picioarelor tuturor găinilor reprezintă 
două părţi, iar numărul picioarelor tuturor oilor reprezintă de 
două ori mai mult decât cel al găinilor (fiecare oaie având de două 
ori mai multe picioare decât o găină) : 2 x 2 = 4. Sunt, deci, 
1 + 2 + 4 = 7 părţi egale, care reprezintă 630 de picioare. Află 
o parte şi apoi, împărţind la 2, găseşti numărul raţelor ş .a .m.d. 

51 Compară cele două situaţii menţionate în textul problemei şi vei 
constata că diferenţa 4 - 2 = 2 (lei) reprezintă costul unui pix. 
Suma avută de Lucian o poţi afla apoi în două moduri, după cum 
utilizezi prima sau a doua informaţie . 

. ,.' Într-o primă rezolvare posibilă, din informaţiile ( 1 )  şi (2) calcu­
lează cantitatea de zahăr din cel de-al treilea depozit; cunoscând 
cantitatea din al treilea depozit şi din informaţia (3) ,  calculează 
cantitatea din al doilea depozit; cunoscând cantitatea din al doi­
lea depozit şi din informaţia (2) calculează cantitatea din primul 
depozit. 
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Ordinea poate fi şi următoarea: ( 1 )  şi (3) � 1 ; 1 şi (2) => II ;  
I I  s i  (3 )  � III. 
Într-o rezolvare diferită, dacă însumezi cantităţile menţionate 
în informaţiile (2) şi (3), obţii o cantitate mai mare decât cea 
dată de informaţia ( 1 ) .  Diferenţa apare datorită introducerii de 
două ori în calcul a cantităţii din al doilea depozit, deci repre­
zintă chiar această cantitate. 

1 II 
1 1 12 500 

II 1 III 
1 87 500 

150 000 1-1 ----11--+---11 200 000 

•. Într-o primă rezolvare, poţi porni de la situaţia finală: cele două per­
soane au, în total, 24 lei, fiecare având aceeaşi sumă (24 : 2 = 12 lei ) .  
Deci, la început, prima persoană avea 12 + 3 = 15 lei, iar a doua, 
12 - 3 = 9 lei . 
Într-o altă rezolvare, trebuie observat că, pentru a da 3 lei şi a ră­
mâne o sumă egală cu cea pe care o avea a doua persoană, prima 
persoană trebuie să aibă cu 2 x 3 = 6 lei mai mult. Se ajunge la me­
toda figurativă, cazul în care se cunoaşte suma (24) şi diferenţa (6) . 

ii În condiţiile date (fără O şi fără 100) ,  cifra O apare doar în scrie­
rea zecilor, deci de 9 ori . 

"" 

Pentru celelalte două cifre cerute, se analizează ce se întâmplă în 
fiecare grupă de 10 numere, scrise în ordine crescătoare . Astfel, 
în scrierea primelor 10 numere, cifra 1 apare de 2 ori (la 1 şi la 
10), la următoarele 10 apare de 10 ori (de 9 ori pe locul zecilor şi 
o dată pe locul unităţilor) ,  iar în fiecare dintre celelalte 8 grupe 
de numere rămase (care au ca primă cifră 2, 3 , 4, . . .  , 9) apare câte 
o dată. Deci, cifra 1 a fost folosită de 2 + 10 + 8 = 20 ori . 
Analog pentru cifra 3 .  

.... Scăzând 10 din unul din termeni, suma se micsorează si ea cu 10 .  , , 

Se ajunge la o problemă tipică, de aflare a două numere când 
se cunoaşte suma ( 1000) şi raportul lor ( 1/4) . 
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SI' Printre numerele 1 ,  2, 3, . . .  , 10 se caută întâi o pereche având 
suma 4. Acestea nu pot fi decât 1 şi 3 .  Dintre numerele rămase, 
trebuie găsită o pereche având suma 7 ş .a .m.d. 

Atli Cel mai mic număr scris cu 3 cifre distincte care are una din . .  
cifre 9, iar suma celorlalte două, 6 ,  trebuie să aibă cel mai mic 
număr (nenul) pentru sute, deci 1 ;  cifra 9 nu poate fi decât cifra 
unităţilor (dacă ar fi cifra zecilor, numărul nu ar fi cel mai mic) ; 
cifra zecilor este 6 - 1 = 5 (diferenţa dintre 6 şi numărul sutelor) . 

_�� Se consideră o cărămidă ca două jumătăţi de cărămidă. Astfel, 
o cărămidă şi o jumătate de cărămidă înseamnă 3 jumătăţi de 
cărămidă. Cum acestea cântăresc 6 kg, rezultă că o jumătate 
de cărămidă cântăreşte 6 :  3 = 2 (kg) . Cele 9 cărămizi înseamnă 
2 x 9 = 18 jumătăţi de cărămidă . 

• ' Trebuie urmărite referirile la Elena (sunt cele mai numeroase) : 
aceasta nu preferă nici para, nici gutuia, deci preferă mărul. 
Această concluzie se adaugă, pe rând, la informaţiile privitoare la 
celelalte două fete . 

.... . : ... �..," 

;�.'.;' "4.' 

... .,. 

Cuplează informaţia a doua din enunţ cu prima şi află ce repre­
zintă diferenţa celor două valori (două din cele 3 părţi egale ce 
compun suma lui Robert) .  

Problema este rezolvabilă prin metoda figurativă. Dacă turişti 
români ar fi cu 2 mai puţini (deci numărul total al turiştilor ar fi 
44 - 2 = 42) , atunci se cunoaşte suma şi de câte ori una dintre 
necunoscute este mai mare decât cealaltă (raportul) .  

Află mai întâi suma celor două numere consecutive (cunoscând 
produsul şi unul dintre factori, găseşti celălalt factor) . Apoi, pro­
blema se reduce la aflarea a două numere consecutive, cunos­
când suma lor. 

Află mai întâi diferenţa dintre preţul unei corzi şi preţul unei 
mingi. Apoi, pentru a găsi numărul obiectelor de fiecare tip, tre­
buie să afli de câte ori se cuprinde această diferenţă în diferenţa 
totală de costuri (24). 
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.. � Găseşte suma totală pe care au avut-o iniţial cei trei copii , apoi 
suma totală cheltuită de ei. Ţine cont că această sumă a fost 
cheltuită în mod egal şi află cât a cheltuit fiecare copil. 

_:, Aplică metoda figurativă pentru a afla costul margaretelor şi 
costul lalelelor, cunoscând suma şi diferenţa acestora. 

§i:�' Cel care se numeşte Dulgheru nu este nici dulgher (ar coincide cu 
numele), nici fierar (a lucrat împreună cu fierarul). 

Ir' În numerotarea primelor 10 pagini se folosesc 1 1  cifre. Pentru 
următoarele pagini, la fiecare fasciculă de 10 pagini (între 1 1  şi 20, 
între 21  şi 30 ş.a.m.d.), se folosesc câte 20 de cifre. 

It Dacă, în prezent, Corina are 7 ani, se poate afla suma vârstelor 
de acum a celor 2 fraţi. 
Apoi, se observă că, în fiecare an din urmă, suma vârstelor celor 
2 fraţi s-a micşorat cu câte 2 ani. 

_, După aflarea numărului de intervale de 5 m, trebuie observat 
că, pentru 30 de intervale, sunt necesari 31  de stâlpi. 
Dacă nu sunt luaţi în considerare cei doi stâlpi marginali pe 
o lăţime, la 10 intervale sunt necesari 9 stâlpi. 
Poarta nu influenţează numărul de stâlpi! 

"Jet. După vânzare, numărul păsărilor din fermă este: 
65 000 - 5 000 = 60 000. 
În continuare, se cunoaşte suma (60 000) şi de câte ori este mai 
mare numărul puilor decât cel al găinilor şi se află numărul pă­
sărilor rămase. 

�, Caută o legătură între primul şi al doilea număr (cum se poate 
obţine al doilea număr din primul), apoi între al doilea şi al trei­
lea, al treilea şi al patrulea. 
Descoperă regula şi foloseşte-o pentru a găsi următoarele numere. 
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Clasa a IV-a 

Dacă x este numărul care s-a repetat de două ori, iar y este nu­
mărul care s-a repetat de 4 ori, atunci 2x + 4y = 28, unde x şi y 
sunt numere cuprinse între 1 şi 6. Cum suma (28) şi unul dintre 
termeni se împart (fără rest) la 4, rezultă că şi primul termen 
(2x) se împarte la 4. Acest termen reprezintă un produs, în care 
unul dintre factori este 2 ;  pentru a se împărţi la 4 este necesar 
ca şi celelalt factor să se împartă la 2 .  Sunt posibile 3 soluţii : 
x = 2, x = 4, x = 6. 
Într-o altă posibilă rezolvare, ţinând seama de faptul că numă­
rul punctelor de pe zar este cuprins între 1 şi 6, se pot face cel 
mult 6 încercări. 

_. Pe poziţia sutelor poate fi orice cifră, deci sunt 10 cazuri posi­
bile . Pentru fiecare cifră stabilită pe poziţia sutelor, pe poziţia 
miilor se poate plasa orice cifră diferită de O, adică 9 posibilităţi. 
Se pot scrie 9 x 10 = 90 de numere. 

TI' Problema se rezolvă prin eliminarea uneia dintre necunoscute 
( "cât cântăreşte" o gâscă şi încă 3 kg) . Cei 2 curcani vor cântări 
cât două gâşte şi încă 2 x 3 = 6 kg, deci, reformulând: 5 gâşte 
şi 3 x 3 = 9 kg (cele 3 găini) şi 2 gâşte şi 6 kg, reprezintă 50 kg, 
adică 7 gâşte cântăresc 50 - 9 - 6 = 35 kg . 

... Realizează un desen pe care să fie evidenţiat faptul că lăţimea 
este % din lungime şi determină numărul de părţi egale care 
se formează pe laturile dreptunghiului . 

.. Reprezintă cele două mulţimi (elevi la opţionalul de informatică 
şi elevi la opţionalul "Mâini îndemânatice") şi determină numă· 
rul celor care participă la un opţional sau altul (atenţie : cele 
două mulţimi au elemente comune! ). Diferenţa dintre numărul 
elevilor clasei (24) şi numărul anterior determinat reprezintă 
răspunsul căutat. 
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Rezolvarea cea mai rapidă presupune aflarea numărului de clase 
care vor merge la spectacol şi apoi a numărului de bilete ce revin 
fiecărei clase. 
Există şi o altă cale (spre care se îndreaptă mulţi rezolvatori) ,  
care presupune aflarea numărului de bilete ce revin iniţial fieca­
rei clase, apoi a numărului de bilete ce trebuie redistribuite, câte 
dintre acestea revin fiecărei clase care merge la spectacol şi, în 
sfârşit, câte bilete va primi o astfel de clasă, în final . 

După modificările numerelor indicate în enunţ, suma va fi 
980 + 64 + 32, iar primul număr va fi de 3 ori mai mare decât 
al doilea. Se aplică metoda figurativă. 

A doua informaţie din enunţ conduce la ideea considerării celui 
de-al doilea număr ca o parte, iar a primului număr ca două 
părţi egale cu prima şi încă 15 .  Dacă îl scădem pe 15 din sumă 
(4245) ,  ne plasăm în cazul în care se cunoaşte suma şi de câte ori 
un număr este mai mare decât celălalt (raportul lor) . 

Se utilizează metoda mersului invers. 

Este o problemă de mişcare, în care mobile le merg în sens con­
trar. Află întâi ce distanţă "acoperă" cei doi motociclişti într-o 
oră şi apoi timpul după care s-au întâlnit . 

Problema este din aceeaşi categorie cu cea anterioară, în care se 
află întâi distanţa parcursă în două ore de cei doi biciclişti . 

Pentru a aşeza câte 9 cărţi pe rafturile bibliotecii, sunt dispo­
nibile cele 6 cărţi care nu au încăput iniţial în bibliotecă şi cele 
8 - (9 - 6) = 5 cărţi care trebuie să fie scoase de pe ultimul raft 
(unde ar mai fi necesare 6 pentru a fi 9) . Se aşază câte 9 - 8 = 1 
cărţi pe fiecare raft (cu excepţia ultimului) . Pe câte rafturi se pot 
aşeza cărţile disponibile? Câte rafturi are biblioteca? 

Se porneşte de la afirmaţia unuia dintre copii. Această poate fi 
adevărată sau falsă. Urmăreste ce implicatii are adevărul sau , , 
falsul din declaraţia copilului respectiv. 
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Află numărul total al baloanelor rămase, apoi cel al baloane­
lor vândute (în total si de fiecare culoare) .  Numărul baloanelor , 
�duse este suma numerelor care reprezintă baloanele rămase şi 
cele vândute. 

Se determină numărul avioanelor şi al elicopterelor după modi­
ficările menţionate (aterizări şi decoIări) .  Se aplică apoi metoda 
figurativă, cazul în care se cunoaşte suma şi de câte ori unul 
dintre numere este mai mare decât celălalt (raportul lor) . 

Într-o primă rezolvare, afli mai întâi cât costă un pachet cu napo­
litane, apoi două pachete cu napolitane, care costă cât 4 pachete 
�u biscuiţi. 
Intr-o altă rezolvare, afli direct costul a două pachete cu napolitane. 

Prima cifră a numărului a. poate fi 1 ,  2, 3, . . .  , 9, iar ultima 
b. poate fi 0, 1 ,  2, 3, . . .  , 9 .  

,'.�; Află numărul de pagini citite în fiecare zi şi calculează suma 
acestora, eventual grupând convenabil termenii. 

,.Ii:'�, 
nr Află suma totală cheltuită de cei 4 copii . Cum suma totală ini-

ţială era formată din 4 părţi egale, iar suma rămasă reprezintă 
o parte, rezultă că suma totală cheltuită reprezintă 4 - 1 = 3 părţi 
egale, 

;»,d' După aflarea numărului de creioane negre, se determină numărul 
creioanelor colorate, apoi câte creioane colorate sunt într-o cutie. 

�.. Într-o primă variantă de rezolvare, află întâi cantitatea de fân 
consumată zilnic de toate animalele, apoi cât consumă zilnic cei 
doi cai şi cele două vaci. 
În a doua variantă, află cât consumă în 30 de zile caii şi vacile, 
apoi cât rămâne pentru hrana oilor în acelaşi interval de timp. 

;:r.t Se determină numărul de minute din intervalul de timp indicat 
(cele două zile ) ,  apoi numărul de picături scurse şi echivalentul 
lor în litri . 
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Într-o altă variantă de rezolvare, află în câte ore curge un litru 
de apă, apoi câte ore sunt în intervalul de timp precizat şi câţi 
litri curg în acest timp. 

Dacă suma celor trei numere (deîmpărţit, împărţitor şi cât) este 
39 şi unul dintre ele este 9, atunci suma celorlalte două (deîm­
părţitul şi câtul) este 39 - 9. 
Încearcă să rezolvi, prin metoda figurativă, cazul în care se cu­
noaşte suma (30) şi de câte ori unul dintre numere este mai 
mare decât celălalt (9) . 

Cum descăzutul este egal cu suma dintre scăzător şi diferenţă, 
rezultă că valoarea lui este 20 : 2 .  

Într-o împărţire cu rest, diferenţa dintre deîmpărţit şi rest re­
prezintă produsul dintre împărţitor şi cât. Cum, în acest caz , 
produsul este 12,  factorii pot fi: 1 şi 12 ,  2 şi 6 ,  3 şi 4 .  Atenţie în 
stabilirea împărţitorului şi a câtului, întrucât restul fiind 3, îm­
părţitorul trebuie să fie mai mare decât 3 .  

Deoarece restul este 8, împărţitorul, număr de o cifră, este 9 . 
Deîmpărţitul trebuind să fie cel mai mic, rezultă că şi câtul este 
cel mai mic, iar cel mai mic număr natural diferit de zero este l .  
Cunoscând împărţitorul (9) ,  câtul ( 1 ) şi restul (8) ,  afli deîmpărţitul . 

� . .  Suma valorilor date ( 10, 13 şi 15)  reprezintă dublul numărului 
de maşini agricole intrate în reparaţie . 

Se porneşte de la finalul problemei şi se scot cele 468 kg (în plus 
la unul din silozuri) din cantitatea totală. Rămân cantităţi egale 
în fiecare siloz . Se determină apoi cât a fost la început în fiecare 
dintre ele. 

Cum suma a trei numere consecutive trebuie să se împartă la 
trei (cu rest O) ,  singurul număr convenabil, în condiţiile date, 
este 63.  
Astfel, se ajunge la o problemă rezolvabilă şi prin metoda 
figurativă. 
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81 Plecând 7 fete, numărul copiilor rămaşi în parc a devenit 18 - 7 = 1 1. 
Rezolvarea problemei se reduce la aflarea a două numere (numă­
ruţ băieţilor şi numărul fetelor) , când se cunoaşte suma şi dife­
renţa lor (metoda figurativă) . 

. _ Se consideră numărul cel mai mic o parte; al doilea număr va avea 
3 x 1 = 3 părţi egale cu prima, iar cel mai mare 3 x 3 = 9 părţi 
egale cu prima. Suma tuturor părţilor egale este 169. Afli o parte 
(numărul cel mai mic) . 

_ Întrucât cifra unităţilor de la primul număr este zero, iar cifra 
unităţii sumei este 2, înseamnă că al doilea număr are cifra uni­
tăţilor 2. Aceeaşi cifră (2) o va avea primul număr la zeci . Cum 
suma zecilor este 6, iar primul număr are două zeci, rezultă că 
al doilea număr are 6 - 2 = 4 zeci, deci este 42. Aceeaşi cifră (4) 
o are primul număr la sute, deci este 420. 

' :',ff� Se consideră numărul copiilor cu biciclete - o parte . Atunci, 
numărul celor care se joacă cu mingea va avea două părţi egale 
cu prima, iar numărul celor care se joacă tenis este reprezentat 
de două părţi egale şi încă 4 copii . Dacă numărul copiilor care 
se joacă tenis ar fi egal cu numărul copiilor care se joacă cu min­
gea, atunci ar fi 24 - 4 = 20 de copii . Rezolvarea se încadrează 
în metoda figurativă. 

·.lt Rezolvarea problemei începe cu aflarea împărţitorului (dife­
renţa dintre deîmpărţit şi rest, împărţită la cât) .  Valoarea găsită 
reprezintă diferenţa celor două numere. Se ajunge la utilizarea 
metodei figurative, cazul în care se cunoaşte suma şi diferenţa. 

j .� , 
.,: Cantitatea de mere culese în ziua a treia va reprezenta o parte, 

cea din prima zi reprezintă trei părţi egale cu prima şi încă 7 kg, 
iar cea culeasă în ziua a doua este cât cea din prima zi şi încă 7 kg. 
Pentru a rămâne părţi egale, ar trebui "scoase" 7 kg şi încă 2 x 7 kg. 

�. Considerăm suma de bani a celui de-al treilea copil o parte şi 
atunci : suma celui de-al doilea copil va reprezenta o parte egală 

38 • Capitolul III INDICAŢII 



•. ' ..... IV 

• 

Mihail Rosu , 

• 

cu prima şi încă 10 lei ; suma primului copil va reprezenta două 
părţi şi încă 2 x 10 = 20 lei ; suma celui de-al patrulea copil 
va reprezenta două părţi şi încă 10 + 60 = 70 lei. 

Având nevoie de un sfert din numărul mărgelelor albastre, vei 
considera numărul acestora reprezentat de 4 părţi egale. Atunci, 
numărul mărgelelor roşii va fi reprezentat de două părţi egale, 
iar numărul mărgelelor verzi, o parte egală cu celelalte şi încă 
3 mărgele. Dacă ar fi numai părţi egale, valoarea acestora ar fi 
17  - 3 = 14. 

Dacă numărul mai mic corespunde unei părţi, numărul mai 
mare reprezintă cinci părţi egale cu prima şi încă 2 .  Diferenţa 
de părţi egale (5  - 1 = 4) şi încă 2 reprezintă numărul 66. Deci, 
cele patru părţi egale corespund numărului 66 - 2 = 64. 

Când preţul caietului reprezintă o parte, preţul pixului ar fi cu 
2 lei mai puţin decât o parte egală cu prima, iar preţul stiloului 
ar fi reprezentat de patru părţi egale. Pentru a avea numai părţi 
egale, ar trebui să adăugăm 2 lei la preţul pixului, situaţie în care 
costul celor trei obiecte ar fi 16 + 2 = 18 lei şi ar însemna valoa­
rea a l  + 1 + 4 = 6 părţi egale . 

Afli distanţa parcursă de cele două bărci în 3 ore. Întrucât valoa­
rea găsită va fi mai mare decât distanţa dintre cele două porturi, 
rezultă că cele două bărci trecuseră una de cealaltă. 

Se determină distanţa parcursă de cicli şti în cele 3 ore, apoi se află 
de câte ori se cuprinde diferenţa vitezelor în această distanţă. 

Află de câte ori se cuprinde diferenţa vitezelor în diferenţa dis­
tanţelor parcurse de cele două autoturisme (20 km, pentru că 
unul a parcurs jumătate din drum şi încă 10  km, iar celălalt 
cu 10 km mai puţin decât jumătate din drum) . 

După determinarea diferenţei vitezelor, află în cât timp se reali­
zează diferenţa de distanţe parcurse (cei 12 km) .  Această valoare 
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reprezintă chiar timpul cât a mers primul biciclist (cel cu viteză 
mai mare) până a ajuns la destinaţie . 

Pentru că, în situaţia a doua, un nepot rămâne fără nicio bom­
boană, rezultă că au fost retrase cele două bomboane ale acestuia 
şi s-a adăugat bomboana rămasă (din prima situaţie) pentru a da 
aceste bomboane (2 + 1 = 3) ,  câte una, fiecăruia dintre ceilalţi 
nepoţi. La câţi nepoţi pot fi repartizate aceste bomboane? 
Câţi nepoţi are bunica? 

Se înlocuieşte pâinea printr-un corn şi încă 375 g. Deci, două 
pâini vor cântări cât două cornuri şi încă 2 x 375 = 750 g. 
Problema se poate rezolva astfel : două cornuri şi încă 750 g şi 
încă 5 cornuri cântăresc 1625 g. Ceea ce însemnă că 2 + 5 = 7 
cornuri cântăresc 1625 - 750 = 875 g. 

Numărul caietelor de fiecare fel este dat de câtul împărţirii (prin 
cuprindere) diferenţei de cost ( 10 lei ) la diferenţa preţurilor 
caietelor (3 - 2) . 

Pornind de la afirmaţia ,jumătate din acel număr ar fi cu 1 mai 
mare decât sfertul lui" , află jumătate acelui număr ( 1  + 1 ) ,  apoi 
acel număr (2 x 2) ,  care este cu 1 mai mic decât numărul florilor 
din vază. 

t. Rezultă din enunţ că 12 km reprezintă două sferturi din drum 
(4 - 1 - 1 = 2) ,  adică jumătatea acestuia . 

• ' Află diferenţa vârstelor celor doi şi apoi rezolvă o problemă în 
care se cunoaşte diferenţa şi de câte ori o necunoscută este mai 
mare decât cealaltă (metoda figurativă) . 

• � Reprezintă prin desen şi marchează diferenţa între lungi mile 
laturilor consecutive . Scăzând dublul acestei diferenţe din pe­
rimetru, rămâne lungimea a 4 laturi egale cu latura mai mică 
a paralelogramului . 
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(tii: Foloseşte o reprezentare prin desen. Scăzând din perimetru dublul 
diferenţei (2000 - 2 x 100), lungimea dreptunghiului va avea 
două părţi egale cu lăţimea, adică vor fi, în total, 2 x 2 + 2 = 6 
părţi egale. 

,',-: �'A •.. Se consideră numărul elevilor claselor a IV-a ca o parte. Atunci, 1'; 

numărul claselor 1 va fi cu 50 mai mic decât o parte egală, cel 
al elevilor claselor a II -a va fi cu 30 mai mare decât o parte egală 
cu prima, iar cel al elevilor de clasa a III-a va fi cu 70 de ori mai 
mare decât o parte egală cu prima. Pentru a avea doar părţi 
egale (4) , numărul total al elevilor trebuie modificat astfel: se 
adaugă 50, apoi se scad 30 şi 70 ( 1050 + 50 - 30 - 70) .  

It Compară vârsta actuală a tatălui (reprezentată prin 1 3  părţi 
egale cu vârsta actuală a fiului) cu vârsta sa peste 6 ani (re­
prezentată prin 4 părţi egale cu vârsta actuală a fiului şi încă 
4 x 6 = 24 de ani) .  Va rezulta că cele 13 părţi egale reprezintă tot 
atât cât 4 părţi egale şi încă 3 x 6 = 18 ani. Deci, la 9 părţi egale 
corespund 18 ani (o parte reprezentând vârsta actuală a fiului) .  

II Întrucât şalupa se opreşte şi staţionează după o oră de mers , 
timp în care a parcurs 50 km, trebuie aflat în cât timp stră­
bate barca această distanţă. Află apoi timpul necesar fiecărei 
ambarcaţiuni pentru a străbate distanţa dintre porturi (atenţie : 
la timpul şalupei se adaugă cele 3 ore de staţionare) . Determină 
diferenţa de timp şi află ce distanţă parcurge, în acest timp, 
ambarcaţiunea care ajunge a doua la destinaţie. 

_ Pentru prima parte a problemei, timpul până la întâlnire este 
numărul care arată de câte ori se cuprinde suma vitezelor în 
distanţa dintre cele două localităţi . Pentru partea a doua a pro­
blemei, se determină ora întâlnirii la jumătatea drumului şi 
timpul necesar fiecărui autovehicul pentru parcurgerea distan­
ţei respective. Ştiind ora întâlnirii şi timpul necesar deplasării, 
se poate afla ora plecării . 
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.' Considerând ca necunoscute distanţele parcurse de fiecare biciclist, 
problema este rezolvabilă prin metoda figurativă, date fiind suma 
şi diferenţa celor două mărimi. Cunoscând distanţa şi timpul, 
se' poate afla viteza cu care s-a deplasat fiecare biciclist. 

_ Dacă vei considera cantitatea de cărbune din primul depozit ca 
o parte, atunci cantitatea din cel de-al doilea depozit reprezintă 
două părţi egale cu prima. Analizează ultima dintre părţile egale 
şi vei constata că este formată din 44 t (cât s-ar mai aduce în pri­
mul depozit ) ,  12 t (cât s-ar scoate din al doilea depozit) şi 100 t 
(diferenţa rămasă între cantităţile din cele două depozite) . 

• ' Transformă timpul în ore şi vei constata că 3 maşini au nevoie 
de 18  x 8 = 144 ore pentru a termina lucrarea. Aplică apoi 
regula de trei simplă (reducerea la unitate) şi vei afla că 4 maşini 
au nevoie de 108 ore. Cum cele 4 maşini lucrează 24 de ore pe 
zi, rezultatul împărţirii lui 108 la 24 (câtul şi restul ! )  constituie 
numărul de zile şi ore în care se termină lucrarea. 

,il De ce este mai mare suma primelor două numere decât suma 
ultimelor două cu 80? Pentru că primul număr este mai mare 
decât cel de-al treilea cu 80. Reprezintă datele problemei, consi­
derând al treilea număr ca o parte. 

t Dacă viteza de deplasare împotriva curentului apei reprezintă 
o parte, atunci viteza de deplasare în sensul curentului reprezintă 
3 părţi egale cu prima. 12 ore de mers împotriva curentului apei 
reprezintă 12 părţi egale, iar 4 ore de mers în sensul curentului 
apei, 4 x 3 = 12 părţi egale. Cele 12 + 12 = 24 de părţi egale re­
prezintă 144 km. După aflarea celor două viteze de deplasare, se 
ţine seama de faptul că viteza de deplasare împotriva curentului 
apei este diferenţa dintre viteza proprie a bărcii şi viteza apei, iar 
viteza de deplasare în sensul curentului este suma dintre viteza 
proprie a bărcii şi viteza apei. Viteza unui obiect care pluteşte pe 
apă este, de fapt, viteza apei. 
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• r Afli vitezele celor două vehicule, apoi distanţa parcursă de bici­
clist în cele două ore. Se ajunge la o problemă "de urmărire" , în 
care se cunosc: distanţa dintre cele două vehicule şi vitezele lor. 

_ Observă a câta parte din drum reprezintă distanţa parcursă pe jos. 

II' Dacă vei considera numărul problemelor rezolvate într-o zi de 
Ionuţ ca reprezentând o parte, atunci numărul problemelor rezol­
vate zilnic de George va fi reprezentat de 3 părţi egale cu prima. 
Urmăreşte câte părţi egale reprezintă numărul problemelor 
rezolvate de Ionuţ în 7 zile şi de George în 3 zile. 

II'�' Dacă o ladă cu mere şi o ladă cu pere cântăresc împreună 58 kg, 
atunci câte 10 de fiecare fel vor cântări de 10 ori mai mult 
( 10  x 58) . Compară această concluzie cu al doilea şir de date din 
problemă şi vei putea afla cât cântăreşte o ladă cu pere . 

IW�' Un număr natural cuprins între 20 şi 30 este de forma 2a, unde a 
este o cifră. Numărul este 20 + a, iar suma cifrelor sale este 2 + a. 

� Determină diferenţa dintre vârstele celor doi, vârsta actuală 
a fiului, apoi vârsta din trecut a acestuia (când vârsta tatălui 
este de 7 ori mai mare decât a sa) şi, în final, cu câţi ani în urmă 
se întâmpla acest fapt. 

II· Numărul copiilor rămâne neschimbat (pleacă 2,  dar vin 2) .  Se cu­
noaste suma si de câte ori este mai mare unul dintre numerele , , 
căutate decât celălalt. 

II!� Prima cifră fiind cunoscută ( 1 ) ,  avem de plasat celelalte cifre pe 
locurile rămase. Dacă pe locul 2 s-ar afla 2 ,  atunci locul 3 poate 
fi ocupat de 3 (şi atunci, pe ultimul loc este 4) sau de 4 (şi atunci, 
pe ultimul loc este 3 ) .  
Analog, dacă pe locul 2 s-ar afla 3,  respectiv 4 .  
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120 Trebuie aflat consumul zilnic (420 : 7) şi apoi înlocuită hrana 
unui elefant prin hrana a 3 zebre (deci, cei doi elefanţi consumă 
cât 2 x 3 zebre) .  

'., Peste 5 ani, Bogdan va avea ( 10 + 5)  ani, tatăl său va avea 
3 x ( 10 + 5)  ani, iar mama, cu 5 ani mai puţin decât tatăl . 
Vârstele de acum ale părinţilor se obţin micşorând cu 5 vârstele 
aflate mai înainte. 

,"'i Dacă toate scândurile ar fi de brad, ar cântări 10  x 15 = 150 kg. 
Diferenţa de 168 - 150 = 18 kg apare datorită faptului că o scân­
dură de stejar cântăreşte cu 18 - 15 = 3 kg mai mult decât una 
de brad. Deci, numărul scândurilor de stejar este dat de câte ori 
se cuprind cele 3 kg în 18 kg. 

• Cunoscând suma dintre primul şi al treilea (65) şi suma celor 4 nu­
mere ( 1 13) ,  se află suma dintre al doilea şi al patrulea ( 1 13 - 65). 
Acum, pentru al doilea şi al patrulea număr se cunoaşte suma şi 
raportul, deci se pot afla (metoda figurativă) . Apoi se află primul 
număr (cu 5 mai mare decât al doilea) si al treilea (din suma , 
cu primul) .  
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I M Rezolvări 

Clasa a III-a 
• 
�� 1 Dacă cifra sutelor este 9, suma numerelor reprezentate de cifrele 

zecilor şi unităţilor trebuie să fie O (vezi condiţia c. ) ,  deci fiecare 
dintre ele este O. Numărul este 900. Analog pentru 7 1 1  şi 522. 

�. 2 Exemplu: Pentru împodobirea pomului de Crăciun s-au cumpă­
rat două pachete, fiecare cu 10 cutii. În fiecare cutie sunt 6 globu­
leţe. Câte globuleţe s-au cumpărat? 
Prima rezolvare: Afli numărul cutiilor din cele două pachete (2 x 10), 
apoi numărul globuleţelor (20 x 6) . 
A doua rezolvare: Afli numărul globuleţelor dintr-un pachet ( 10 x 6), 
apoi numărul total al globuleţelor (2 x 60) . 

� 3  40 : 2 = 20 (pagini citite luni) ; 
40 - 20 = 20 (pagini rămase de citit) ; 
20 : 4 = 5 (pagini citite în oricare din cele 4 zile) . 

re t". , 20 : 10 = 2 (pensule folosite de fiecare elev în prima zi) ; 
2 x 2 = 4 (pensule folosite de fiecare elev în a doua zi) ; 
20 : 4 = 5 (elevi prezenţi în a doua zi) . 

�. ,; 10 + 1 = 1 1  (puncte în care se vor monta becuri ) ;  
1 1  - 2 = 9 (locuri unde se vor monta becuri galbene, verzi sau 
albastre) ;  
9 : 3 = 3 (becuri de fiecare din culorile : galben, verde, albastru) .  
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::6: 8 + 2 = 10 (creioane, ce cântăresc cât cutia cu cele 8 creioane) ; 
50 : 10 = 5 (g, cântăreşte un creion) ;  
8 x 5 = 40  (g, cântăresc creioanele) .  

il 5 - 1 = 4 (părţi egale în plus la mărgelele albastre) ;  
28 : 4 = 7 (mărgele albe) ;  
5 x 7 = 35  (mărgele albastre) ;  sau: 7 + 28  = 35  (mărgele albastre) . 

-. 4 + 2 = 6 (rândunele într-un cuib) ; 3 x 4 = 12 (pui în cele 3 cuiburi) ; 
3 x 6 = 18 (rândunele în cele 3 cuiburi) ;  3 x 2 = 6 (rândunele 
în 3 cuiburi) ;  

II 

12 + 6 = 18 (rândunele în 3 cuiburi) ;  
3 x ( 4  + 2 ) ;  3 x 4 + 3 x 2 .  

15 x 20  = 300 (cărţi primite) ;  15 - 7 = 8 (pachete rămase) ; 
7 x 20 = 140 (cărţi vândute) ;  8 x 20 = 160 (cărţi vândute) ;  
300 - 140 = 160 (cărţi rămase) .  

18 : 2 = 9 (împărţitorul) , deci D : 9 = 18 rest r ,  cu O :5 r < 9 ;  
Pentru r = O ,  D =  18 x 9 = 162; 
Pentru r = 1 ,  D = 18 x 9 + 1 = 163 ş.a.m.d. până la r = 8. 

1. 2 x 2 + 2 = 6 (părţi egale cu lăţimea) ; II. 90 : 2 = 45 (m) - lungi­
mea + lăţimea; 
90 : 6 = 15 (m) - lăţimea; 2 + 1 = 3 (părţi egale cu lăţimea) ;  
2 x 15 = 30  (m) - lungimea; 45 : 3 = 15 (m) - lăţimea; 
2 x 15 = 30 (m) - lungimea. 

'·t"· 2 x (40 + 30) = 140 (perimetrul dreptunghiului) ; 
240 - 140 = 100 (diferenţa de perimetru) ;  
100 : 2 = 50 (cm) -cât mai trebuie mărită lungimea dreptunghiului. 

1. 2 x 6 = 12 (m mai mult cele 2 lungimi decât cele 2 Iăţimi) ;  
20 - 12  = 8 (m) - perimetrul, dacă toate laturile ar fi egale cu lăţimea; 
8 : 4 = 2 (m) - lăţimea; 
2 + 6 = 8 (m) - lungimea. 
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II. 20 : 2 = 10 (m) - lungimea + lăţimea; 
10 - 4 = 6 (m) - dublul lăţimii; 
4 : 2 = 2 (m) - lăţimea; 
2 + 6 = 8 (m) - lungimea. 

Mihail Rosu . 

• 

�.: :  11------1 
2000 2000 

1 1 ' }  
I. 10 000 : 2 = 5000 (kg) - fiecare magazie, în final ; 

5000 + 2000 = 7000 (kg) - prima magazie la început; 
5000 - 2000 = 3000 (kg) - a doua magazie, la început. 

II. 2 x 2000 = 4000 (kg) - mai mult în prima magazie; 
10 000 - 4000 = 6000 (kg) - ar fi în cele două magazii, dacă 
în ambele ar fi cantităţi egale cu cea de-a doua; 
6000 : 2 = 3000 (kg) - în a doua magazie ; 
3000 + 4000 = 7000 (kg) - în prima magazie. 

'm 1. t: _ - :  
400 

t 1-1 --+------i } 3200, adică 
I---�---+--�I 

a l  } 1--_-+--_--+-_---11 

2800 

3200 - 400 = 2800 (km - lungimea drumului, când distanţa par­
cursă cu trenul ar fi cu 400 km mai scurtă) ; 
3 + 1 = 4 (părţi egale) ; 
2800 : 4 = 700 (km - o parte egală) ;  
700 + 400 = 1 100 (km - drumul cu trenul ) ;  
3 x 700 = 2100 (km - drumul cu avionul) ; 
(sau : 3200 - 1 100 = 2100) .  
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IT. I } 1----+-----+------11 

3200 

3 + 1 = 4 (părţi egale) ; 
3200 : 4 = 800 (km - o parte egală) ; 
800 + 400 = 1200 (km - drumul cu trenul) ;  
3200 - 1200 = 2000 (km - drumul cu avionul) ; 
(sau: 3 x 800 - 400 = 2000) .  

1. 100 - 50 = 50 (lei - suma primită de cel mare) ; 
100 - 85 = 15 (lei - suma primită de cel mic) ; 
50 - 15 = 35 Oei - suma primită de cel mijlociu) ;  
(sau 85 - 50 = 35) . 

IT. 50 + 85 = 135 (lei - suma primită de cei trei împreună, plus 
suma primită de cel mijlociu) ; 
135 - 100 = 35 (lei - suma primită de cel mijlociu) ; 
50 - 35 = 15 (lei - suma primită de cel mic) ; 
85 - 35 = 50 (lei - suma primită de cel mare) . 

tr ·  O 

O 

O 

O 

O 

O 

O --... lipsesc 15 lei 

--.. � rămân 10 lei 

10 + 15 = 25 (lei - preţul unei mingi) ; 
3 x 25 = 75 (lei - costul a 3 mingi ) ;  
75 + 10 = 85 Oei - suma avută) ; 
(sau : 4 x 25 - 15 = 85) .  

O O 0 . . .  0 

B O O 0 . . .  0 

30 

«3� 
O . . .  O � 

30 
30 + 30 = 60 (nuci - diferenţa) 
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( 1) :  numele niciuneia dintre fete nu este identic cu cel care arată 
culoarea rochiei . 

a n r 

A -

N -

R -

(2) : fata îmbrăcată în alb vorbeste cu cea care se numeste , , 
N egru � fata numită Negru nu are rochie albă. 

a n r 

A -

N - -

R -

(3) : din ( 1) şi (2) rezultă că fata care se numeşte Negru are rochie 
roşie ; deci celelalte două fete nu au rochii roşii . 

a n r 

A - -

N - - Da 

R -

(4) : fata care se numeşte Albu nu are nici rochie albă, nici rochie 
roşie, deci culoarea rochiei sale este negru. 

a n r 

A - Da -

N - - Da 

R -
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x 

(5) : fata care se numeşte Roşu nu are nici rochie roşie, nici rochie 
neagră, deci rochia sa este albă. 

a 

A -

N -

R Da 

I 

n r 

Da -

- Da 

- -

- primul băiat : 9 strângeri de 
mâini ; 

- al II-lea băiat : 8 strângeri de 
mâini; 

- al III-lea băiat : 7 strângeri 
de mâini ; 

- al IX-lea băiat : 1 strângere 
de mâini ; 

- al X-lea băiat - strângeri de 
mâini (a strâns mâinile tuturor) 

deci, 9 + 8 + 7 + 6 + 5 + 4 + 3 + 2 + 1 = 4 x 10  + 5 = 45 

I I I I 
10 

21 5 copii . . .  5 minute . . .  5 îngheţate ; 
1 copil . . .  5 minute . . .  5 : 5 = 1 îngheţată; 
1 copil . . . 15 minute . . .  15 : 5 = 3 îngheţate. 

Dacă 3 îngheţate sunt mâncate de 1 copil, atunci 30 de îngheţate sunt 
mâncate de 30 : 3 = 10  copii . 

50 • Capitolul IV REZOLVARI 



:jf . .  , 
, , ' : 
" . " .. . , 

Mihail Rosu . 

• 

1 + 2 + 3 + . . .  + 14 + 15 + 16 + 17  + 18 + 19 + 20 
Pentru a calcula această sumă, se grupează primul termen 
cu ultimul, al doilea cu penultimul ş .a.m.d . , formându-se 20 :  
2 = 10 perechi. În fiecare pereche, suma celor două numere 
este 2 1  ( 1  + 20 = 2 + 19 = . . .  = 21 ) .  Deci, întreaga sumă va fi 
10 x 2 1  = 2 10.  
Când se înlocuieşte un semn ( + ) ,  cu semnul ( = ) , suma numere­
lor din fiecare membru va fi 210 : 2 = 105. Pentru că în dreapta 
semnului ( = ) se află numerele mai mari, va fi nevoie de mai 
puţine pentru a obţine suma 105.  De aceea, începem să adunăm 
numerele în ordine descrescătoare : 

20 + 19  = 39 
39 + 18 = 57 
57 + 17 = 74 
74 + 16 = 90 
90 + 15 = 105. 

Am ajuns la numărul 15 ,  care va fi ultimul după semnul ( = ) , 

deci semnul ( = ) a fost pus între 14 şi 15 .  

23 Numerele sunt de forma a5b .  În locul lui a se poate pune ori­
care dintre cifrele 1, 2, . . .  , 8 , 9; deci 9 alegeri posibile. La fie­
care alegere a lui a,  b poate fi înlocuit cu O, 1, 2, . . .  , 8, 9 ,  deci 
10 alegeri posibile . În acest fel, se pot obţine 9 x 10 = 90 de 
numere . Cel mai mic dintre acestea trebuie să aibă numărul 
sutelor cel mai mic, deci 1 ,  şi numărul unităţilor cel mai mic , 
deci O ;  numărul este 150 .  Cel mai mare dintre acestea trebuie 
să aibă numărul sutelor, ca şi al unităţilor, cel mai mare : 9 ;  
deci numărul este 959. 

24 ·· Prima oră poate fi Matematică sau Ştiinţe . Dacă prima oră este 
Matematică, ora a doua nu poate fi decât Română, iar ora a treia, 
Ştiinţe . 
Dacă prima oră este ocupată de Ştiinţe, ora a doua trebuie să fie 
Matematică (doar aici mai apare) şi a treia oră, Română. 
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a 1-1 ----II . . . 1 

1 

1 1----1----11 . . . . . .  1 

Dacă luăm o unitate de la numărul cel mai mare, acesta devine 
egal cu cel din mijloc. 
Dacă unitatea luată de la numărul cel mai mare o adăugăm nu­
mărului cel mic, acesta devine egal cu cel din mijloc. 
În acest fel, se obţin trei numere egale cu cel din mijloc. Cum 
suma lor a rămas aceeaşi, numărul din mijloc va fi 366 : 3 = 122. 
Numărul cel mai mic va fi 122 - 1 = 121 ,  iar cel mai mare va fi 
122 + 1 = 123.  
Deci, procedeul este : se împarte suma la 3 şi se va afla numărul 
din mijloc. Celelalte două numere se află scăzând, respectiv adu­
nând 1 la numărul găsit. 

.. - primul meci : 64 jucători, rămânând 64 : 2 = 32 jucători ; 
- al II-lea meci : 32 jucători, rămânând 32 : 2 = 16 jucători ; 
- al III-lea meci : 16 jucători , rămânând 16  : 2 = 8 jucători ; 
- al IV-lea meci : 8 jucători, rămânând 8 : 2 = 4 jucători ; 
- al V-lea meci : 4 jucători, rămânând 4 : 2 = 2 jucători ; 
- al VI-lea meci : 2 jucători, rămânând 2 : 2 = 1 jucător - finala. 

34 
M 1-1 ---.,I-------l 

F t----I 
8 

26 
M 1 1 

F 

34 - 8 = 26 (ani, diferenţa de vârstă 
dintre mamă si fiu) , 

1 x 26 = 26 (ani, vârsta în viitor, a fiului) ; 
26 - 8 = 18 (ani - peste care vârsta fiului este jumătate din vârsta 
mamei) ; 
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sau : 
2 x 26 = 52 (ani - vârsta mamei) ;  

5 2  - 34  = 18 (ani) . 

Mihail Rosu . 
• 

250 
1----+---41 250 + 140 + 210 = 600 (kg, cantitatea totală 

vândută) ; 

140 
2 x 600 = 1200 (kg, cantitatea totală rămasă) ; 

210  
I-----+---il 1200 : 3 = 400 (kg, cantitatea rămasă în fiecare 

ladă) ; 

400 + 250 = 650 (kg - cantitatea din prima ladă) ; 
400 + 140 = 540 (kg - cantitatea din a doua ladă) ; 
400 + 210 = 610 (kg - cantitatea din a treia ladă) . 

ar. Să spunem că Andrei este "ghinionist" . El scoate prima monedă 
de 50 de bani, iar din următoarele extrageri nu apare nicio 
monedă de 10 bani. Mai rău decât atât nu se poate! De câte ori i 
se poate întâmpla aceasta? De 7 ori, pentru că sunt 7 monede de 
50 de bani . Următoarea monedă pe care o va scoate va fi sigur 
de 10 bani (n-au mai rămas decât din acestea) .  Deci, cel mai mic 
număr de monede este 7 + 1 = 8 . 

'. ' ( "  Să reprezentăm animalele din gospodărie : 

Dl :o :o :o :o :0 :0  
găini p p p p p p 
raţe p p p . . .  
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Să urmărim, pe desene, numărul picioarelor acestora. 

N umăr picioare raţe I I  I I  . . . . . .  I I  

N umăr picioare găini I I  I I  . . .  \ . . .  I I  I I  I I  I I  

N umăr picioare oi I I  I I  I I  I I  I I  I I  

I I  I I  I I  I I  I I  I I  

S-au format 1 + 2 + 2 x 2 = 7 părţi egale, ce reprezintă 630 de 
picioare. 
630 : 7 = 90 (picioare, toate raţele) ; 
90 : 2 = 45 (raţe) ;  
2 x 45 = 9 0  (găini şi tot atâtea oi) . 

:I:.< •• �,.;;. 
.. I I I I  şi 2 lei (se cumpără 1 + 3 = 4 pixuri şi rămân 2 lei) ; 

I I I  şi 4 lei (se cumpără 3 pixuri şi rămân 4 lei) ; 
4 - 3 = 1 (pix - diferenţa de pixuri cumpărate) ; 
4 - 2 = 2 Oei - costul unui pix) ; 
4 x 2 = 8 (lei - costul a 4 pixuri ) ;  
8 + 2 = 10 Oei - suma avută) ; 
Sau : 3 x 2 + 4 = 10  (lei) . 

I I  I I I  
150 000 �1 -------+----�--� 

I I  
1 12 500 �1 -------+----� 

I I  I I I  
8 7  500 11------+----1 

I I  

I I  
1 12 500 �1 -------+----� 
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150 000 - 1 12 500 = 37 500 
(kg - cantitatea de zahăr din 
al treilea depozit) ; 

87 500 - 37 500 = 50 000 (kg ­
cantitatea de zahăr din al doi­
lea depozit) ; 

1 12 500 - 50 000 = 62 500 (kg ­
cantitatea de zahăr din primul 
depozit ) .  



Mihail Roşu 
• 

initial l-I --�I------l 24 : 2 = 12 (lei - fiecare persoană, 
în final) ; 

, 
24 

final 1-1 --�I---II } 
24 

12 + 3 = 15 (lei - prima persoană, 
la început) ;  
1 2  - 3 = 90 (lei - a doua persoană, 
la început) . 

---.'li!!!! , ,- �� ". : Cifra O a fost folosită doar în scrierea zecilor: 10 ,  20, 30, . . . .  , 80, 
90, deci, de 9 ori . 
Cifra 1 a fost folosită în scrierea: 
- numerelor de la 1 la 10 - de 2 ori ; 
- numerelor de la 1 1 la 20 - de 10 ori ; 
- numerelor de la 2 1 la 30 - o dată; 
- numerelor de la 3 1 la 40 - o dată; 

- numerelor de la 91 la 99 - o dată, 
deci , de 2 + 10 + 8 x 1 = 20 de ori. 

Cifra 3 a fost folosită în scrierea: 
- numerelor de la 1 la 10 - o dată; 

numerelor de la 1 1  la 20 - o dată; 
numerelor de la 2 1 la 30 - de două ori ; 
numerelor de la 3 1  la 40 - de 10 ori ; 
numerelor de la 41 la 50 - o dată; 
numerelor de la 5 1 la 60 - o dată; 

- numerelor de la 91 la 99 - o dată, 
deci, de 1 + 1 + 2 + 10 + 6 x 1 = 20 de ori . 
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a l-I ----1 

b 11---------1 

a l  
10 } b 1---1 ---+---I------+--li 

4 = 1 + 3  
1 2 3  

"'- Ioana / 

2 

4 

4 
7 = 2 + 5  ""- Silvia 

4 
1 1 = 4 + 7 

16 = 6 + 10 

17 = 8 + 9  

1010 - 10 = 1000 (suma, dacă din 
a se scade 10 ) ;  

1 + 4 = 5 (părţi egale) ;  
1000 : 5 = 200 (valoarea unei părţi 
egale - numărul a - 10) ; 
200 + 10 = 2 10 (numărul a ) ;  
4 x 200 = 800 (numărul b ) ;  
sau: 1010 - 210  = 800. 

5 6 7 8 9 

5 6 7 8 9 
/ 

6 7 8 9 
""- Maria / 

6 8 9 
_____ Ana ______ 

8, /9 
Elena 

10 

10 

10 

10 

,�fî ' Găseşte cel mai mic număr scris cu 3 cifre distincte, care are una 
din cifre 9, iar suma celorlalte două, 6 .  
Cel mai mic număr scris cu 3 cifre are numărul sutelor 1 ,  deci 
este de forma 1 * * . 
Cifra 9 ar putea fi scrisă pe locul zecilor sau pe cel al unităţilor. 
Dacă numărul este cel mai mic, trebuie să aibă cât mai puţine 
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Mihail Rosu . 

• 

zeci, deci 9 nu poate fi decât pe locul unităţilor, adică numărul 
este de forma 1 *9.  
Cum suma numerelor reprezentate de cifrele sutelor şi zecilor este 
6, iar cifra sutelor este 1, înseamnă că cifra zecilor este 6 - 1 = 5 .  
Numărul este 159. 
Eşti în situaţia de a afla un număr, ştiind că, dacă se scade 18 
din el , se obţine 159. Descăzutul se află adunând restul cu scă­
zătorul, deci 159 + 18 = 177 . 

.ÎÎ!' 1 cărămidă = 2 jumătăţi de cărămidă; 
1 cărămidă şi jumătate = 3 jumătăţi de cărămidă; 
6 : 3 = 2 (kg - o jumătate de cărămidă) ; 
9 cărămizi = 9 x 2 jumătăţi de cărămidă = 18jumătăţi de cărămidă; 
18 x 2 = 36 (kg - 9 cărămizi) . 

.. Elena : � 
Adina: � 
Iulia: 

măr 

gutuie 

pară. 

" '. ,"�; • Reprezintă grafic informaţiile din enunţ: 

35 35 
D I�------�----� I----+-�I . . . . · . .  · ·  . . . .  · 1 

R 1-1 ---------1 

I II III 

197 - 35 = 162 Oei - are mai puţin Denisa decât Robert, după 
cumpărarea brăţării) ;  
3 - 1 = 2 (părţi egale - avute în plus de Robert faţă de Denisa, 
după cumpărarea brăţării) ; 
162 : 2 = 81 Oei - suma rămasă Denisei după cumpărarea brăţării) ;  
3 x 81  = 243 Oei - suma avută de Robert ) ;  
243 + 35 = 278 Oei - suma avută de Denisa) ; 
(sau: 8 1  + 197 = 278 Oei - suma avută de Denisa) ) .  
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.. Turişti străini 

1--__ �--4---__ --��1___�1-
2
�1 } 44 

Turişti români 1 

44 - 2 = 42 (turişti - numărul total al turiştilor, dacă cei români 
ar fi cu 2 mai puţini) ; 
1 + 6 = 7 (părţi egale) ;  
42 : 7 = 6 (valoarea unei părţi egale = numărul turiştilor străini) ; 
44 - 6 = 38 (turiştilor români) ;  
(sau:  6 x 6 + 2 = 38) . 

II 4 738 : 6 = 793 (suma celor două numere consecutive) ;  

1 
} 793 

793 - 1 = 792 (suma celor două numere, 
dacă cel mare ar fi egal cu cel mic) ; 
792 : 2 = 396 (numărul mai mic) ; 
396 + 1 = 397 (numărul mai mare) ;  
(sau: 793 - 396 = 397) . 

II 3 - 2 = 1 (lei - diferenţa de preţ dintre o coardă şi o minge) ;  
24 : 1 = 24 (numărul mingilor = numărul corzilor) ; 
24 x 2 = 48 Oei - costul mingilor) ; 
24 x 3 = 72 (lei - costul corzilor) ; 
(sau: 48 + 24 = 72) .  

II 54 + 62 + 70 = 186 (lei - suma totală iniţială) ; 
186 - 1 1 1  = 75 (lei - suma totală cheltuită) ; 
75 : 3 = 25 Oei - suma cheltuită de fiecare) ;  
54 - 25  = 29  Oei - suma rămasă Soranei) ;  
62 - 2 5  = 3 7  (lei - suma rămasă lui Virgil) ;  
70 - 2 5  = 4 5  (lei - suma rămasă lui Silviu) .  

_ Costul margaretelor: 
Costul lalelelor: 
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Mihail Rosu , 
• 

41 1  - 5 1  = 360 (lei - costul florilor, dacă toate lalelele ar costa 
cât toate margaretele) ;  
360 : 2 = 180 (lei - costul margaretelor) ; 
180 + 5 1  = 231 (lei - costul lalelelor) ; 
180 : 2 = 90 (numărul margaretelor) ; 
231 : 3 = 77 (numărul lalelelor) .  

�;C- Dulgheru 
Fieraru 
Zidaru 

dnlgher 
dulgher 

fierma 
fierar 
fierar 

zidar 

� .. 

87 - 1 1  = 76 (cifre folosite pentru scrierea numerelor de două 
cifre, mai mari decât 10) 
2 x 10 = 20 (cifre folosite în numerotarea unui grup de 10 pagini) 
76 : 20 = 3 rest 16 (3 grupe de câte 10 pagini şi 16 cifre rămase 
disponibile) 
16 : 2 = 8 (pagini de câte două cifre) 
10 + 30 + 8 = 48 (pagini) 

27 - 7 = 20 (ani, suma vârstelor celor 2 fraţi, în prezent) 
1 + 1 = 2 (ani, micşorarea anuală a sumei vârstelor lor) 
7 x 2 = 14 (ani, micşorarea sumei vârstelor în 7 ani) 
20 - 14 = 6 (ani, suma vârstelor celor 2 fraţi când s-a născut Corina) 

150 : 5 = 30 (intervale de câte 5 m, pe lungime) 
30 + 1 = 31 (stâlpi necesari pentru marcarea unei lungimi) 
2 x 31  = 62 (stâlpi necesari pentru cele două lungimi) 
50 : 5 = 10 (intervale de câte 5 m, pe lăţime) 
10 - 1  = 9 (stâlpi necesari pentru o lăţime, conectată cu lungimile) 
2 x 9 = 18 (stâlpi necesari pentru cele două Iăţimi) 
62 + 18 = 80 (stâlpi necesari) 
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li 65 000 - 50 000 = 60 000 (păsări rămase după vânzare) 

găini 

pUl t----+----+---t-----+------i, 

} 60 000 

1 + 5 = 6 (părţi egale) 
60 000 : 6 = 10 000 (găini rămase) 
5 x 10 000 = 50 000 (pui) 
10 000 + 5 000 = 15 000 (găini, la început) 

1234 - 1 1 79 = 55 (al doilea număr este cu 55 mai mic decât primul) 
1 179 - 1 123 = 56 (al treilea număr este cu 56 mai mic decât al doilea) 
1 123 - 1056 = 57 (al patrulea număr este cu 57  mai mic decât 
al treilea) 
Deci, următoarele numere se obţin scăzând 58, 59, 60, . . .  din 
numerele precedente. 
1066 - 58 = 1008 
1008 - 59 = 949 
949 - 60 = 889 

Clasa a IV-a 
.ta, Dacă numărul care s-a repetat de două ori ar fi 1, atunci suma 

din cele două aruncări ar fi 2, ceea ce înseamnă că din celelalte 
4 aruncări trebuie să se obţină 28 - 2 = 26, iar numărul ar tre­
bui să fie 26 : 4. Cum nu există un număr natural care înmultit , 
cu 4 să dea 26, înseamnă că nu este 1 numărul obţinut la pri­
mele două aruncări. 
Dacă numărul care s-a repetat de două ori ar fi 2, atunci suma 
din cele două aruncări ar fi 2 x 2 = 4, iar suma din celelalte 
4 aruncări ar fi 28 - 4 = 24. Numărul care s-a repetat în acest 
caz ar fi 24 : 4 = 6, deci o primă soluţie este : 2 ,  2, 6, 6, 6, 6 .  
Dacă numărul care s-a repetat de două ori ar fi 3,  atunci suma 
celor două aruncări ar fi 2 x 3 = 6, iar suma celorlalte 4 aruncări 
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Mihail Rosu , 
• 

ar fi 28 - 6 = 22. Cum 22 nu se împarte (fără rest) la 4, nu este 
posibil acest caz . 
Dacă numărul care s-a repetat de două ori ar fi 4, atunci suma 
celor două aruncări ar fi 2 x 4 = 8, iar suma celorlalte 4 aruncări 
ar fi 28 - 8 = 20, ceea ce înseamnă că al doilea număr obţinut 
ar fi 20 : 4 = 5, adică soluţia: 4, 4, 5, 5, 5, 5 .  
Dacă numărul care s-a repetat de două ori ar fi 5 ,  atunci suma 
celor două aruncări ar fi 2 x 5 = 10,  iar suma celorlalte 4 arun­
cări ar fi 28 - 10 = 18. Cum 18 nu se împarte (fără rest) la 4, nu 
este posibil acest caz . 
Dacă numărul care s-a repetat de două ori ar fi 6, atunci suma 
celor două aruncări ar fi 2 x 6 = 12,  iar suma celorlalte 4 aruncări 
ar fi 28 - 12 = 16, ceea ce înseamnă că al doilea număr obţinut 
ar fi 16 : 4 = 4, adică soluţia: 6, 6, 4, 4, 4, 4 . 

_: Numerele căutate sunt de forma * *55. 
Pe poziţia sutelor poate fi oricare dintre cifrele O, 1 ,  2, . . .  , 9, 
deci : *055, * 1 55,  *255, *355, . . .  , * 755, *855, *955. 
Pe poziţia miilor poate fi oricare dintre cifrele 1 ,  2, 3 ,  . . .  , 9 :  
1055, 1 155, 1255, 1355, . . .  , 1 755, 1855, 1955; 
2055, 2 155, 2255, 2355, . . .  , 2755, 2855, 2855 ; 
3055, 3 155, 3255, 3355, . . .  , 3755, 3855, 3955; 

9055, 9 155, 9255, 9355, . . .  , 9755, 9855, 9955. 
Se formează un tablou de numere dreptunghiular având 9 linii 
şi 10 coloane, deci sunt, în total, 9 x 10 = 90 de numere. 

� Reprezintă grafic prin G - o gâscă, g - o găină şi c - un curcan. 
Avem: 
GGGGG g g g c c � 50 kg 

Cum o găină cântăreşte 3 kg: 
GGGGG 3 kg 3 kg 3 kg c c � 50 kg, adică: 
GGGGG c c � 50 - 3 x 3 = 41 kg. 
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Dar fiecare curcan cântăreşte cât o gâscă şi încă 3 kg (o găină) , deci : 
GGGGG G şi 3 kg G şi 3 kg � 41 kg 

Sau: GGGGG GG şi 2 x 3 = 6 kg � 41 kg 
Adică: GGGGGGG � 41 - 6 = 35 kg 

Dacă 5 + 2 = 7 gâşte cântăresc 35 kg, atunci una cântăreşte 35 : 7 = 5 kg, 
iar un curcan, 5 + 3 = 8 kg. 

,:.;. 2 x 4 + 2 x 3 = 14 (numărul de părţi egale) 

I I I 
- 98 : 14 = 7 (m - valoarea unei părţi) ;  

4 x 7 = 28  (m  - lungimea) ;  
3 x 7 = 21  (m  - latimea) . , -

•• 12 + 10 - 2 = 20 (elevi - participanţi la un cerc sau altul) ;  
24 - 2 0  = 4 (elevi - practică înotul) 

Sau: 12 - 2 = 10 (elevi - praticipanţi doar la cercul de informatică) ; 
10 - 2 = 8 (elevi - participanţi doar la cercul "Mâini îndemâna­

tice" ) ;  
10 + 8 + 2 = 20  (elevi - participanţi l a  cel puţin un  cerc) ; 
24 - 20 = 4 (elevi - practică înotul) .  

M 16 - 2 = 14 (clase care merg la spectacol) ; 
336 : 14 = 24 (bilete pentru fiecare clasă) ; 

Sau: 336 : 16 = 21  (bilete ar fi revenit iniţial fiecărei clase) ;  
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Mihail Rosu . 

2 x 21  = 42 (bilete care vor fi redistribuite) ;  
1 6  - 2 = 1 4  (clase care merg la spectacol) ; 
42 : 14 = 3 (bilete redistribuite fiecărei clase) ;  
2 1  + 3 = 24 (bilete care revin, în final, fiecărei clase) . 

• ' 980 + 64 + 32 = 1076 (suma numerelor modificate/majorate) ; } 1076 

3 + 1 = 4 (părţi egale) 

• 

1076 : 4 = 269 (valoarea unei părţi = al doilea număr adunat cu 32) ;  
269 - 32 = 237  (al doilea număr) ; 
980 - 237 = 743 (primul număr) . 

15 

4245 - 15 = 4230 (suma, dacă primul număr ar fi de două ori 
mai mare decât al doilea) ; 
2 + 1 = 3 (părţi egale) ; 
4230 : 3 = 1410  (valoarea unei părţi = al doilea număr) ; 
4245 - 1410 = 2835 (primul număr) . 

60 Dacă primul număr pe care l-am gândit este x,  atunci : 
[ (x - 80) x 2 - 1450] : 2 = 100. 

Ultima operaţie efectuată este o împărţire în care se cunoaşte îm­
părţitorul şi câtul. Deîmpărţitul se află prin înmulţirea acestora: 

2 x 100 = 200 
Acum, ultima operaţie efectuată este o scădere în care se cu­
noaşte scăzătorul ( 1450) şi diferenţa (200) . Descăzutul se află 
prin adunarea acestora: 

1450 + 200 = 1650. 
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Acum, ultima operaţie efectuată este o înmulţire, în care se cunoaşte 
produsul ( 1650) şi unul dintre factori (2 ) .  Celălalt factor se află 
prin împărţirea acestora: 

1650 : 2 = 825. 
Acum, ultima operaţie este o scădere, în care se cunoaşte scăzătorul 
(80) şi diferenţa (825) .  Descăzutul se află prin adunarea acestora: 

80 + 825 = 905 . 
Deci, numărul pe care l-am gândit a fost 905 . 

• 1: 52 + 50 = 102 (km - parcurşi într-o oră de cei doi motociclişti) ;  
408 : 102 = 4 ( h  - timpul după care s-au întâlnit) ;  
4 x 52  = 208 (km - parcurşi de primul motociclist) ;  
4 x 50 = 200 (km - parcurşi de al doilea motociclist) . 

• ' 2 x 24 = 48 (km - parcurşi în două ore de primul biciclist) ;  
2 x 22  = 44 (km - parcurşi în două ore de al doilea biciclist) ;  
48 + 44 = 92  (km - parcurşi în două ore de cei doi biciclişti) ;  
92  + 46  = 138 (km - distanţa dintre cele două localităţi) ;  
24  + 22  = 46  (km - parcurşi într-o oră de cei doi biciclişti) ;  
46  : 46  = 1 (h  - timpul în care vor "acoperi " distanţa de 46 km 

dintre ei) ;  
2 + 1 = 3 (ore - timpul de l a  plecare după care se întâlnesc cei 

doi biciclisti) .  , 

.�., Urmăreşte şi figurile de mai jos: 

1 1 1 1 1 1 1 1 1 1 8 

1 1 1 1 1 1 1 1 1 1 8 

1 1 1 1 1 1 1 1 11 8 

1 1 1 1 1 1 1 1 1 1 8 

1 1 1 1 1 1 1 1 1 1 8 1 1 1 1 1 1 1 1 1 1 8 

1 1 1 1 1 1 1 1 1 1 8 1 1 1 1 1 1  1 1 1 1  1 3 1 1 1 1 1 1 6 

1 1 1 1 1  5 
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Mihail Rosu , 

9 - 6 == 3 (cărţi care vor rămâne pe ultimul raft) ; 
8 - 3 = 5 (cărţi care trebuie scoase de pe ultimul raft) ; 
6 + 5 = 1 1  (cărţi disponibile pentru reaşezare în bibliotecă) ; 
9 - 8 = 1 (carte aşezată pe fiecare raft, cu excepţia ultimului) ;  
1 1  : 1 = 1 1  (rafturi pe care se aşază încă o carte) ;  
1 1  + 1 = 12 (rafturi - are biblioteca) 
12 x 8 = 96 (cărţi aşezate iniţial în bibliotecă) ; 
96 + 6 = 102 (cărţi - are Anca) ; 
(sau: 1 1  x 9 + 3 = 102 cărţi) .  

• 

18 Să pornim de la afirmaţia primului copil, Ina. Dacă Ina spune 
adevărul (deci, Emil a spart geamul) ,  atunci şi Dan spune ade­
vărul (nu a spart el geamul) , atunci şi Dan spune adevărul (nu 
a spart el geamul) ,  ceea ce nu se poate, căci numai unul dintre 
copii spune adevărul. 
Deci, cu siguranţă, Ina minte. Aceasta înseamnă că nu Emil 
a spart geamul şi, în consecinţă, acesta spune adevărul, iar toţi 
ceilalţi mint. Cum Dan minte, înseamnă că el a spart geamul .  
În acest fel, se confirmă că minte şi  Olga. 
Făptaşul este Dan. 

87 
r 11----+---1 

314 
g I�--�------------� 901 

125 
V 1-1 ---+-----1 

87 + 3 14 + 125 = 526 (baloane rămase) ;  
901 - 526 = 375 (baloane vândute) ; 
375 : 3 = 125 (baloane vândute de fiecare culoare) ; 
87 + 125 = 212 (baloane roşii aduse) ; 
3 14 + 125 = 439 (baloane galbene aduse) ; 
125 + 125 = 250 (baloane verzi aduse) .  
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66 325 + 12 - 5 = 333 (avioane şi elicoptere după aterizări şi decoIări) ;  

e I 1 1  + 2 = 3 (părţi egale) ; 
a I 1 333 : 3 = 1 1 1  (valoarea unei părţi egale = numărul 

elicopterelor) ; 
1 1 1  + 5 = 1 16 (elicoptere) ;  
325 - 116 = 209 (avioane) ; (sau: 1 1 1  x 2 - 13 = 209). 

;.tlJ; 24 : 6 = 4 (lei - preţul unui pachet cu napolitane) ;  
2 x 4 = 8 (lei - costul a două pachete cu napolitane = costul a 4 pa­

chete cu biscuiţi) ;  
8 : 4 = 2 (lei - preţul unui pachet cu biscuiţi) . 

Sau: 6 : 2 = 3 (grupe de câte două pachete cu napolitane) ;  
24 : 3 = 8 (lei - costul a două pachete cu napolitane) ; 
8 : 4 = 2 (lei - preţul unui pachet cu biscuiţi) .  

'Il' Întrucât a poate lua 9 valori şi b poate lua 10 valori, rezultă că 
sunt 9 x 10 = 90 de numere . 

.• 23 + 5 = 28 (pagini citite în a doua zi) ; 
28 + 5 = 33 (pagini citite în ziua a treia) ; 
33 + 5 = 38 (pagini citite în ziua a patra) ; 
38 + 5 = 43 (pagini citite în ziua a cincea) ; 
23 + 28 + 33 + 38 + 43 = 2 x 66 + 33 = 165 (pagini citite în pri­
mele cinci zile) ; 
235 - 165 = 70 (pagini rămase de citit ) .  

10 ·  Observaţi şi figura de mai jos: 
9 

12 

15 

18 

66 • Capitolul I V  REZOLVĂRI 

I I 

Administrator
Highlight



.,"',' ; ,:. ,  " '  " :'\  , � .  - .  

Sau: 

Mihail Rosu , 

9 + 12 + 15 + 18 = 54 Oei - suma totală cheltuită) ; 
4 - 1 = 3 (părţi egale) ; 

• 

54 : 3 = 18 Oei - valoarea unei părţi = suma avută de fiecare 
copil, la început) . 

123 x 8 = 984 (creioane negre - în total ) ;  
1584 - 984 = 600 (creioane colorate - în total ) ;  
600 : 100 = 6 (creioane colorate - într-o cutie) .  
Expresia numerică este : ( 1584 - 123 x 8 )  : 6 . 

1. 3840 : 30 = 128 (kg fân consumat zilnic de toate animalele) ;  
2 x 1 8  = 3 6  (kg fân consumat zilnic de cai ) ;  
2 x 16 = 32 (kg fân consumat zilnic de  vaci ) ;  
36 + 32 = 68 (kg fân consumat zilnic de cai ş i  vaci) ; 
128 - 68 = 60 (kg fân consumat zilnic de oi) ;  
6 0  : 15 = 4 (kg fân consumat zilnic de o oaie) .  

11. 2 x 18 = 36 (kg fân consumat zilnic de cai ) ;  
2 x 16 = 32 (kg fân consumat zilnic de vaci) ; 
36 x 30 = 1080 (kg fân consumat de cai în 30 de zile) ; 
32 x 30 = 960 (kg fân consumat de vaci în 30 de zile) ; 
1080 + 960 = 2040 (kg de fân consumat de cai şi vaci în 30 de 
zile) ; 
3840 - 2040 = 1800 (kg fân consumat de oi în 30 de zile ) ;  
1800 : 30 = 60 (kg fân consumat de oi  într-o zi) ; 
60 : 15 = 4 (kg fân consumat zilnic de o oaie) .  

�J'� 1. 2 x 24 = 48 (ore în intervalul dat) ;  

Sau: 

60 x 60 = 3600 (picături scurse într-o oră) ; 
3600 : 3600 = 1 O apă risipită într-o oră) . 

11. 3600 : 60 = 60 (minute - se scurge 1 1  de apă) ; 
60 : 60 = 1 (oră - se scurge 1 1  de apă) ; 
2 x 24 = 48 (ore - în intervalul dat) ; 
48 : 1 = 48 O apă risipită) .  

Capitolul IV REZOLVARI • 67  

Administrator
Highlight



" D I  

C I  
Î = 9  
39 - 9 = 30 (suma deîmpărţitului cu câtul) ;  
9 + 1 = 10 (părţi egale) ; 
30 : 10 = 3 (valoarea unei părţi egale = câtul) ;  
9 x 3 = 27 (deîmpărţitul) . 

, } 39 

Deci, împărţirea este 27 : 9 = 3. 

D �1--------1� } � 1 � 20 
D 1-1 ----�I } 

S 
1 

d 
1 20 

1 + 1 = 2 (părţi egale) ; 
20 : 2 = 10 (valoarea unei părţi egale = descăzutul) .  

15 - 3 = 12 (produsul dintre împărţitor ş i  cât) ; 
12 = 1 x 1 2  = 2 x 6 = 3 x 4. 
Cum restul este mai mic decât împărţitorul, acesta poate avea 
valorile : 12 ,  6 şi 4 (factorii care sunt mai mari decât 3 ) .  
Dacă Î = 12 atunci C = 1 ,  dacă Î = 6 atunci C = 2 s i  dacă Î = 4 , 
atunci C = 3 .  

Restul = 8 } Împărţitorul > 8 � împărţitorul = 9 
Împărţitorul = număr de o cifră 

Deîmpărţitul cel mai mic � câtul cel mai mic } 
- câtul = 1 

câtul diferit de O 

Cum D = C x Î + R, avem D = 1 x 9 + 8 = 17 .  
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II" ):;.; . .  _ .. :'.!l� s C 10 
T C 13 
T S 15 

T S C 
T S C 
10 + 13 + 15 = 38 (dublul numărului de maşini agricole) ;  
38 : 2 = 1 9  (maşini agricole intrate în reparaţii) ;  
19  - 10 = 9 (tractoare) ;  
19 - 13 = 6 (semănători) ;  
1 9  - 1 5  = 4 (combine) .  

În final : 1-1 -----1 

468 } 4768 

4768 - 468 = 4300 (kg grâu - dacă în al doilea siloz ar fi fost, 
în final ,  aceeaşi cantitate ca în primul) ;  
1 + 1 = 2 (părţi egale) ;  
4300 : 2 = 2 1 50 (kg grâu, în primul depozit în final ) ;  
2150 + 1216 = 3366 (kg grâu, în primul depozit, la  început) ; 
4768 - 3366 = 1402 (kg grâu, în al doilea depozit, la început) . 

1 

1 1 

63 : 3 = 20 rest 2 � 62 nu poate fi suma celor 3 numere consecutive; 
63 : 3 = 21  (al doilea număr) ; 
2 1  - 1 = 20 (primul număr) ; 
2 1  + 1 = 22 (al treilea număr) ; 
64 : 3 = 21  rest 1 � 64 nu poate fi suma celor 3 numere consecutive. 
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lir 18 - 7 = 1 1  (copii rămaşi în parc) . 

b 1 1 
3 

1 1 1  
f 1-

1 

----il } 
1 1 - 3 = 8 (copii ar fi rămas în parc, dacă numărul băieţilor ar fi 
fost egal cu al fetelor) ; 
8 : 2 = 4 (fete rămase în parc) ; 
4 + 7 = 1 1  (fete aflate la început în parc) ; 
18 - 1 1  = 7 (băieţi aflaţi la început în parc) . 

,. 1--

1 

____ -+--___ --+ ____ --1, } 169 

1 + 3 x 1 + 3 x 3 x 1 = 13 (părţi egale) ; 
169 : 13 = 13 (valoarea unei părţi = termenul cel mai mic) ; 
3 x 13 = 39 (al doilea termen) ; 
3 x 39 = 1 1 7  (al treilea termen) .  

II Urmăriţi paşii rezolvării pe calculul în scris care urmează (liniu­
ţele marchează locul cifrelor care lipsesc) .  

- - 0 +  - - 0 +  - 2 0 + - 2 0 + 

4 6 2  

- 2 - 2 4 2 
4 6 2 4 6  2 4 6 2  

4 2 O + 
4 2 

4 6 2  
Calculele au fost : 2 - O = 2 (la pasul 2) şi 6 - 2 = 4 (la pasul 4) . 

ii : :: ��_---i-+--_---tl } 24 
t I-I--�--�I----tl 

4 

24 - 4 = 20 (copii - dacă cei care joacă tenis sunt tot atâţia cât 
cei care se joacă cu mingea) ; 
1 + 2 + 2 = 5 (părţi egale) ;  
20 : 5 = 4 (valoarea unei părţi egale = numărul copiilor cu biciclete) ;  
2 x 4 = 8 (numărul copiilor care se  joacă cu mingea) ; 
8 + 4 = 12 (numărul copiilor care joacă tenis) .  
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Mihail Rosu , 
• 

45 : O = 6 rest 3 , 3  < O (unde O reprezintă împărţitorul) ; 

45 = 6 x 0 - 3  

6 x O = 45 - 3  

6 x O = 42 ---+ Î = 42 : 6 = 7 

45 - 7 = 38 (suma celor două numere, dacă cel 
mare ar fi egal cu cel mic) ; 
38 : 2 = 1 9  (numărul mai mic) ; 
1 9  + 7 = 26 (numărul mai mare) ; 
( sau: 45 - 1 9  = 26) .  

7 

7 777 

7 + 2 x 7 = 21  (kg de mere ar trebui scoase pentru a rămâne 
doar părţi egale) ; 
777 - 21  = 756 (kg - ar cântări merele culese, în situaţia de mai sus) ; 
3 + 3 + 1 =  7 (părţi egale) ; 
756 : 7 = 108 (valoarea unei părţi egale = cantitatea de mere 
culese în ziua a treia) ; 
3 x 108 + 7 = 33 1 (kg de mere culese în prima zi) ; 
331 + 7 = 338 (kg de mere culese în a doua zi) . 

10 10 
I 

10 
II I 

160 

III I 

10 60 
IV I 
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160 - (4 x 10 + 60) = 60 Oei, suma celor patru copii, dacă 
al doilea ar avea tot atât cât al treilea, iar al patrulea cât al doilea 
şi al treilea la un loc) ; 
2 +. 1 + 1 + 2 = 6 (părţi egale) ;  
60 : 6 = 10 (valoarea unei părţi egale = suma celui de-al treilea 
copil) ; 
10 + 10 = 20 (lei - suma celui de-al doilea copil) ;  
2 x 20  = 40  ( lei - suma primului copil) ;  
2 0  + 10  + 60  = 90  Oei - suma celui de-al patrulea copil) ; 
(sau: 160 - (40 + 20 + 10) = 90) .  

lIt r �I ----�----� 

} a �I ��---+------II 
1 1  

u �I ----�---I 

3 

17  - 3 = 14 (mărgele - dacă numărul celor verzi ar fi un sfert din 
numărul mărgelelor albastre) ;  
2 + 4 + 1 = 7 (părţi egale) ; 
14 : 7 = 2 (valoarea unei părţi egale) ; 
2 x 2 = 4 (mărgele roşii) ; 
2 x 4 = 8 (mărgele albastre) ;  
2 + 3 = 5 (mărgele verzi) ; 
(sau:  17  - (4 + 8) = 5 ) .  

2 

�-----II '-----------�-----------� 
66 

66 - 2 = 64 (diferenţa celor două numere, dacă cel mare ar fi 
cu 2 mai mic decât este) ; 
5 - 1 = 4 (părţi egale) ; 
64 : 4 = 16 (valoarea unei părţi egale = numărul mai mic) ; 
16 + 66 = 82 (numărul mai mare) ;  
(sau :  16 x 5 + 2 = 82) .  
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Mihail Rosu 

li 2 

C 1-1 -----_� 

P 1-1 ---11 · ·  . .  · · · · · · · · · ·  . .  · · · · 1 

} S 1-1 _---1 __ -+--_-+_---11 
16 

. 

• 

16 + 2 = 18 Oei - costul celor trei obiecte, dacă preţul pixului ar 
fi egal cu cel al caietului) ;  
1 + 1 + 4 = 6 (părţi egale) ; 
18 : 6 = 3 Oei - valoarea unei părţi egale = preţul caietului) ;  
3 - 2 = 1 Oei - preţul pixului) ;  
4 x 3 = 1 2  (preţul stiloului) ;  
(sau: 16 - (3 + 1 ) = 12) . 

li �I --------1 

26 27 
3 x 26 = 78 (km - distanţa parcursă de prima barcă în 3 ore) ; 
3 x 27 = 81  (km - distanţa parcursă de a doua barcă în 3 ore) ; 
78 + 81 = 159 (krn - distanţa parcursă de cele două barci în 3 ore) ; 
159 - 156 = 3 (km - distanţa dintre cele două bărci după 3 ore ; 
bărcile au depăşit punctul de întâlnire, trecând una de alta) . 

II 1-1 -----�--I 

56 32 
3 x 32 = 96 (krn - parcurşi de ciclişti în 3 ore) ; 
56 - 32 = 24 (km - cu cât se apropie automobilul de ciclişti în 
fiecare oră) ; 
96 : 24 = 4 (ore - timpul după care automobilul ajunge cicliştii) .  

Ii A  M 1 B 
I-I-----�I---+I-----II 

1 0  
80 70 

80 - 70 = 10 (km/oră - diferenţa vitezelor) ; 
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2 x 10 = 20 (km - diferenţa distanţelor parcurse) ;  
20 : 10 = 2 (ore - timpul după care se  întâlnesc) ;  
2 x 8 0  = 160 (km - parcurşi de primul autoturism) ; 
2. x 70 = 140 (krn - parcurşi de al doilea autoturism) ;  
160 + 140 = 300 (krn - parcurşi de cele două autoturisme = dis­
tanţa dintre cele două oraşe) ;  (sau:  2 x (80 + 70) = 300) . 

• 18 

�------------�------�I C 

15 12  

18  - 15 = 3 (km/oră - diferenţa vitezelor = cu cât parcurge mai 
mult primul decât al doilea biciclist într-o oră) ; 
12 : 3 = 4 (ore - timpul de mers al primului biciclist) ; 
4 x 18 = 72 (km - distanţa parcursă de primul biciclist) .  

2 + 1 = 3 (bomboane disponibile pentru a fi date celorlalţi nepoţi) ;  
3 - 2 = 1 (bomboană ce revine fiecăruia dintre aceştia) ; 
3 : 1 = 3 (nepoţi care ar mai primi câte o bomboană) ; 
3 + 1 = 4 (nepoţi) ; 
3 x 3 = 9 (bomboane) . 

• 1 pâine cântăreşte cât 1 corn şi încă 375 g; 
2 pâini cântăresc cât 2 x 1 = 2 cornuri şi încă 2 x 375 = 750 g; 
2 + 5 = 7 cornuri şi încă 750 g cântăresc 1625 g; 
7 cornuri cântăresc 1625 - 750 = 875 g; 
875 : 7 = 125 (g - cântăreşte un corn) ; 
125 + 375 = 500 (g - cântăreşte o pâine) .  
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Mihail Rosu • 
• 

�,..;:� 

i'W; 3 - 2 = 1 (leu - diferenţa preţurilor) ; 
10 : 1 = 10 (caiete de fiecare fel) ;  
1 0  x 2 = 2 0  (lei - costul caietelor de primul tip) ; 
10 x 3 = 30 ( lei - costul caietelor de tipul al doilea) ; 
20 + 30 = 50 (lei - costul tuturor caietelor) ;  
(sau: 10 x ( 2  + 3) =  50) .  

sfertul este 1 -întregul este 4 x 1 = 4 
4 + 1 =  5 (numărul florilor din vază) . 

� 
12 

4 - 1 - 1 = 2 (sferturi din întreg care reprezintă 12 km) ;  
12 : 2 = 6 (km - sfertul lungimii drumului) ;  
4 x 6 = 24  (km - lungimea drumului) ;  
(sau: 2 x 1 2  = 24) . 

�-----------------v-----------------� 
45 - 18 = 27 (ani - diferenţa vârstelor) ;  
1 0  - 1 = 9 (părţi egale) ; 
27  : 9 = 3 (ani - vârsta de atunci a Alinei) ;  
18 - 3 = 15 (ani în  urmă) . 

4 - 1 = 3 (diferenţa de părţi egale) ; 

27 

27 : 3 = 9 (ani - vârsta de atunci a Alinei) ; 
18 - 9 = 9 (ani în urmă) . 
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101 10 

2 x 10 = 20 (cm - suma diferenţelor laturilor) ;  
100 - 20  = 80 (cm - perimetrul, dacă toate laturile ar avea aceeaşi 
lungime) ;  
80 : 4 = 20  (cm -lungimea celei mai mici laturi a paralelogramului) ; 
20 + 10 = 30 (cm - lungimea celeilalte laturi) .  

_ 2000 - 2 x 100 = 1800 (m - perimetrul, dacă lăţimea ar fi jumă­
tate din lungime) ;  

* 50 
1. t-----I . . . . . . . .  1 

30 
II. 1 1 · · · · · · · · 1  

70 
III. 1 1 · · · · · · · · · · · · · · · · · 1  

IV. 1-1 ----1 

2 x 2 + 2 = 6 (părţi egale) ; 
1800 : 6 = 300 (m - ar fi lăţimea) ; 
300 + 100 = 400 
(m - lăţimea) ;  
2 x 300 = 600 (m  - lungimea) . 

1050 + 50 - 30 - 70 = 1000 (numărul elevilor, dacă ar fi numai 
părţi egale) ;  
1 + 1 + 1 + 1 = 4 (numărul părţilor egale) ;  
1000 : 4 = 250 (valoarea unei părţi = numărul elevilor din clasa 
a IV-a) ; 
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250 - 50 = 200 (elevi în clasele 1 ) ;  
250 + 30  = 280 (elevi în clasele a I I  -a) ; 
250 + 70 = 320 (elevi în clasele a III-a) , 

Mihail Rosu . 

• 

f I------l 

1-

L . : 

Compară a doua reprezentare cu prima! 

peste 
6 ani 

f 6 f 6 f 6 

f f f f 6 6 

f 6 

6 6 

13 părţi egale = 4 părţi egale şi încă 3 x 6 = 18 ani ;  
13 - 4 = 9 (părţi egale reprezintă 18 ani ) ;  
18 : 9 = 2 (ani - vârsta actuală a fiului) ;  
13  x 2 = 26  (ani - vârsta actuală a tatălui) , 

25 
---. 

A �I --------------�------�I C 

50 
50 x 1 = 50 (km parcurşi de şalupă înainte de staţionare) ;  
50 : 2 5  = 2 (ore - timpul în care barca ajunge şi va depăşi şalupa 
staţionată) ; 
200 : 25 = 8 (ore - timpul necesar bărcii pentru a ajunge la destinaţie) 
200 : 50 = 4 (ore - timpul necesar şalupei pentru a ajunge la 
destinaţie) ;  
4 + 3 = 7 (ore - timpul real al şalupei) ;  
8 - 7 = 1 (oră - diferenţa de timp cu care ajunge barca, în urma 
şalupei , la destinaţie) ; 
1 x 25 = 25 (km - distanţa de B, la care se află barca, când şalupa 
a sosit în portul B) ,  
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a ..-
40 50 

a .  40 + 50 = 90 (km - distanţa "acoperită" de cele două auto­
vehicule într-o oră) ; 
720 : 90 = 8 (ore - timpul până la întâlnire) ;  
7 + 8 = 15  (ora întâlnirii) ;  
8 x 50  = 400 (km - distanţa faţă de B a punctului de întâlnire) .  

b. 720 : 2 = 360 (km - distanţa străbătută de fiecare autovehicul) ; 
360 : 40 = 9 (ore - timpul necesar camionului pentru a ajunge 
la jumătatea drumului) ;  
7 + 9 = 16 (ora întâlnirii celor două autovehicule) ; 
360 : 50 = 7 1/5 (ore) = 7 ore 12 min (timpul necesar autotu­
rismului pentru a ajunge la jumătatea drumului) ;  
1 6  - 7 1/5 = 8 1/5 (ore) = 8 ore 48 min. 

3 

63 - 3 = 60 (km - distanţa care ar fi parcursă de cei doi, dacă 
ambii ar parcurge aceeaşi distanţă) ;  
60 : 2 = 3 0  (km - distanţa parcursă de cel care a străbătut un 
drum mai scurt) ; 
30 + 3 = 33 (km - distanţa parcursă de celălalt biciclist) ; 
30 : 3 = 10 (km/oră - viteza unuia dintre biciclişti) ;  
3 3  : 3 = 1 1  (km/oră - viteza celuilalt biciclist) . 

1. 1-1 ---1 

II. 11---+----1 

44 
1-------11 . . . . . .  1 

I I 

'--v----' 
100 12 
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100 + 44 + 12 = 156 (t - valoarea unei părţi egale = cantitatea 
de cărbune din primul depozit) ; 
2 x 156 = 3 12 (t - cantitatea din al doilea depozit) . 

)�W 8 x 18 = 144 (ore - timpul necesar terminării lucrării de 3 maşini) ;  
3 x 144 = 432 (ore - timpul necesar terminării lucrării de o sin­
gură maşină) ; 

'8 � ' " .i 

. -. 
111' ;  

432 : 4 = 108 (ore - timpul necesar terminării lucrării de 4 maşini) ; 
108 : 24 = 4 rest 12 (4 zile şi 12 ore = timpul în care se execută 
lucrarea de 4 maşini, lucrând zilnic 24 ore) .  

II. 1. 80 
1. 

50 
340 

II. III. II. 1 · · · 1  

1 · · · 1  III. 
80 

340 - 80 - 50 = 210 (suma celor trei numere, dacă toate ar fi 
egale cu al treilea) ; 
1 + 1 + 1 = 3 (părţi egale) ;  
210  : 3 = 70 (valoarea unei părţi egale = al treilea număr) ; 
70 + 50 = 120 (al doilea număr) ; 
70 + 80 = 150 (primul număr) ; 
(sau:  340 - ( 1 70 + 120) = 150) . 

VI I----! I } 144 
V2 �1 �--+-�I �I ------�------_+------_+------�I 

1 x 12 + 4 x 3 = 24 (părţi egale) ; 
144 : 24 = 6 (valoarea unei părţi = viteza de deplasare împotriva 
curentului) ; 
3 x 6 = 18 (km/oră - viteza de deplasare în sensul curentului) ;  
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v o 
6 1-1 ----1 

V a 

18 - 6 = 12 (km/oră - dublul vitezei 
apei) ;  

1 8  1-1 --� __ -----l 

12 : 2 = 6 (krn/oră - viteza apei = viteza 
cu care se deplasează un obiect care 
pluteşte pe apă) . V a 

;:." 189 : 3 = 63 (km/oră - viteza automobilului) ; 
189 : 9 = 21  (km/oră - viteza biciclistului) ; 
2 x 2 1  = 42 (km - parcurşi de biciclist în avansul de timp) ;  
63  - 2 1  = 42 (krn/oră - cu cât se  apropie automobilul de  biciclist 
într-o oră) ; 
42 : 42 = 1 (oră - timpul după care automobilul a ajuns biciclistul) ; 
1 x 63 = 63 (km - distanţa de localitatea A, după care automo­
bilul a ajuns biciclistul) .  

t 1 1 � una dintre părţile egale reprezintă 
o jumătate din drum; 

a 1 1 � una dintre părţile egale reprezintă 
o jumătate din jumătate, adică un sfert 
din drum; 

b 1 1 1 � una dintre părţile egale reprezintă 
20 o jumătate din sfert, adică o optime 

din drum; 
2 x 2 x 2 = 8 (părţi egale) ; 
8 x 20 = 160 (km - lungimea drumului) .  

1 1---1 } G 1-1 _____ 1 1-1 -+---+ _______ -+---+---11 

48 

7 x 1 + 3 x 3 = 16 (părţi egale) ;  
48  : 16  = 3 (valoarea unei părţi egale = numărul de  probleme 

rezolvate de Ionuţ într-o zi) ; 
3 x 3 = 9 (numărul de probleme rezolvate de George într-o zi) . 
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1 ladă mere . . .  
deci 10  lăzi mere . .  . 
dar 10 lăzi mere . .  . 

1 ladă pere . .  . 
10 lăzi pere . .  . 
15 lăzi pere . .  . 

15  - 10 = 5 lăzi pere. . .  730 - 580 = 150 kg; 
150 : 5 = 30 (kg - o ladă cu pere) ; 
58 - 30 = 28 (kg - o ladă cu mere) .  

,tif: • 2a = număr natural cuprins între 20 şi 30;  
20 + a - (2 + a) = 18;  

58 kg x 10 
580 kg 
730 kg 

(cifra unităţilor nu intervine în calcul, deci poate fi oricare) ; 
• 5b = număr natural cuprins între 50 şi 60 ; 

50 + b - (5 + b)  = 45; 

• 

• Asemănător, pentru 7c = număr natural cuprins între 70 şi 80; 
70 + c - ( 7  + c) = 63. 

II;: 50 - 26 = 24 (ani - diferenţa vârstelor celor doi) ; 
26 - 14 = 12 (ani - vârsta actuală a fiului) ; 
f � 
t �I �--+--r��;--+� 

7 - 1 = 6 (părţi egale) ;  
24 : 6 = 4 (ani - valoarea unei părţi = vârsta din trecut a fiului 

când vârsta tatălui era de 7 ori mai mare decât a sa) ; 
12 - 4 = 8 (ani - cu câţi ani în urmă se întâmplă acest fapt) .  

1 2  - 2 = 1 0  (copii rămaşi după plecarea celor două fete) 
10 + 2 = 12 (copii, după sosirea celor doi băieţi) 

f � } 
b 1-1 --+---+---11 

12 

1 + 3 = 4 (părţi egale) 
12 : 4 = 3 (fete rămase) 
3 x 3 = 9 (băieţi , în final) 
3 + 2 = 5 (fete, la început) 
9 - 2 = 7 (băieţi, la început) 
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119 Pe locurile 2 ,  3 şi 4 pot fi :  
234, 324, 423 
243, 342, 432 

120 420 : 7 = 60 (kg - consumul zilnic al animalelor) ; 
2 x 3 = 6 (zebre, care consumă cât cei 2 elefanţi) ; 
6 + 6 = 12 (zebre care consumă cantitatea de nutreţ) ; 
60 : 12 = 5 (kg de nutreţ, consumate zilnic de o zebră) ; 
3 x 5 = 15 (kg de nutreţ, consumate zilnic de un elefant) .  

• 10 + 5 = 15 (ani - vârsta lui Bogdan peste 5 ani) 
3 x 15 = 45 (ani - vârsta tatălui peste 5 ani) 
45 - 5 = 40 (ani - vârsta mamei peste 5 ani) 
45 - 5 = 40 (ani - vârsta tatălui, acum) 
40 - 5 = 35 (ani - vârsta mamei, acum) 

122 10 x 15 = 150 (kg, cantitatea totală - dacă scândurile ar fi de brad) 
168 - 150 = 18 (kg, diferenţa de masă reală - presupusă) 
18 - 15 = 3 (kg, diferenţa de masă între cele două feluri de scânduri) 
1 8  : 3 = 6 (scânduri de stejar) 
10 - 6 = 4 ( scânduri de brad) 

1 13 - 65 = 48 (suma dintre II si IV) , 

� I----i 1---+--+---1I } 48 

1 + 3 = 4 (părţi egale) 
48 : 4 = 12 (al IV-lea număr) 
3 x 12 = 36 (al II-lea număr) 
36 + 5 = 41  (numărul I) 
65 - 41  = 24 (al III-lea număr) 
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l!I Comentarii 

Nu uita ca, după rezolvarea fiecărei probleme, să verifici solu­
ţia obţinută, înlocuind în fiecare dintre relaţiile precizate în 
enunţ. 

Clasa a III-a 

1 Cum suma numerelor reprezentate de zecile şi unităţile numă­
rului căutat este un număr par (acestea fiind identice) , rezultă 
că prima cifră reprezintă un număr impar (conform condiţiei c ) .  
Această observaţie restrânge încercările pentru prima cifră la 
valorile 9, 7 ,  5, 3,  1. Ultimele două variante nu îndeplinesc con­
diţia d, rămânând posibile doar primele trei variante . 

2 Cele două moduri de rezolvare nu sunt posibile pentru orice pro­
blemă de acest tip . Încearcă să "pui întrebarea" la fiecare din cei 
doi pasi ai unei astfel de rezolvări si vezi dacă astfel de "între-, , 
bări" au sens în contextul problemei . 

.3.. Problema este "frumoasă" prin formularea neobişnuită a între­
bării. În loc de banala "Câte pagini a citit în fiecare zi?" , se face 
referire la una dintre aceste zile (care, evident, poate fi nu numai 
joi, ci şi marţi, miercuri sau vineri ) .  

4 Trebuie înţeles că, în fiecare zi, se utilizează toate cele 20 de 
pensule, că fiecare elev foloseşte acelaşi număr de pensule, iar în 
ziua a doua, fiecare elev prezent foloseşte de două ori mai multe 
pensule decât un elev prezent în prima zi . 
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Pentru un segment cu lungimea de 10 m, marcarea a câte unui 
metru presupune existenţa a 9 puncte echidistante, diferite de ca­
petele segmentului. Informaţia calitativă (bec galben, verde sau 
albastru) se transformă în una cantitativă (3 - numărul culorilor) .  

Fireşte, este nesemnificativ faptul că cele 8 creioane sunt colorate. 

Problema se înscrie în categoria celor în care se cere aflarea a două 
mărimi când se cunoaşte diferenţa şi raportul lor (de câte ori una 
este mai mare decât cealaltă) . 

Cele două moduri de rezolvare ilustrează proprietatea de distri­
butivitate a înmultirii fată de adunare: a (b + c) = ab + ac. , , 

� Rezolvarea problemei se reflectă în oricare dintre cele două ex­
presii numerice egale: ( 15 - 7) x 20 = 15 x 20 - 7 x 20. 

�, Trebuie subliniată condiţia restului, care face posibile 9 cazuri 
la împărţirea cu 9 ,  după cum restul este O, 1 , 2 ,  . . .  , 7  sau 8. 

1f 
.... Problemă de geometrie care poate fi rezolvată prin metoda figu­

rativă, apelând sau nu la noţiunea de semiperimetru . Nu uita de 
realizarea unui desen. 

Dacă perimetrul dreptunghiului se măreşte cu o anumită valoare, 
lăţimea sa rămânând constantă, atunci lungimea se măreşte cu 
jumătate din acea valoare (diferenţa de perimetru reprezintă 
creşterile celor două lungimi ale dreptunghiului) . 

'��' Vezi comentariul de la problema I l .  

" 11"  Problema este rezolvabilă prin metoda figurativ. În planul plauzi­
bilităţii enunţului, ne-am putea întreba de ce îşi mută agricul­
torul cerealele dintr-o magazie în alta (doar pentru a obţine 
cantităţi egale în fiecare magazie? ! )  

�. " ..... :_� Problema este dificilă datorită posibilităţii de a interpreta în 
două moduri expresia "cu trenul ar fi călătorit cu 400 km mai 
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puţin" . Trebuie acceptată varianta (corectă) descoperită de elevi , 
fără a solicita şi cealaltă rezolvare (cu excepţia situaţiilor de ex­
celenţă) . Este mai probabil ca elevii să găsească prima variantă. 

,"'r. Din nou, o problemă "frumoasă" prin ineditul textului . Şocul 
psihologic apare la elevi în momentul în care cuplează informa­
ţia "trei copii" cu informaţia " . . .  celor mai mici . . .  şi celor mai 
mari . . .  " care aparent conduce la existenţa a 4 copii . După de­
păşirea acestei trăiri, ce sporeşte, de altfel, motivaţia pentru 
descoperirea soluţiei, rezolvarea este rapidă. Cuplarea primei 
informaţii (suma primită de toţi cei 3 copii) cu oricare dintre ur­
mătoarele două (suma primită de doi dintre ei) conduce imediat 
la aflarea sumei primită de celălalt copil (cel exclus din infor­
maţia a doua, deci sau primul, sau al treilea) . Pentru situaţii de 
excelenţă, se abordează şi rezolvarea ce implică apariţia dublă 
a mijlociului şi aflarea, în primul rând, a sumei acestuia. 

tr Problemă dificilă prin raţionamentul ce trebuie făcut pentru 
aflarea preţului unei mingi. Pentru cumpărarea celei de-a patra 
mingi, am nevoie de cei 10 lei (rămaşi după cumpărarea primelor 
3 mingi, dar insuficienţi pentru a mai cumpăra o minge) şi cei 
15 lei (ce îmi mai trebuiau pentru cumpărarea celei de-a patra 
mingii ,  deci preţul unei mingi este 10 + 15 = 25 (lei ) .  Apoi, afla­
rea sumei avute se poate face pe două căi, după cum se apelează 
la prima informaţie (valoarea a 4 mingi, mai puţin 15 lei) sau la 
cea de a doua (valoarea a 3 mingi şi încă 10 lei ) .  

18 Este frecvent la şcolarii mici (şi nu numai! ) răspunsul rapid (şi 
greşit) :  "cu 30 de nuci" . Trebuie evidenţiată eroarea şi sugerat 
răspunsul prin prezentarea unui caz particular. De exemplu: 
"Dacă fiecare băiat avea 30 de nuci şi Andrei îi dă lui Bogdan 
30 de nuci, câte nuci ar avea fiecare? Cu câte nuci ar avea mai 
mult Bogdan decât Andrei?" . Pentru intuirea rezolvării, se ape­
lează la o reprezentare prin desen. 

,�,,=- Problemă de logică, a cărei rezolvare este facilitată de organi­
zarea datelor într-un tabel (în acest caz , o matrice cu trei linii 
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şi trei coloane) ,  în care se consemnează concluziile deduse din 
informaţiile prezentate în enunţ. Faptul că numele niciuneia 
dintre fete nu este identic cu cel care arată culoarea rochiei , în­
seamnă că Albu nu poartă rochie albă, Negru nu poartă culoare 
neagră şi Roşu nu poartă rochie roşie. La aceasta se adaugă 
informatia că fata îmbrăcată în alb vorbeste cu cea care se nu-, , 
meşte Negru (deci sunt persoane distincte) ,  ceea ce înseamnă 
că Negru nu poartă nici rochie albă. Urmează deducţiile prin 
care, eliminând două din trei cazuri posibile, se obţin răspun­
surile corecte. 

" Se poate încerca şi o rezolvare inductivă. Imaginaţi-vă că grupul 
celor 10 băieţi se formează treptat, prin venirea, pe rând, a câte 
unuia. La început, se întâlnesc primii doi băieţi, între care are 
loc o strângere de mâini (2 băieţi => 1 strângere de mâini) .  Vine 
cel de-al treilea, care dă mâna cu fiecare dintre primii 2 (3 băieţi 
=> 1 + 2 strângeri de mâini) . Cel de-al patrulea dă mâna cu 
fiecare dintre cei trei (4 băieţi => 1 + 2 + 3 strângeri de mâini) . 
În acelaşi mod, se ajunge la concluzia că, la sosirea celui de-al 
zecelea băiat, vor avea loc următoarele 9 strângeri de mâini, 
deci , între cei 10  băieţi au avut loc 1 + 2 + 3 +  . . .  + 9 strângeri 
de mâini . 
Suma de mai sus se calculează uşor grupând câte doi termeni 
(extremi şi egali depărtaţi de extremi) ,  pentru care suma este 
10. Se formează patru astfel de grupe (pentru care suma este 40) 
şi rămâne termenul din mijloc (5 ) ,  deci întreaga sumă este 45 . 

. 1\ Se sugerează elevilor să-şi imagineze o secvenţă dintr-un film 
în care apar 5 copii, care coboară, împreună cu doamna învăţă­
toare, dintr-un autocar oprit în parcare. Fiecare copil îşi cumpără 
o îngheţată (fireşte sunt 5 îngheţate) şi începe să o mănânce. 
Doamna învăţătoare se uită la ceas şi constată că cei 5 copii au 
mâncat cele 5 îngheţate în 5 minute. Deoarece grupul mai are 
la dispoziţie 15 minute şi în magazin mai sunt 30 de îngheţate, 
mai pot veni copii să mănânce îngheţate. Câţi copii? Ar putea 
veni 3 serii tot de câte 5 copii ( 15 min : 5 min = 3 min . ) ,  care 
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ar consuma 3 x 5 = 15 îngheţate, ceea ce reprezintă doar jumă­
tate din numărul îngheţatelor disponibile (30 : 15 = 2) .  Deci, pot 
veni nu 15,  ci 2 x 15 = 30 de copii. Dar, dacă ştim că un copil 
poate mânca 3 îngheţate în 15 min (câte una la fiecare 5 min) şi 
avem la dispoziţie 30 de îngheţate, înseamnă că numărul copiilor 
este O (30 : 3 ) .  

':D� Încearcă şi un raţionament de tipul următor: dacă s-ar pune sem­
nul ( =) la jumătatea sumei (între 10 şi 1 1 ) ,  atunci, la stânga lui, 
suma ar fi 1 + 2 + 3 + 4 + 5 + 6 + 7 + 8 + 9 + 10 = 5 x 1 1  = 55 
Iar la dreapta: 
1 1  + 12 + 13 + 14 + 15 + 16 + 17 + 18 + 19 + 20 = 5 x 31 = 155 
Apare o diferenţă de 155 - 55 = 100, care poate fi "lichidată" 

dacă s-ar trece din dreapta semnului ( = ), în stânga, termenii a 
căror sumă să fie 100 : 2 = 50. 
Cum primul termen care trebuie trecut în stânga semnului ( =) 
este 1 1 , iar suma este 50, putem lua cel mult 4 numere: 1 1 , 12, 
13, 14. Calculând suma, obţinem exact 50, deci aceasta este so­
luţia: semnul ( = ) se plasează între 14 şi 15 .  

Se obţine din problema dată o alta, adăugând cerinţa ca numerele 
reprezentate de cifre să fie distincte. Se vor obţine 8 x 8 = 64 
numere, cel mai mic fiind tot 150, dar cel mai mare va fi 958. 

Se înţelege că este vorba despre o anumită zi a săptămânii (nu 
toate lecţiile acestea se regăsesc în orarul oricărei zile) , iar cea 
de-a patra lecţie nu a intrat în discuţia învăţătorilor. 

Transformă problema în joc, antrenând perechile de colegi de 
bancă: unul alege suma, iar celălalt găseşte numerele. Se va con­
stata că nu tuturor "le iese" . Subliniază acum condiţia ca suma 
să fie un număr care se împarte fără rest la 3 (divizibil cu 3 ) .  

Întrucât numărul jucătorilor se  înjumătăţeşte după fiecare meci 
(până la finală, inclusiv) , află de câte ori se poate efectua împăr­
ţirea la 2 a lui 64, respectiv a fiecărui cât obţinut. 
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21 '  Problema devine şi mai interesantă dacă întrebarea se reformu­
lează astfel : Când a fost sau când va fi vârsta fiului jumătate din 
vârsta mamei? În felul acesta, deschiderea este dublă: în trecut 
sau în viitor. Răspunsul trebuie să precizeze: "cu . . .  ani în urmă" 

t . " sau " pes e . . .  anI . 

'II,' Punctul-cheie în rezolvare, de la care trebuie pornit, este marcat 
de informaţia: "cantitatea rămasă, în total ,  este de două ori mai 
mare decât cea vândută" . Ceea ce Înseamnă că au fost 1 + 2 = 3 
părţi egale, una reprezentând cantitatea vândută (ce se poate 
afla, iar celelalte două, cantitatea rămasă (dublul cantităţii vân­
dute) . Cum cantitatea rămasă este egal repartizată în 3 lăzi, 
rezolvarea este imediată. 

It. "Culmea neşansei" este ca Andrei să scoată din buzunar nu­
mai monede din care are mai multe (50 bani) . Şi în acest caz , la 
a opta extragere, va scoate, cu siguranţă, o monedă din celălalt 
tip ( 10 bani ) .  

It Se poate apela şi la o figurare, cu ajutorul segmentelor, a numă­
rului de părţi egale, pornind de la numărul picioarelor raţe lor şi 
ţinând cont că găini sunt de două ori mai multe (deci sunt de două 
ori mai multe picioare decât ale raţelor) , iar oi sunt tot atâtea cât 
găini, dar au de două ori mai multe picioare decât acestea. 

Număr picioare raţe: 
Număr picioare găini : 
N umăr picioare oi: 

I-------+----------I,} 630 

51' Cu suma pe care o are, Lucian cumpără mai întâi cele 3 pixuri 
pentru prieteni şi apoi, din cei 4 lei rămaşi cumpără încă un pix, 
rămânându-i 2 lei . Înseamnă că pixul a costat 4 - 2 = 2 lei . 

I A se vedea problema 16  . 

• : A se vedea problema 14 şi 18.  
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, &., ,-.' .••• Problema este dificilă în absenţa unui suport vizual. Se pot afişa 

", .. '� .. 

numerele indicate, în grupe de câte 10,  fără a reduce rezolvarea 
la o simplă numărare. 

Dacă nu se scade 10 din numărul a, pentru a obţine părţi egale, 
ar trebui adunat la b de 4 ori câte 10.  
Suma ar deveni 1010 + 40 = 1050, iar una dintre părţile egale 
(de fapt, chiar numărul a) va fi: 1050 : ( 1  + 4) = 210 .  

Atenţie la  explicarea cuvintelor care nu intră în  vocabularul activ 
al tuturor copiilor (urnă, respectiv, extrase) . Trebuie precizată 
semnificaţia cuvântului "respectiv" din enunţ: prima fetiţă 
(Ioana a scos bile având ca sumă primul număr (4) , a doua (Silvia, 
al doilea număr (7) ş .a.m.d. 

Rezolvarea porneşte cu folosirea celei de-a doua informaţii din 
enunţ. Se ajunge apoi la problema (simplă) a aflării descăzutului 
când se cunosc scăzătorul ( 18) si restul (numărul anterior) . , 

...... Dacă este necesar, se poate utiliza şi o reprezentare precum 
cea de mai jos :  

I I 
6 kg 

,,� A se vedea şi problema 19.  

4tl: .  Expresiile numerice care reprezintă sumele celor doi sunt : 
( 197 - 35) : (3 - 1 )  x 3 (suma lui Robert) ;  
( 197 - 35) : (3 - 1)  + 35  (suma Denisei - cu 35 lei mai mult decât 
suma lui Robert) . 

• l·, Informaţia a doua din enunţ conduce la reprezentarea: numărul 
turiştilor străini reprezintă o parte, iar numărul turiştilor români 
reprezintă 6 părţi la fel de mari şi încă 2 .  
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Este necesar să se verifice cunoaşterea termenului de "numere 
consecutive" . Aflarea a două numere consecutive, când se cu­
noaşte suma lor, se poate realiza pe două căi : considerându-l 
pe cel mai mare egal cu cel mai mic (şi atunci suma lor ar fi 
cu 1 mai mică) sau considerându-l pe cel mic egal cu cel mare 
(şi atunci suma lor ar fi cu 1 mai mare) .  Părţile devenind egale, 
urmează o împărţire la 2. 

Expresia numerică pentru costul mingilor este 24 : (3 - 2) x 2 ,  
iar cea care reprezintă costul corzilor este 24 : (3 - 2) x 3 .  

Imaginaţi-vă că cei 3 au pus banii la un loc, au cheltuit din ei şi 
a rămas o anumită sumă. Se poate afla cât au cheltuit în total 
şi apoi fiecare. 

După aflarea costului margaretelor, costul lalelelor se poate afla 
şi astfel : 411  (lei) - 180 (lei) . Expresia numerică ce reprezintă nu­
mărul margaretelor este (41 1 - 51 )  : 2 : 2, iar cea care reprezintă 
numărul lalelelor este [(41 1 - 51)  : 2 + 51 ]  : 3 .  

�� A se vedea problemele 19 şi 39. 

.. După aflarea numărului de cifre folosite în numerotarea primelor 
10 pagini ( 1 1  cifre) şi observaţia că, pentru numerotarea celorlalte 
pagini, se folosesc câte două cifre, se poate afla numărul acestora 
prin împărţirea 76 : 2 = 38 (pagini) .  

,�. Se putea raţiona cu suma vârstelor celor 3 copii, micşorată în 
fiecare dintre cei 7 ani (până la naşterea Corinei) ,  cu câte 3 ani. 

;'a;, Perimetrul dreptunghiului, de 2 x ( 150 + 50) = 400 m, conţine 
400 m, conţine 400 : 5 = 80 intervale de 5 m, marcate de stâlpi, 
inclusiv la capete. 

;tE După aflarea numărului de păsări rămase după vânzare, se uti­
lizează metoda figurativă. 
A nu se uita că se cere numărul iniţial al puilor şi al găinilor. 

90 • Capitolul V COMENTARII 



Mihail Rosu , 

• 

. 51 - Compararea numerelor consecutive dintr-un şir se poate face 
căutând cu cât este mare/mai mic al doilea faţă de primul (prin 
scădere) sau de câte ori este mai mare/mai mic unul fată de celălalt. , 
Se urmăreşte apoi, pentru celelalte numere, descoperind şi confir-
mând regula. 

Clasa a IV-a 
-li.. """� '.' 
., Pentru cei care cunosc noţiunea de divizibilitate, prima rezol-

t , . _. 

vare de la indicaţii este uşor de înţeles şi de finalizat. 
La clasă, rezolvarea prin încercări este mai indicată. După ce elevii 
descoperă mecanismul acestor încercări, pot fi lăsaţi să le găsească 
independent pe toate, ţinând seama de faptul că numărul punctelor 
care apar la aruncarea zarului este cuprins între 1 şi 6 (inclusiv) . 
Dacă observăm că numărul de pe zar care se repetă prima dată 
nu poate fi impar (deoarece suma şi cel de-al doilea termen sunt 
multiplii de 4), atunci numărul încercărilor se reduce. 

-.�, Solicitarea din enunţ de a scrie aceste numere este cel puţin 
exagerată (sunt 90 de numere) . 
Pornind de la observaţia că pe poziţiile unităţilor şi zecilor este 
o aceeaşi cifră, se poate cere elevilor să determine numerele care 
au pe poziţiile sutelor şi unităţilor de mii o aceeaşi cifră (particu­
larizând problema dată şi reducând numărul soluţiilor) . 

M. Bunicul ştie că o găină cântăreşte 3 kg, dar nu spune că, de fapt, 
fiecare găină cântăreşte tot 3 kg. De asemenea, fiecare gâscă va 
cântări tot atât cât orice surată a sa; la fel pentru curcani. 

-� Dacă este cunoscută noţiunea de semiperimetru, problema este 
rezolvabilă prin metoda figurativă, cazul în care se cunoaşte 
suma (98 m : 2 = 49 m) şi raportul (%) celor două mărimi căutate 
(dimensiunile dreptunghi ului) . 

• Pentru cei care cunosc mai mult despre mulţimi, rezolvarea poate fi 
sintetizată astfel: se află numărul elementelor din reuniunea celor 
două mulţimi (opţionalele de elevi) şi apoi numărul elementelor 
din complementara reuniunii în raport cu mulţimea elevilor. 
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acestora din punctul de vedere al eficienţei. 

Expresia numerică care reprezintă valoarea celui de-al doilea 
număr este (980 + 64 + 32) :  (3 + 1) - 32, iar cea care reprezintă 
primul număr este (980 + 64 + 32) : (3 + 1 )  - 64. 

illtimul pas din rezolvare poate fi înlocuit prin 2 x 1410 + 15 = 2835. 

Puteţi încerca să vă construiţi raţionamentul prin metoda figu­
rativă, prin segmente, acţiunile realizate şi începând rezolvarea 
de la ultimul pas efectuat (împărţirea ultimului segment obţi­
nut în două părţi egale, valoarea acestuia fiind 100) .  

După aflarea distanţei "acoperite" de cei doi motociclişti într-o 
oră, se determină de câte ori această distanţă se cuprinde în dis­
tanţa totală ce-i separă (408 km) .  Acest număr indică timpul 
(în ore) până la întâlnire a celor doi. 

Exprimarea "după două ore de mers, între ei era o distanţă de 
46 km" nu este suficient de precisă, existând şi posibilitatea ca 
cei doi biciclişti să se fi întâlnit deja, au trecut unul pe lângă ce­
lălalt şi între ei se află acum o distanţă de 46 km (puteţi analiza 
si această variantă! ) .  , 
Din punctul de vedere al plauzibilităţii, problema lasă mult de 
dorit. În primul rând, că cei doi biciclişti (deci nu o cursă ciclistă! )  
se încumetă să străbată pe bicicletă 138 km. Apoi, un timp de 
mers de 5 sau 6 ore cu o viteză medie de peste 20 km/oră nu este 
o performanţă la îndemâna unui neprofesionist . Şi, în fine, nu 
era mai simplu ca cei doi să se deplaseze între cele două localităţi 
cu câte un autobuz (mai ales că, uneori, viteza medie a unui 
autobuz este apropiată de vitezele indicate de problemă)? 

_.' Soli cită copilului să-şi imagineze câteva secvenţe ale unui film: 
în prima parte, apare o bibliotecă pe rafturile căreia sunt aşe­
zate câte 8 cărţi, iar 6 cărţi se află pe masă; în ultima secvenţă, 
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aceeaşi bibliotecă are pe ultimul raft doar 9 - 6 = 3 cărţi, pe cele­
lalte rafturi, câte 9 cărţi, iar masa este goală. 
Ce s-a întâmplat în secvenţa dintre cele două? Anca a scos de 
pe ultimul raft 5 cărţi (pentru că acolo au rămas doar 3 ) ,  le-a 
aşezat pe masă, lângă celelalte 6, şi apoi a pus pe fiecare raft 
al bibliotecii (cu excepţia ultimului) încă o carte, epuizând toate 
cărţile de pe masă. Câte rafturi s-au completat? Câte rafturi are 
biblioteca? 

.w.:.. Este o problemă de logică având în vedere un conţinut intere­
sant, dar cu o rezolvare care implică un şir de raţionamente fine. 
Se poate începe rezolvarea şi de la observaţia că cel puţin unul 
dintre cei doi copii, Dan sau Emil, minte (nu pot spune amândoi 
adevărul) .  

, .. 

Dacă Emil minte, atunci el este făptaşul şi Ina spune adevărul, 
Dan spune adevărul, Olga minte. Imposibil, pentru că doi copii 
ar spune adevărul. Rezultă că Dan minte, deci el este făptaşul . 

... Expresia numerică care reprezintă numărul baloanelor roşii 
aduse este 87 + [901 - (87 + 314 + 125)] : 3; cea pentru numărul 
baloanelor galbene este 314 + [901 - (87 + 314 + 125)] : 3, iar pentru 
numărul baloanelor verzi este 125 + [901 - (87 + 314 + 125)] : 3 . 

.. ' Atenţie la explicarea cuvintelor care nu intră în vocabularul activ 
al tuturor copiilor (aeroport, elicopter, aterizare, decolare ) .  
Enunţul problemei este suficient de neverosimil : de  regulă, pe 
un aeroport nu se află în acelaşi timp şi avioane şi elicoptere, 
iar numărul aeronavelor (325) ,  este mult prea mare pentru a fi 
functional (să fi fost cimitir de avioane? ! )  . • 

r.t; Mai există şi alte variante de rezolvare. În una dintre ele, după 
aflarea numărului de grupe formate din câte două pachete de 
napolitane (6 : 2 = 3) ,  se înlocuieşte o astfel de grupă cu o altă 
grupă formată din 4 pachete de biscuiţi (căci 4 pachete de biscuiţi 
costă cât două pachete cu napolitane) .  Astfel, cei 24 de lei repre­
zintă costul a 3 x 4 = 12 pachete cu biscuiţi . 
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Într-o altă variantă de rezolvare, se deduce întâi că un pachet cu 
napolitane costă cât dpuă pachete cu biscuiţi, deci cele 6 pachete 
cu napolitane costă cât 6 x 2 = 12 pachete cu biscuiţi . 

:i: Numărul soluţiilor posibile nu depinde de numărul de zerouri 
din scrierea numărului (pot nici să nu existe ! ) .  

�.-

Enunţul problemei nu precizează dacă numerele reprezentate 
de cifrele a, b şi O sunt distincte. Dacă da, atunci numărul solu­
tiilor este 9 x 8 = 72. , 

.�. Numărul de pagini citite în primele 5 zile se poate determina şi 

" , ',. 

astfel: 5 x 23 + 5 x ( 1  + 2 + 3 + 4) (câte 23 de pagini în fiecare zi 
si câte 5 pagini în plus în fiecare din zilele următoare celei dintâi. 
Problema se poate complica prin introducerea întrebării: În a câta 
zi termină Dan de citit cartea? 

'. Expresia numerică care reprezintă suma iniţială a fiecărui copil 
este (9 + 12 + 15 + 18) : (4 - 1 ) .  
Se  mai poate introduce întrebarea: câţi lei au rămas fiecărui 
copil? 

11 ·  Problema se poate complica introducând preţul/preţurile unui! 
ambelor tipuri de creioane şi/sau costul total al acestora. 

fi ·  Expresia numerică care reprezintă cantitatea de fân consu­
mat de o oaie zilnic, pentru prima variantă de rezolvare, este 
[3 840 : 30 - (2 x 18 + 2 x 16)]  : 15 ,  iar cea din a doua variantă 
este [3 840 - (2 x 18 x 30 + 2 x 16 x 30)] : 30 : 15 .  
Pentru valorile numerice date, analiza ş i  rescrierea expresiilor 
numerice folosind proprietăţile operaţiilor pot sugera şi alte va­
riante (parţiale) de rezolvare. Astfel, scrierea primei expresii 
numerice sub forma [3 840 : 30 - 2 x ( 18 + 16)]  : 15 sugerează, 
prin secvenţa 2 x ( 18 + 16) ,  aflarea cantităţii de fân consumat 
zilnic de un cal şi o vacă, apoi dublarea acestei cantităţi (pentru 
că sunt 2 cai şi tot atâtea vaci) ,  În felul acesta, cele trei operaţii 
corespunzătoare acestei secvenţe în varianta principală de re­
zolvare sunt înlocuite de doar două operaţii (paşi în rezolvare) .  
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Încearcă un demers asemănător pentru cea de-a doua expresie 
numerică! 

.8.. Privind rezultatul obţinut, prima concluzie ar putea fi: nu lăsaţi 
robinetele defecte să risipească apa! 
Revenind la prima rezolvare, expresia numerică care reprezintă 
cantitatea de apă risipită este 2 x 24 x 60 x 60 : 3600. Pornind 
de la această expresie, încearcă şi alte rezolvări, folosind pro­
prietăţile operaţiilor şi, eventual, ca unitate de măsură pentru 
timp, minutul. 

;1( ,  Se poate încerca şi un alt tip de raţionament. Cum suma dintre 
deîmpărţit şi cât este 30, rezultă că deîmpărţitul este mai mic 
decât 30. Şi pentru că împărţirea este "exactă" , iar împărţitorul 
este 9, deîmpărţitul poate fi doar 27,  18 sau 9. În ultimul caz 
(D = 9) ,  ar putea rezulta o valoare a câtului (C = 30 - 9) mai 
mare decât a deîmpărţitului, ceea ce nu se poate. Rămân posi­
bile, pentru deîmpărţit , doar valorile 27 sau 18, din care ultima 
nu se mai verifică. 

11 Nu s-a cerut decât valoarea descăzutului, pentru că celelalte 
două valori (ale scăzătorului şi ale diferenţei) nu sunt unic de­
terminate. Scăzătorul poate lua oricare dintre valorile O, 1 , 2 ,  . . .  , 
8, 9, 10 ,  rezultând pentru diferenţă valorile 10 ,  9, 8 ,  . . .  , 2 ,  1 ,  O .  

76 Afirmaţia din finalul problemei ( "Sunt trei soluţii" ) ar putea 
să-I atenţioneze pe cel care rezolvă, în privinţa respectării con­
diţiei restului (care, de multe ori , este uitată! ) .  

n Problema este dificilă pentru elevi, prin caracterul ei abstract şi 
prin şirurile de raţionamente necesare rezolvării . 
După determinarea împărţitorului (9) s-ar putea formula între­
barea "Ce număr împărţit la 9 dă restul 8?" , care, la prima În­
cercare, conduce la rezultat . 

18. Pentru intuirea rezolvării, s-ar putea folosi 3 simboluri diferite 
(ex . : jetoane colorate plasate pe tabla "magnetică" ) reprezentând 
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numărul maşinilor agricole de fiecare fel .  Iniţial , vor fi aşezate 
aşa cum se sugerează la rezolvare (partea de deasupra liniei ori­
zontale) ,  scriind în dreptul lor sumele parţiale. Apoi, vor fi co­
borâte şi grupate astfel încât să ilustreze apariţia, de două ori, a 
fiecărui tip de maşină agricolă. 

După aflarea cantităţii de grâu din primul siloz , după "transfer" , 
se poate afla cantitatea de grâu din al doilea siloz, la acelaşi mo­
ment. Apoi, la prima cantitate se adaugă cele 1216 kg grâu trans­
portat, iar din a doua cantitate se scad. 

�. Desigur, problema determinării a trei numere naturale consecu­
tive, când se cunoaşte suma lor, admite şi alte căi de rezolvare. 
Încercati ! , 

;& După aflarea numărului de copii rămaşi în parc după plecarea ce­
lor 7 fete, problema admite şi o altă cale de rezolvare . Găseşte-o ! 

c'l1i!t' 
� .. ':. .'-"'" După aflarea primilor doi termeni, cel de-al treilea se poate afla 

scăzând din sumă ( 169) suma primilor doi termeni. 

Încearcă un raţionament asemănător, pornind de la cifra sute­
lor a primului număr. 

..... Expresia numerică care reprezintă număntl copiilor care joacă 
tenis este (24 - 4) : ( 1 + 2 + 2)  x 2 + 4. 
Enunţ destul de puţin plauzibil ; într-un parc nu se merge pe 
biciclete, mai ales printre copiii care se joacă cu mingea. Iar cei 
12 copii care joacă tenis ar avea nevoie de cel puţin 3 terenuri 
(jucând la dublu) .  

• Expresia numerică care reprezintă numărul mai mic este [45 
- (45 - 3) : 6] : 2, iar cea corespunzătoare numărului mai mare 
este [45 - (45 - 3 ) :  6] : 2 + 7 . 

. -.-,� Expresia numerică ce reprezintă cantitatea de mere culese în 
ziua a treia este [777 - ( 1  + 2)  x 7] : (3 + 3 + 1 ) .  Scrie expresiile 
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numerice corespunzătoare cantităţilor de mere culese în cele­
lalte două zile. 

În rezolvarea problemei există posibilitatea realizării unor paşi 
mai mici (aflarea treptată a sumelor în plus faţă de părţile egale,  
scăderea, pe rând, a acestora din suma totală ş .a. ) .  
Se  poate începe rezolvarea considerând suma celui de-al doilea 
copil, o parte. Încearcă! 

Expresia numerică care reprezintă numărul mărgelelor roşii 
este ( 1 7  - 3) : (2 + 4 + 1 )  x 2. Încearcă să scrii expresiile nume­
rice corespunzătoare mărgelelor albastre şi mărgelelor verzi. 

Se pot obţine alte probleme de acelaşi tip cu cea dată, schimbând 
expresia din enunţ "obţinem câtul 5" cu "obţinem câtul 3 ( sau 9,  
sau 17) " . Încearcă să afli cum au fost obtinute noile valori. , 

Se poate considera preţul pixului o parte şi atunci preţul caie­
tului înseamnă o parte egală cu prima şi încă 2 lei, iar preţul 
stiloului va fi de 4 ori mai mare decât preţul caietului, adică 
4 părţi şi încă 4 x 2 = 8 lei. Finalizează rezolvarea problemei şi 
pe această cale ! 

Expresia numerică care reprezintă distanţa dintre cele două 
bărci , după 3 ore, este 3 x (26 + 27) - 156 (stabilirea descăzu­
tului, respectiv a scăzătorului nu se poate realiza decât după 
determinarea distanţei parcurse de cele două bărci în 3 ore) . 

Este o problemă de mişcare, cazul în care mobilele se deplasează 
în acelaşi sens (problemă de "urmărire" ) .  Diferenţa vitezelor 
reprezintă cât "recuperează" într-o oră al doilea mobil din dis­
tanţa ce-l separă de primul. 

Punctul-cheie în rezolvarea problemei este aflarea diferenţei de 
distanţe parcurse de cele două autoturisme. Pentru înţelegerea 
raţionamentului, pot fi revăzute rezolvările problemelor 14, 18 
şi 33. 
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Expresia numerică care reprezintă distanţa dintre cele două 
oraşe este 2 x 10 : (80 - 70) x (80 + 70) .  

Distanţa cerută este, de  fapt, lungimea drumului de la punctul 
de pornire până la destinaţie (Cluj ) .  După aflarea timpului de 
mers al primului biciclist, această distanţă poate fi aflată şi ast­
fel :  4 x 15  + 12 (distanţa parcursă de cel de-al doilea biciclist în 
4 ore şi încă 12 km pe care îi mai avea de parcurs) .  

Este o problemă dificilă, rezolvabilă prin metoda figurativă. 
Dacă este necesar, pentru accesibili zarea şi facilitarea raţiona­
mentului, problema poate fi concretizată prin diferite mijloace 
intuitive. 

Ne aflăm în faţa unei probleme tipice, rezolvabilă prin metoda 
comparaţiei, varianta în care se elimină una dintre necunoscute 
prin înlocuirea ei. 
Se poate elimina şi cealaltă necunoscută (masa unui corn) prin 
înlocuirea ei (cu 375 g mai puţin decât masa unei pâini) .  

#: A se vedea şi rezolvarea problemei 43. 

"'.; Diferenţa dintre jumătatea unui număr şi un sfert al acestuia 
este tot un sfert. Dacă se cunoaşte sfertul numărului, aflarea 
acestuia este imediată. 

'.' După străbaterea unui sfert din drum, au mai rămas de parcurs 
celelalte trei sferturi din distanţă. Aceste 3 sferturi din drum 
reprezintă un sfert (ceea ce se parcursese) şi încă 12 km. Deci, 
două sferturi (jumătate) din drum reprezintă 12 km . 

• ' Problema conţine două părţi asemănătoare, legate între ele prin 
vârstele celor doi (deci, diferenţa vârstelor este aceeaşi) . 

::tot Pentru cei care cunosc noţiunea de semiperimetru, rezolvarea 
problemei se poate încadra în metoda figurativă, cazul în care se 
cunosc suma (semiperimetrul) şi diferenţa lungimilor laturilor. 
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II O altă rezolvare se bazează pe noţiunea de semiperimetru. 
A se vedea şi comentariul de la problema anterioară (în acest 
caz , se cunosc suma şi raportul lungimilor laturilor) .  

II Se poate considera numărul elevilor din clasa I ca reprezentând 
o parte, apoi numărul elevilor din clasele a IV-a, a III-a şi a II-a, 
în funcţie de acesta. Încearcă şi această rezolvare! 

II Este o problemă foarte dificilă, a cărei rezolvare nu poate fi des­
coperită de mulţi elevi, iar înţelegerea ei impune sprijinirea ra­
ţionamentului pe reprezentări sugestive. 

II Este o problemă de mişcare, fără dificultăţi majore în rezolvare, 
deşi cam "stufoasă" . Se poate încerca realizarea unui grafic 
al deplasării celor două ambarcaţiuni. 

:fii Partea a doua a problemei implică un calcul mai puţin familiar 
elevilor din clasele primare: împărţirea lui 360 la 50 (echivalentă 
cu împărţirea lui 36 la 5 ) .  Este nevoie ca rezultatul să fie văzut 
ca fracţie (36/5 ) ,  apoi să fie scoşi întregii din fracţie şi realizat că 
1/5 dintr-o oră înseamnă 60 : 5 = 12 minute . 
Eventual, inconvenientul de mai sus poate fi ocolit, dacă se lucrează 
cu timpul transformat în minute. 

Ca orice problemă în care se cere aflarea a două mărimi cu­
noscând suma şi diferenţa lor, mai există o variantă de rezol­
vare (determinarea, în primul rând, a necunoscutei mai mari) . 
Încearcă si această variantă de rezolvare ! , 

Din nou, o problemă dificilă, care implică un susţinut efort de 
înţelegere şi vizualizare a legăturilor dintre datele problemei. 
Nu încerca o rezolvare fără sprijin pe suport intuitiv, pe o repre­
zentare sugestivă. 

Informaţia iniţială (atelier dotat cu 5 maşini-unelte) este inutilă. 
Problema este rezolvabilă cu regula de trei compusă (care nu se 
abordează la clasele I-IV) . 
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Noutatea şi dificultatea rezolvării se regăsesc în final, odată cu 
constatarea că 108 nu se împarte (cu rest O)  la 4 .  

_ Pl;lnctul de dificultate al rezolvării este dat de înţelegerea re­
laţiei dintre cele două sume parţiale. Întrucât al doilea număr 
apare în ambele sume, el nu creează diferenţe, deci una dintre 
sume este mai mare decât celalaltă, deoarece aceeaşi relaţie este 
între ceilalţi doi termeni (celelalte două numere) . 

" Problemă foarte dificilă pentru elevi, deoarece implică o compu­
nere de viteze. 
O primă dificultate este legată de reprezentarea prin părţi egale 
a distanţei parcursă de barcă ( 144 km) .  
O altă dificultate este dată de înţelegerea faptului că diferenţa 
dintre cele două viteze de deplasare (în sensul curentului apei 
şi împotriva acestuia) reprezintă dublul vitezei apei, pentru că 
la prima viteză se adaugă viteza proprie a bărcii, iar la cealaltă 
se scade din viteza proprie. 

li Este o obişnuită problemă de mişcare, în care mobilele se depla­
sează în acelaşi sens, cu un decalaj de distanţă dat de faptul că 
cel mai lent a plecat cu un număr de ore în avans . 
Din nou, neplauzibilitatea deplasării biciclistului (care ar trebui 
să meargă timp de 9 ore pentru a parcurge 189 km! ) .  

li Problema se încadrează în categoria celor rezolvabile cu metoda 
mersului invers. Ţinând seama de valorile particulare ale date­
lor, rezolvarea prezentată este mai deosebită şi rapidă. 

:II:' A se vedea şi rezolvarea primei părţi din problema 1 1 1 .  

!Ii Problema se înscrie în categoria celor rezolvabile prin metoda 
comparaţiei, cazul în care se elimină una din necunoscute prin 
scădere. 

_ Forma de prezentare a problemei este atractivă pentru elevi, dar 
majoritatea dintre ei se opresc la constatarea rezultatului, even­
tual construcţia, prin analogie a unui alt caz particular al jocului. 
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Explicarea rezultatului trimite la scrierea sistemică a unui număr 
natural de două cifre şi efectuarea unui calcul parţial numeric. 

ttI '  Problema are o componentă rezolvabilă prin metoda figurativă 
(cazul în care se cunosc diferenţa şi raportul mărimilor) . 
Expresia numerică care reprezintă cu câţi ani în urmă vârsta fiului 
era de 7 ori mai mică decât a tatălui este (26 - 14) - (50 - 26) : ( 7  - 1) . 

• 2 După determinarea numărului de copii aflaţi în parc, se ajunge, 
în final ,  la o problemă rezolvabilă prin metoda figurativă (afla­
rea a două mărimi când se cunosc suma şi raportul lor ) .  

" " ".\.i,. .: Problema se plasează în zona combinatoricii, urmărind descope-
rirea logică şi totală a permutărilor cerute. 

*,,1 Problema se rezolvă prin metoda comparaţiei, varianta înlocuirii 
uneia dintre mărimi. 

,ii, După aflarea vârstei tatălui peste 5 ani, se poate omite pasul 3 
din rezolvare şi se află vârsta tatălui în prezent, după care se 
află vârsta de acum a mamei . 

• " În afara falsei ipoteze, folosite în rezolvarea de mai sus a proble­
mei, se poate utiliza metoda figurativă. 

.. Dificultatea rezolvării este dată de multitudinea informatiilor , 
pe care trebuie să le organizăm logic şi să le utilizăm succesiv. 
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I� 8 Probleme propuse 

II Într-o grădiniţă, copiii din grupa mare au 17  maşinuţe. Dacă cei 
din grupa mică şi-ar aduce încă 4 maşinuţe, ei ar avea cu 5 mai 
puţine decât cei din grupa mare. 
Câte maşinuţe au copiii din grupa mică? 

(R: 8 maşinuţe) 

re În sala unei grupe de grădiniţă sunt 33 de jucării : maşinuţe, 
păpuşi şi ursuleţi . Maşinuţe şi păpuşi sunt 28, iar ursuleţi şi 
păpuşi sunt 16 .  
Câte maşinuţe, câte păpuşi ş i  câţi ursuleţi sunt? 

(R: 1 7  maşinuţe, 1 1  păpuşi, 5 ursuleţiJ 

• Alina are 15 jetoane colorate. Dacă Bogdan i-ar da 3 din jetoa­
nele sale, cei doi copii ar avea tot atâtea jetoane. 
Câte jetoane are Bogdan? 

(R: 21 dejetoane) 

., Corina a stat la grădiniţă 6 ore şi mai are de stat un sfert din 
timpul pe care îl va petrece astăzi la grădiniţă. 
Cât timp trebuie să stea astăzi Corina la grădiniţă? 

(R: 8 ore) 

_ Pentru a pleca într-o excursie, copiii dintr-o grădiniţă au format 
48 de rânduri a câte 2 copii . 
Câte rânduri se vor forma, dacă într-un rând ar fi 4 copii? 

(R: 24 de rânduri) 
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'·l:"' Într-o excursie, copiii au găsit castane. Daniel, Elena şi Florin 
au strâns împreună 84 de castane. Daniel şi Florin au strâns 
împreună 44 de castane, iar Elena de două ori mai multe decât 
Florin. 
Câte castane a strâns fiecare copil? 

(R: 24; 40; 20 de castane) 

��je. Cele două autobuze cu care au plecat copiii în excursie cântă­
resc, împreună, 1610 kg. Primul autobuz este cu 1 10 kg mai 
greu decât al doilea. 
Cât cântăreşte fiecare autobuz? 

(R: 860 kg; 750 kg) 

" . :'-0-
;:(�� Gigel vrea să mănânce, în mod egal, toţi biscuiţii dintr-un pa-

chet. Pentru că a mâncat zilnic cu 4 biscuiţi mai mult, i-a termi­
nat cu două zile mai devreme. 
Gigel vrea să mănânce toţi biscuiţii dintr-un pachet, consumând 
în mod egal. Pentru că a mâncat în fiecare zi cu 4 biscuiţi mai mult 
decât în ziua precedentă, i-a terminat cu două zile mai devreme. 
Câţi biscuiţi erau în pachet? 

(R: 30 de biscuiţi) 

• .1: Tatăl Ioanei şi al Janei are 36 de ani, adică de 3 ori mai mult 
decât au cele două surori împreună. Ştiind că Ioana are cu 2 ani 
mai mult decât Jana, să se afle vârstele celor două fete. 

(R: 7 ani; 5 ani) 

Jtt Laurenţiu, Matei şi Nicu cântăresc împreună 77 kg. Laurenţiu 
şi Matei au împreună 48 kg, iar Nicu este cu 7 kg mai greu decât 
Laurentiu. , 
Cât cântăreşte fiecare copil? 

(R: 22 kg; 26 kg; 29 kg) 

:iii Olga are de 4 ori mai mulţi nasturi mici decât nasturi mari . 
Câţi nasturi are de fiecare fel, dacă cei mari sunt cu 18 mai puţini 
decât cei mici? 

(R: 6 nasturi mari; 24 de nasturi mici) 
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iii Curtea grădiniţei are formă de dreptunghi, cu lungimile laturi­
lor de 28 m şi 12 m. Curtea are acelaşi perimetru cu al terenului 
de joacă, care are formă de pătrat. 
Ce lungime are latura terenului de joacă? 

(R: 20 m) 

III. Paul şi Radu construiesc pătrate din beţişoare. Fiecare are câte 
16 beţişoare egale. Paul a construit 4 pătrate, iar Radu 5 .  Dese­
nează construcţiile celor doi copii . Poţi să obţii, cu acelaşi număr 
de beţişoare egale, mai multe pătrate? Cum? 

II Care dintre numerele 321 şi 123, împărţit la 4 dă un rest mai mare? 
Ce rest se obţine la împărţirea sumei celor două numere la 4? 
Dar a diferenţei? 

(R: 123; O; O) 

.: Suma a două numere este 128. Dacă se împarte primul număr la 
cel de-al doilea, se obţine câtul 4 şi restul 3 .  
Care sunt numerele? 

(R: 1 03; 25) 

Suma a două numere este 5 14 .  Dacă din primul număr se scade 
106, iar din al doilea, 12 ,  atunci primul devine de 3 ori mai mare 
decât al doilea. Care sunt numerele? 

(R: 403; 1 1 1) 

� Un număr este de 3 ori mai mare decât altul, iar jumătatea pri­
mului număr este cu 22 mai mare decât al doilea număr. 
Află cele două numere. 

(R: 1 32; 44) 

Compune şi rezolvă câte o problemă după fiecare dintre dese­
nele de mai jos: 
a. 1-----1 } 500 b. 1-----1 

I 
} 600 

I I ���--+--+�. 

100 

c. 1--1 
I I I I I 

� 
303 
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II Compune şi rezolvă câte o problemă după fiecare dintre expresiile 
numence: 
a. 600 : (5 + 1 )  x 5 ;  
b� 300 : ( 4  - 1 )  x 4 ;  
c. (500 - 100)  : 2 + 100. 

II Compune şi rezolvă câte o problemă în care se cere aflarea valo­
rilor a două mărimi, când se cunosc: 
a. Suma şi diferenţa acestora; 
b. Suma şi câtul lor (de câte ori este mai mare una decât cealaltă) ; 
c. Diferenţa şi câtul lor (de câte ori este mai mică una decât cealaltă) . 

II Un stilou şi un pix costă împreună 57 de lei, iar două stilouri şi 
5 pixuri costă împreună 135 lei. 
Cât costă un silou? Dar un pix? 

(R: 50 lei; 7 lei) 

18 Un stilou şi 4 pixuri costă împreună 210 lei. Stiloul este de două 
ori mai scump decât un pix. Cât costă stiloul? Dar un pix? 

(R: 70 lei; 35 lei) 

• Într-un colţ al unei magazii erau păianjeni şi muşte : 7 capete şi 
46 picioare. Ştiind că o muscă are 6 picioare şi un păianjen, 8, 
să se afle câţi păianjeni şi câte muşte erau. 

(R: 2 păianjeni; 5 muşte) 

II Un cal,  o vacă şi o oaie beau într-o zi 8 găleţi cu apă. Vaca bea cu 
o găleată mai mult decât calul, iar oaia de 3 ori mai puţin decât 
calul. Câte găleţi de apă vor bea cele două vaci într-o săptămână? 

(R: 56 de găleţi) 

_ Sanda a mâncat 6 bomboane dintr-o cutie. Au rămas în cutie de 
5 ori mai multe bomboane decât cele mâncate de Sanda. Dacă ar 
oferi tot câte 6 bomboane fiecăruia dintre prietenii săi, i-ar lipsi 
6 bomboane. 
Câţi prieteni are Sanda? 

(R: 6 prieteni) 
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II Dacă se aşază câte 3 flori în fiecare vază, rămân 2 flori. Dacă se 
aşază câte 5 flori în fiecare vază, în ultima rămâne o singură floare. 
Câte flori şi câte vaze erau? 

(R: 1 1  flori; 3 vaze) 

II Tudor are cu 10 lei mai mult decât Viorel. Dacă Tudor cheltuieşte 
un sfert din suma sa, iar Viorel o treime din suma sa, diferenţa 
rămâne aceeaşi. 
Ce sumă de bani avea fiecare? 

(R: 40 lei; 30 lei) 

II Într-o livadă sunt 53 de pomi: meri, peri şi nuci . Dacă în livadă 
ar mai fi 3 nuci, atunci numărul perilor ar fi de două ori mai 
mare decât numărul nucilor sau jumătate din numărul merilor. 
Câţi meri, câţi peri şi câţi nuci sunt în acea livadă? 

(R: 32 meri; 1 6  peri; 5 nuci) 

.. S-au cumpărat 9 kg de mere, unele cu 2 lei kilogramul, iar cele­
lalte cu 3 lei kilogramul, plătindu-se 23 lei . 
Câte kilograme de mere din fiecare fel s-au cumpărat? 

(R: 4 kg; 5 kg) 

• Un călător parcurge, în prima zi, un sfert din tot drumul, a doua 
zi, o treime din ce mai avea de mers, a treia zi, jumătate din ce îi 
rămăsese, iar a patra zi, ultimii 25 km. 
Care este lungimea drumului? 

(R: 100 km) 

� .... 
• Distanţa dintre două oraşe este de 280 km. Din cele două oraşe 

pleacă la ora 7, mergând unul către celălalt, două camioane. Pri­
mul merge cu o viteză medie de 40 km/oră, iar cel de-al doilea, 
cu 30 km/oră. La ce oră se vor întâlni cele două camioane? 

(R: ora 1 1) 

!! Din gara A pleacă, la ora 7, un tren personal, cu viteza medie 
de 30 km/oră. La ora 9, pleacă din A un tren accelerat, cu viteza 
medie de 45 km/oră. 
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La ce oră ajunge trenul accelerat? Dar personalul? La ce dis­
tanţă de gara A? 

(R: ora 1 3; 1 80 km de A) . 

• i, Ion, Marin şi Vasile sunt prenumele a trei băieţi. Şi numele lor de 
familie sunt tot Ion, Marin şi Vasile, dar niciun băiat nu are pre­
numele la fel ca numele de familie. Dacă numele de familie al lui 
Marin nu este Vasile, să se afle numele şi prenumele fiecărui băiat. 

(R: Ion Marin; Marin Vasile; Vasile Ion) 

'lt:' În cadrul unui campionat de volei, participă un număr impar de 
echipe. Fiecare echipă ajucat un meci cu toate celelalte. Ştiind că 
au avut loc 55 de meciuri, află numărul echipelor participante. 

(R: 1 1  echipe) 

• La un concurs nautic, numărul bărcilor reprezintă jumătate din 
sfertul numărului concurenţilor, iar suma dintre numărul băr­
cilor şi numărul concurenţilor este 108. 
Câţi concurenţi şi câte bărci erau? 

(R: 96 de concurenţi; 12 bărci) 

]rr La un concurs de schi, primul concurent coboară pârtia cu viteza 
de 106 m pe minut. Al doilea concurent porneşte la un minut 
după primul, cu viteza de 180 m pe minut şi îl ajunge pe acesta la 
linia de sosire. 
Care este lungimea pârtiei? 

(R: 1440 m) 

Ilie Diferenţa a două numere este 226. Dacă se adună 2 la numărul 
mai mic, acesta devine de 8 ori mai mic decât celălalt. 
Să se afle numerele. 

(R: 30; 256) 

• Suma a două numere este 3800. Dacă din fiecare se scade un 
acelaşi număr, se obţine 1 700 şi 500 . 
Care sunt numerele? 

(R: 2500; 1 300) 
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Suma a trei numere este 60. Să se afle numerele, ştiind că primul 
este de 4 ori mai mic decât suma celorlalte două, iar diferenta , 
dintre al treilea şi al doilea este egală cu jumătate din al doilea 
plus 3. 

(R: 12; 18; 30) 

Suma a trei numere este 340. Al doilea număr este cu 20 mai 
mare decât primul, iar suma primelor două numere este cu 
40 mai mare decât suma ultimelor două numere. 
Care sunt numerele? 

(R: 120; 1 40; 80) 
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