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Metode aritmetice de
rezolvare a problemelor

EVALUARE CONSOLIDARE

COMPETENTE vizate

YV V V VY

Rezolvarea de probleme prin diverse metode aritmetice
Compunerea de probleme pornind de la date sau reprezentari grafice

Interpretarea rezultatelor unor probleme

Dezvoltarea unor probleme

Pentru facilitarea formarii acestor competente, fiecare metoda aritmetica de

rezolvare a unei probleme este prezentata in urmatoarea structura logica:

v
v

Avantajele metodei

avantajele utilizarii metodei

cuvinte-cheie

exemplu de problema care poate fi rezolvata folosind
metoda aritmetica

indicatii de rezolvare, etapele rezolvarii

probleme de rezolvat, pe niveluri de complexitate

Cuvinte-cheie

Observare si invatare prin descoperire

Exersare prin aplicare
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Metode aritmetice de

rezolvare a problemelor
e

I. METODA FIGURATIVA

DE CE?/ AVANTAIE
Prin reprezentare grafica / desen,
» poti vedea mult mai repede
rezolvarea unei probleme,
» poti intelege mai usor relatiile
dintre marimi.

EVALUARE

CUVINTE CHEIE
e problema emetoda figurativa /
grafica e etape in rezolvarea unei
probleme e segmente ® parti
egale @ suma e diferentd e cat e

rest @ produs /

. J

Metoda figurativa sau grafica presupune reprezentarea din desen a datelor problemei.
Exista mai multe tipuri de probleme care se pot rezolva prin metoda figurativa:

» Aflarea a doua numere cunoscand suma si diferenta lor
Aflarea a doua numere cunoscand suma si catul lor

Aflarea a doua numere cunoscand diferenta si catul lor

YV V V

Alte probleme

1.1. AFLAREA A DOUA NUMERE CUNOSCAND SUMA SI DIFERENTA LOR

Identificarea datelor problemei se poate face oral sau in scris. Daca problema este
prezentatd in scris, foarte utila este citirea acesteia nsotita de realizarea de insemnari pe

textul problemei. Putem identifica:

- marimile si / sau unitatile de masura pentru acestea;

- cuvintele sau expresiile care indica operatiile ce urmeaza a fi efectuate.

Date + Desen

Plan .
Rezolvare

Raspuns

Exercitiul problemei
*Alta rezolvare/

*Alta intrebare

AN N NN
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Metode aritmetice de
rezolvare a problemelor

Observa etapele rezolvarii unei probleme prin

EVALUARE

Impreund, Mihai si Dana au economisit 2010 lei. Dana are cu 40 de lei mai mult decét Mihai.

Cdti lei a economisit fiecare copil?

Rezolvarea 1

M *
40 2010
D ¢ L

Egalarea partilor prin eliminarea plusului
1) 2010-40 = 1970 (dublul sumei lui Mihai)
2) 1970:2=985 (Mihai)
3) 985+ 40=1025 (Dana)
Raspuns: 985 lei; 1025 lei

™M

' Rezolvarea 2

D ¢ .

Egalarea partilor prin adaugarea plusului
1) 2010+ 40 = 2050 (dublul sumei Danei)
2) 2050:2=1025 (Dana)
3) 1025-40=985 (Mihai)

Raspuns: 985 lei; 1025 lei

in ambele moduri de rezolvare, ideea reprezentatd prin desen este obtinerea de parti

egale, fie prin eliminarea plusului, fie prin addaugarea acestuia. Dupa obtinerea partilor egale,

se poate afla valoarea unei parti, prin impartire.
Detalierea etapelor de rezolvare

Reprezentarea grafica a datelor problemei

1) notarea necunoscutelor, cu litere, una sub cealalta;

2) marcarea capetelor segmentelor, in dreptul fiecarei necunoscute;

3) trasarea segmentului mai mic, corespunzator necunoscutei cu valoare mai mica;

4) trasarea segmentului mai mare, corespunzator necunoscutei cu valoare mai mare;

5) marcarea diferentei dintre cele doua necunoscute si notarea valorii acesteia;

6) marcarea sumei celor doud necunoscute si notarea valorii acesteia.

Efectuarea calculelor, folosind reprezentarea grafica

7) egalarea partilor:

[liana Dumitrescu
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Metode aritmetice de
rezolvare a problemelor

-

EVALUARE

a) prin eliminarea plusului: scazand cei 40 de lei, cat are mai mult Dana fata de
Mihai, obtinem doua parti egale cu suma lui Mihai (necunoscuta cu valoare mai
mica);

b) prin adaugarea plusului: adunand cei 40 de lei, cat are mai mult Dana fata de
Mihai, obtinem doua parti egale cu suma Danei (necunoscuta cu valoare mai
mare);

8) numararea partilor egale;
9) aflarea unei parti, prin impartirea la numarul partilor egale;

10) aflarea celeilalte necunoscute.

EXERSARE PRIN APLICARE

Suma a doua numere este 126, iar diferenta lor este o cincime din 75. Afla numerele.

Suma a trei numere consecutive este 504. Care sunt aceste numere?

Afla patru numere pare consecutive, stiind ca suma lor este un patrat perfect de tipul

7abé.

Compune si rezolva o problema de aflare a doua (sau trei) numere, cunoscand suma si
diferenta lor.

Doi frati au impreuna 50 de ani. Cand cel mare avea 15 ani, cel mic avea 11 ani. Cati ani
are fiecare acum?

Tata, mama si fiica au impreuna 135 de ani. Tatal este mai in varsta decat mama cu 7 ani,
iar mama avea 25 de ani la nasterea fetei. Cati ani are fiecare?

Mama, tata si fiul au impreuna 95 de ani. Tatal si fiul au Tmpreuna 55 de ani, iar mama si
fiul 50 de ani. Cati ani are fiecare?

Tata are 42 de ani, iar fiul are 15 ani. Peste cati ani varsta tatalui va fi dublul varstei
fiului?

O lingura si o lingurita costa 21 de lei, o lingurita si o furculita costa 15 lei, iar o lingura si

o furculita costa 24 de lei. Ce pret are fiecare tacam?
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Metode aritmetice de

rezolvare a problemelor
-

EVALUARE

1.2. AFLAREA A DOUA NUMERE CUNOSCAND SUMA SI CATUL LOR

OBSERVARE SI INVATARE PRIN DESCOPERIRE

—
Intr-o fructierd sunt mere si prune. Numdrul p "

Exemplu rezolvat m JL 24
4

merelor este de 3 ori mai mic decét numarul Rezolvare
prunelor, iar in total sunt 24 de fructe. 1+ 3 =4 (parti egale)
Cate fructe sunt din fiecare fel? 24 : 4 = 6 (mere)

Completeaza datele problemei si continua 6 x 3 =18 (prune)

rezolvarea. Raspuns: 6 mere; 18 prune
Datele problemei Exercitiul problemei:

m+p=

p:m=

n cazul acestui tip de problem3, reprezentarea grafica trebuie s3 ne conduci la aflarea

numarului de parti egale.
Detalierea etapelor de rezolvare
Reprezentarea grafica a datelor problemei

1) notarea necunoscutelor, cu litere, una sub cealalta;

2) marcarea capetelor segmentelor, in dreptul fiecarei necunoscute;

3) trasarea segmentului mai mic, corespunzator necunoscutei cu valoare mai mic3;

4) trasarea segmentului mai mare, corespunzator necunoscutei cu valoare mai mare,
prin repetarea segmentului mai mic;

5) marcarea sumei celor doua necunoscute si notarea valorii acesteia.
Efectuarea calculelor, folosind reprezentarea grafica

6) numararea partilor egale din care este alcatuitd suma dat3;
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Metode aritmetice de
rezolvare a problemelor

EVALUARE

7) aflarea unei parti (necunoscuta cu valoare mai mica), prin Tmpartirea sumei la
numarul partilor egale;

8) aflarea celeilalte necunoscute.

EXERSARE PRIN APLICARE

Suma a doua numere este cel mai mic numar par de 4 cifre distincte, iar catul lor este 7.

Sa se afle numerele.

Un numar si sfertul lui Tnsumeaza 325. Care este acest numar?

Suma dintre sfertul, jumatatea si dublul unui numar este cel mai mare numar de 4 cifre.
Afla numarul.

Suma a trei numere este 2118. Catul primelor doua este 3, iar al treilea ete dublul celui
de al doilea numar. Afla cele trei numere.

Trei frati, Andrei, Bogdan si Costinel au economisit impreuna 190 de lei. Andrei are de 4
ori mai mult decat Bogdan, iar Costinel are cu 10 lei mai mult decat Andrei. Cati lei a

economisit fiecare copil?

1.3. AFLAREA A DOUA NUMERE CUNOSCAND DIFERENTA SI CATUL LOR

OBSERVARE SI INVATARE PRIN DESCOPERIRE

Exemplu (de) rezolvat
Tatdl este mai in vérsta decdt fiul cu 30 de Completeaza desenul cu datele corecte, apoi

ani. Céti ani are fiecare, dacd vdrsta fiului | continua rezolvarea.

. .. P I e— o
este de 4 ori mai mica decdt vdrsta :
I e & & o

tatalui?

Datele problemei . Rezolvare

m+p= 4 —1 =3 (parti egale)

p:m=
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Metode aritmetice de
rezolvare a problemelor

-

EVALUARE

Si Tn cazul acestui tip de problema, reprezentarea grafica trebuie sa ne conduca la aflarea

numarului de parti egale. De data aceasta, atentia trebuie concentrata pe marcarea

diferentei celor douda necunoscute si notarea valorii acesteia, precum si pe numararea

partilor egale care alcatuiesc diferenta data.

3.

EXERSARE PRIN APLICARE

Danut si Sorin strang bani pentru a-si cumpara fiecare un skateboard electric. Danut a
strans de 5 ori mai putin decat Sorin. Diferenta dintre economiile celor doi este de 500
de lei.
a) Cati lei a strans fiecare? L

Consideram
b) Cati lei trebuie sa mai stranga fiecare, dacda un

1 euro =4 lei si 50 de bani.
e-skateboard costa 300 euro?
Mircea, Petra si Sorina au cules 1400 de nuci. Petra a cules de 4 ori mai multe decat
Mircea si cu 50 mai putin decat Sorina. Cate nuci a cules fiecare copil?
intr-un bidon era o cantitate de ap3 de 900

4 ori mai mare decat in altul. Dupa ce

din primul se consuma 900 ml, iar din al

doilea 150 ml, raman cantitati egale. Ce -

cantitate de apa era in fiecare bidon?

mama are 48 de ani, iar fiica sa are 23 de ani. Cu cati ani in urma, varsta mamei era de 6

ori mai mare decat a fiicei sale?

Diferenta a doua numere este 72. Daca le impartim, obtinem catul 4 si restul 12. Aflati

cele doua numere.

Un numar este mai mare decat altul cu 124. Al doilea numar, marit cu 2, este de 3 ori mai

mic decat primul. Care sunt cele doua numere?

Iliana Dumitrescu
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Metode aritmetice de
rezolvare a problemelor

-

EVALUARE

1.4. PROBLEME DE GRUPARE A MARIMILOR

OBSERVARE SI INVATARE PRIN DESCOPERIRE

Exemplu rezolvat

Daca elevii din clasa lui Matei s-ari ) ) ©

L11x© (1)

aseza cdte 1 intr-o bancd, 11 dintre /

ei ar rdmédne in picioare. Dacd s-ar :

aseza cdte 2 intr-o bancd, ar ramdéne : ©© OO , 2 X ©©+j<_ (2)
2 bdnci libere. ' 11 +2 +2

Cate bdnci sunt in clasa lui Matei? *(2) Cate banci vor completa P> elevii rdmasi in
*Cdti colegi are Matei? picioare (1); P elevii care s-au mutat din bancile

i ramase libere (2)? Cate banci au ramas libere?

Reprezentarea grafica s-a realizat in doua etape, corespunzadtoare celor doua situatii

descrise in problema.
Situatia (1): in fiecare banca este cate 1 elev, iar 11 raman in picioare;

Situatia (2): in fiecare banca ocupata deja de cate 1 elev, se mai asaza cate 1 elev, astfel incat

sa ramana 2 banci libere. Cum realizam redistribuirea elevilor in banci?

» Cei 11 elevi ramasi in picioare initial (situatia (1)) se asaza cate 1 in bancile deja
ocupate de cate 1 coleg. Deci, vor fi sigur 11 banci cu cate 2 elevi.

» Stim ca raman libere 2 banci. Pentru a le elibera, cei 2 elevi care stateau initial in ele
se redistribuie Tn alte banci ocupate de cate un elev. Deci, vor mai fi inca 2 banci cu
cate 2 elevi, pe langa cele 11 calculate anterior, in total 13 banci cu cate 2 elevi si 2
banci libere.

» Calcule corespunzatoare reprezentarii grafice:
11x2+2x2=22+4=26 (elevi)

11 +2  +2=15(banci)
Verificare:
26 — 15 =11 - Daca elevii din clasa lui Matei s-ar aseza céte 1 intr-o bancd, 11 dintre

ei ar ramdne in picioare.
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Metode aritmetice de
rezolvare a problemelor

EVALUARE

26:2=13

15-13 =2 - Dacd s-ar aseza cGte 2 intr-o bancd, ar rdméne 2 banci libere.

EXERSARE PRIN APLICARE

1. De ziua ei, Ana a primit multe flori. Daca le asaza cate 3

intr-o vaza, 10 flori raman fara vaza. Daca le asaza cate 5 fff..fff ffffffffff (1)

intr-o vaza, raman 2 vaze libere. Vv Vv
Cate flori a primit Ana si cate vaze avea? AR i i (2)
*Descrie in cuvinte etapele rezolvdrii problemei. v v VvV V

*Compune si rezolvd o problemd asemdndtoare, schimbdnd datele numerice ale problemei.

2. Daca asezam cate 3 persoane la o masa, raman 8 persoane fara mese. Daca asezam cate

5 persoane la 0 masa, raman 2 mese nefolosite. Cate persoane si cate mese sunt?

1.5. COMPUNEREA DE PROBLEME CARE SE REZOLVA PRIN METODA FIGURATIVA

ETAPE

1. Alegem marimile si valorile lor.
2. Stabilim legaturile dintre marimi:
a) suma si diferenta;
b) suma si catul;
c) diferenta si catul;
d) modurile de grupare.
3. Formulam intrebarea/intrebarile.
Exemple
e Alegem ca marimi pretul unei papusi (8 lei) si pretul unei masinute (24 lei).
a) Suma si diferenta .
O pdpusd si o masinutd costd impreund 32 lei (8 + 24). Masinuta costd cu 16 lei mai

mult decdt pdpusa (24 — 8). Cdti lei costd fiecare jucdrie?

Iliana Dumitrescu | Matematicd pentru invatdmdnt primar si prescolar



——

Metode aritmetice de

rezolvare a problemelor

EVALUARE

b) Suma si cat
0 pdpusd si o masinutd costd impreuna 32 lei (8 + 24). Masinuta costd de 3 ori mai
mult decat pdpusa de (24 : 8). Céti lei costd fiecare jucdrie?

c) Diferenta si cat
O pdpusd costd cu 16 lei mai putin decdt o masinutd (24 - 8). Masinuta costd de 3 ori
mai mult decdt pdpusa de (24 : 8). Céti lei costad fiecare jucdrie?

e Pentru probleme de grupare a marimilor, alegem ca marimi elevi (28) si banci (18).

d) Modul de grupare
Dacd asezam cdte 1 elev intr-o bancd, ramdn 10 elevi in picioare (28 — 18). Dacd ii
asezdm cdte 2 intr-o bancd, ramdn 4 bédnci libere (18 — 28 : 2). Céti elevi si cGte banci

suntin sala de clasa?

EXERSARE PRIN APLICARE

* Compuneti si rezolvati probleme prin metoda figurativa, cate una pentru fiecare tip
de problema.

* Prezentati etapele elaborarii problemei.

* Precizati elementele "speciale” ale problemei, care ar putea sprijini / ingreuna

rezolvarea. Justificati alegerea lor.

Iliana Dumitrescu | Matematicd pentru invatdmdnt primar si prescolar
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Metode aritmetice de
rezolvare a problemelor

-

Il. METODA COMPARATIEI

DE CE?/ AVANTAIJE

Tn multe probleme, relatiile dintre m&rimi sunt clar
formulate: mai mare, cu atdt mai putin, de atdtea
ori mai mic etc. in unele probleme, relatiile dintre
marimi se deduc din compararea acestora, pentru
a vedea care este cauza care duce la diferentierea

EVALUARE

CUVINTE CHEIE
® problema emetoda
comparatiei® etape in
rezolvarea unei probleme
® compararea marimilor
e inmultire ® scadere o

lor. impartire
2.1. REZOLVAREA DE PROBLEME PRIN METODA COMPARATIEI
Date
OBSERVARE SI INVATARE PRIN DESCOPERIRE Plan
Rezolvare
1. Observi etapele rezolvirii unei probleme prin metoda comparatiei. =~ Raspuns

Exemplu rezolvat

Exercitiul problemei
*Alta rezolvare/

' Planul rezolvarii

Pentru 5 caiete si 7 stilouri : Comparam marimile. Constatdam ca in ambele situatii avem

s-au platit 78 lei, iar pentru 5 acelasi numar de caiete. Deci, diferenta de pret rezulta din

caiete si 3 stilouri s-au pldtit diferenta numarului de stilouri.

42 lei.

Cat a costat 1 caiet?

Datele problemei
5c¢....75..78 lei (situatia 1)
5c...35..42 lei (situatia 2)

SAU
caiete | stilouri | lei
5 7 78
5 3 42

P Efectuam scaderea.

» Reducem la unitate.

1s....36lei:4=9 lei » Pret 1 stilou
. 3s....3x9lei=27lei » Pret 3 stilouri
5Ciiiinen. 42 lei—27lei=15lei W Pret5 caiete
1C i, 15 lei: 5 =3 lei P Pret 1 caiet

Raspuns: 3 lei

Exercitiul problemei: [42-3x(78-42):(7-3)]:5=3

Iliana Dumitrescu
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Metode aritmetice de
rezolvare a problemelor

-

EVALUARE

Ideea rezolvarii prin aceastd metodd constd in P> compararea marimilor de acelasi fel,
P aducerea unei marimi la aceeasi valoare in doua situatii diferite, »eliminarea acesteia,
P compararea marimilor ramase, pentru a putea stabili de unde provine diferenta, urmata
de P reducerea la unitate.

in exemplul dat, se poate observa cd numarul caietelor este acelasi h ambele situatii (5
caiete), deci diferenta de pret rezulta din diferenta numarului de stilouri din cele doua
situatii (78 lei — 42 lei ..... 7 s — 3 s). Altfel spus, in a doua situatie s-a platit mai putin
deoarece s-au cumpadrat mai putine stilouri. l

Dupa efectuarea diferentelor, problema poate fi redusa la urmatoarea formulare: Dacd 4
stilouri costd 36 de lei, cdt costd 1 stilou? (problema de reducere la unitate).

in continuare, se inlocuieste valoarea obtinutd intr-una dintre situatii, la alegere, de
preferat acolo unde calculul este mai usor de efectuat (in exemplul dat, s-a inlocuit in
situatia 2; 3 x 9 lei = 27 lei), apoi se eliminda marimea cu valoarea cunoscuta (42 lei — 27 lei =
15 lei) si se ajunge iarasi la formularea unei probleme simple, de reducere la unitate: Dacd 5

caiete costd 15 lei, cdt costd 1 caiet?

EXERSARE PRIN APLICARE

2. Formuleaza probleme, apoi rezolva-le, parcurgand toate etapele recomandate.
a) 12 sticle apa.....84 sticle suc ....... 1321

12 sticle apa.....36 sticle suc ......... 60 |

b) 11 mingi volei.....18 mingi baschet.....2511 lei

7 mingi volei.....18 mingi baschet ....2187 lei

Iliana Dumitrescu

14



——
Metode aritmetice de

rezolvare a problemelor
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EVALUARE

OBSERVARE SI INVATARE PRIN DESCOPERIRE

1. a) Urmareste un alt exemplu de problema care se poate rezolva prin metoda

comparatiei. Continud rezolvarea, dupa modelul cunoscut, respectdnd etapele

recomandate.

Exemplu (de) rezolvat

' Planul rezolvarii

Pentru 34 fulare si 85 cdciuli : Comparam marimile. Constatam ca fiecare marime este

s-au platit 2244 lei, iar pentru exprimata in cantitati diferite. Pentru a egala cantitatile

102 fulare si 102 cdciuli s-au unei marimi, cautam un multiplu comun: de exemplu, 102

platit 3978 lei.

Cdt a costat fiecare produs?

Datele problemei

pentru fulare.
1 341 .....85C......2244 |ei / x3 P Egaldm numérul de fulare.
1102 ..102 ¢ .....3978 lei

L 102 ....... 255¢.......6732 lei
1025 ... 102 ¢ .......3978 lei

b) Rezolva problema egaland numarul de caciuli.

*Care dintre cele doua rezolvari ti s-a parut mai usoara? Argumenteaza.

EXERSARE PRIN APLICARE

2. 30 fulare si 55 caciuli au costat 1620 lei, iar 102 fulare si 102 caciuli au costat 3978 lei.

Afla pretul fiecarui produs.

3. Compune sirezolva probleme prin metoda comparatiei, pornind de la schemele date.

a) 14 cutii .... 20 pungi ....780 bomboane b) 14 palarii ..... 25 sepci ......915 lei
9 cutii ....9 pungi ......360 bomboane 22 palarii ...... 8 sepci ....... 906 lei
15
c¢) 9cani.... 7 pahare ..... 51 si 500 ml d) 25X.. 40y ........ 3900
31 cani .... 14 pahare ...14 1 5i 900 ml 40 X ........... 16y ... 3012

Iliana Dumitrescu
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Metode aritmetice de
rezolvare a problemelor

-

EVALUARE

O piscina a fost umpluta cu bile verzi si rosii. La inceput s-au adus un sfert din bilele
verzi si o treime din bilele rosii, insumand 650 de bile, apoi s-au mai adus cate o
cincime din fiecare culoare, insumand 480 de bile. Cate bile din fiecare culoare au

fost necesare pentru umplerea piscinei?

Afla cat cantareste un sac de faina, daca 5 saci de faina si 7 saci de grau cantaresc 530

kg, iar 5 saci de grau cantaresc cat 4 saci de fdina.

Observa cu atentie datele urmatoarei probleme. Afla pretul pentru 1 kg din fiecare
categorie de fructe. Gaseste o modalitate de rezolvare prin metoda comparatiei.

Descrie etapele rezolvarii.

4 kg struguri ...... 3 kg nuci .....6 kg gutui .... 180 lei (1)
3 kg struguri ...... 5 kg nuci .....2 kg gutui .... 190 lei  (2)
9 kg struguri ...... 8 kg nuci .....8 kg gutui .... 382 lei (3)

Maria are mere si gutui. Un sfert din numarul de gutui si jumatate din numarul de
mere inseamna 20 de fructe, iar jumatate din numarul de gutui si un sfert din
numarul de mere inseamna 19 fructe.

Cate gutui si cate mere are Maria?

Bunica ii spune Mariei: Este timpul sa inveti si tu reteta mea de cozonac si pldcintd.
Pentru 5 cozonaci si 3 pldcinte, folosesc 21 de oud. Pentru 3 cozonaci si 2 pldcinte,

folosesc 13 oud. Cdte oud folosesc pentru 1 cozonac? Dar pentru o pldcinta?

a) Compune o problema dupa una dintre problemele 6 - 9.
b) Prezinta modalitatea in care ai realizat-o. Argumenteaza alegerea tipului de
problema: De ce ai ales acest tip de problemd? Ce ti s-a pdrut interesant /

provocator?

Iliana Dumitrescu
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Metode aritmetice de
rezolvare a problemelor

-

EVALUARE

OBSERVARE SI INVATARE PRIN DESCOPERIRE

Eliminarea unei marimi prin inlocuire

Exemplu rezolvat

S-au cumpdrat 6 kg de mere si 2
kg de nuci, pe care s-a pldtit
suma de 60 de lei. Stiind cd 1 kg

de nuci costd cdt 7 kg de mere,

sd se calculeze pretul pentru 1 kg

de nuci.

Datele problemei
6 kg M.........2 kg N ......... 60 lei (1)
pret 1 kg N =pret7 kg M

pret1 kgN="7

EXERSARE PRIN APLICARE

- Planul rezolvarii

» Comparam marimile. Stim ca 1 kg de nuci costa cat 7
kg de mere.

» inlocuim cantitatea de nuci cu cantitatea

' corespunzdtoare de mere.

EZng .......... 2x7kgM=14kg M

» Reformulam problema, reducand-o la o singura
necunoscuta:

6 kE M 14 kg M 60 [

P Calculam cantitatea de mere obtinuta prin inlocuire.
6 kg + 14 kg =20 kg

60 lei: 20=3 lei P Pret 1 kg mere

7 x 3 lei = 21 lei ™ Pret 1 kg nuci

1. 10 caiete dictando si 12 blocuri de desen costa 92 de lei. Cat costa 25 de caiete

dictando si 25 de blocuri de desen, daca pretul unui caiet dictando reprezinta 1/3 din

pretul unui bloc de desen?

2. Un buchet de flori, continand 5 garoafe, 3 trandafiri si 7 frezii costa 77 de lei. Un

trandafir costa de 3 ori mai mult decat o garoaf3, iar o frezie costa cu 2 lei mai mult

decat o garoafa. Care este pretul fiecarei flori?

*Dezvolta problema addugand o intrebare.

17
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Metode aritmetice de
rezolvare a problemelor

EVALUARE CONSOLIDARE

2.2. COMPUNEREA DE PROBLEME CARE SE REZOLVA PRIN METODA COMPARATIEI

Alegem marimile.

Stabilim valoarea unitara pentru fiecare marime.

1
2
3. Stabilim cantitatile si valoarea totala corespunzatoare situatiei 1.
4. Stabilim cantitatile si valoarea totala corespunzatoare situatiei 2.
5

Formuldam intrebarea/intrebarile.

Exemplu
1. Alegem ca marimi pahare si farfurii.
2. Valoareaunitara: 1p=4leisilf=5lei
3. 4p........ 3f...... (4x4lei+3x5Ilei=16Ilei + 15 lei =) 31 lei (situatia 1)
4. 6p....... af...... (6x4lei+4x5lei=24lei + 20 lei =) 44 lei (situatia 2)
5. 6psi6f..?lei Dar3 psi3f..?lei

EXERSARE PRIN APLICARE

* Compune si rezolva doua probleme prin metoda comparatiei.
* Prezinta etapele elaborarii problemelor.

* Precizeaza elementele "speciale” ale problemelor, care ar putea sprijini / ingreuna
rezolvarea. Justifica alegerea lor.

lliana Dumitrescu | Matematicd pentru invdtamdnt primar si prescolar
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Metode aritmetice de
rezolvare a problemelor

e

I1l. METODA MERSULUI INVERS

DE CE?/ AVANTAIE
Unele probleme pornesc de la o cantitate
necunoscuta si indica la final o cantitate
concreta. Pornind de la sfarsit catre
inceput, poti reface traseul problemei,
efectuand operatiile inverse celor indicate
in lectura initiala a textului.

J

EVALUARE

CUVINTE CHEIE
eproblema emetoda
mersului invers emetoda
figurativa / grafica e etape
in rezolvarea unei probleme
® segmente @ parti egale ®
rest @ rest din rest /

3.1. REZOLVAREA DE PROBLEME PRIN METODA MERSULUI INVERS

OBSERVARE S| INVATARE PRIN DESCOPERIRE

Exemplu rezolvat

Un ghiozdan costa cu 56 de lei mai mult decét un penar. Pretul ghiozdanului este de 70 de lei.

Cdt costa penarul?

Etape in rezolvarea problemei

e |dentificarea marimilor

un ghiozdan si un penar

e Stabilirea legaturilor dintre marimi

Un ghiozdan costa cu 56 de lei mai mult decat un penar.

<

e (Citirea problemei de la sfarsit catre inceput, inversand operatiile

Un penar costa cu 56 de lei mai putin decat un ghiozdan.

e Transpunerea problemei in exercitiu si efectuarea calculelor

P +56 =70 (G)

70 - 56 = 14 (P)

Metoda mersului invers presupune rezolvarea problemei pornind de la sfarsit catre

inceput si folosirea operatiilor inverse (scaderea este inversa adunarii, impartirea este

inversa inmultirii).

Exemple: a +3 =101 b-27=294
p —

[liana Dumitrescu |
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Metode aritmetice de

rezolvare a problemelor
e

EVALUARE

101-3=a 294+27=Db 40:5=c 9x7=d

EXERSARE PRIN APLICARE

1. Afla valoarea lui a, folosind metoda mersului invers.
a) a+5=100 a-5=100 ax5=100 a:5=100
b) (a+5)x3=57 a+ 306 -101 =500 (@a—12):65=20 a:2x50:4=100

OBSERVARE SI INVATARE PRIN DESCOPERIRE

Exemplu rezolvat

Un grup de turisti efectueazd o excursie de 4 zile. In prima zi (I) parcurg un sfert din
lungimea totald a traseului, a doua zi (Il) parcurg jumdtate din rest, a treia zi (lll) jumdtate
din distanta rdmasd, iar a patra zi (IV) ultimii 48 de km.

Ce lungime a avut intregul traseu?

Datele problemei Rezolvare
| = un sfert din traseu 2 x 48 =96 (km ramasi dupa a doua zi)
Il = jumatate din rest 2 x 96 = 192 (km ramasi dupa prima zi)
[Il = jJumatate din noul rest 192 : 3 =64 (km parcursi in prima zi)
IV =48 km = ziua 3 4 x 64 = 256 (km parcursi in total)
lungimea traseului = ? km Raspuns: 256 km
Reprezentarea grafica Exercitiul problemei

k= — | ] (2x48x2):3x4=256

EXERSARE PRIN APLICARE

2. Matei avea in pusculita o suma de bani. De la bunica mai primeste 50 de lei, apoi
cheltuieste 35 de lei pentru un cadou si ramane cu 100 de lei in pusculita.
Cati lei avea Matei in pusculita?

+ - 20

hm
Pusculita slei Primesté 50 lei Cheltureste 35 lei 100 lei ramasi
v L/
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Metode aritmetice de
rezolvare a problemelor

-

EVALUARE

Cati bani avea initial? Pornind de la sfarsit
Ce se intampla cu suma dupa ce mai primeste? spre inceput, efectuam
Ce se intdmpla cu suma dupa ce cheltuieste? operatia inversa.

Cum ar fi fost suma rdmasad, dacd nu cheltuia? (> / <)

. v v ) . q + - :
Cum ar fi fost suma rdmasa, dacd nu mai primea? (> / <) = Xe=

3. Ana acitit o carte 1n cinci zile, astfel:

Luni o cincime din total

Marti o patrime din rest

Miercuri | o treime din rest

Joi jumatate din rest

Vineri ultimele 35 de pagini

a) Cate pagini a avut cartea?

*Ce ai observat interesant la aceasta problema?
b) Creeaza o problema asemanatoare, facand o singura schimbare, care sa modifice
rezultatul.
Din economiile sale, Andrei cheltuieste o treime pentru o carte, un sfert din rest pentru o
jucarie si un sfert din noul rest pentru un cadou. Ce suma a avut, daca i-au mai ramas 27
de lei?
Alege reprezentarea corecta, apoi continua rezolvarea.

a) b) c)

——
H_/ H_/ 27

27 27

Ana a citit o cincime dintr-o carte si incd 60 de pagini, ceea ce reprezinta jumatate din

numarul total de pagini. Cate pagini mai are de citit?

Afla valoarea lui a.

(ax10+10):10-10=10 (b:2-4)x6-8=10 (c +12) x 201 -1002 =21912

Iliana Dumitrescu
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Metode aritmetice de
rezolvare a problemelor

EVALUARE CONSOLIDARE

7. Cand te-ai nascut?
Scrie pe o foaie toate numerele de la 11a 12.

i Noteazd rdspunsul langa numarul cerintei.

i Rezultatul ar trebui sa fie un numar care
i contine (de la stanga spre dreapta) luna, ziua
si ultimele doua cifre ale anului in care te-ai

| nascut.

| Ai obtinut data la care te-ai ndscut? Dac nu,
reia pasii pe care i-ai parcurs si gaseste

' greseala.

| *Poti explica de ce aceastd regul3 este

valabila, indiferent de data nasterii?

. 2. Inmulteste-I cu 4.
3. Aduni 13.

' 4. Tnmulteste cu 100.

+ 1. Scrie numarul care reprezinta luna in care !

! te-ai nascut.

5. imparte la 4.

' 6. Scade 200.

7 Aduna numarul care reprezinta ziua ?né
care te-ai nascut. I
8. ITnmulteste cu 2.

9. Scade 40.

10. inmulteste cu 50.

11. Aduna numarul format din ultimele 2
cifre ale anului in care te-ai ndscut. |

' 12. Scade 10500.

8. Gandeste-te la un numar intreg oarecare, apoi efectueaza urmatoarele operatii:

1) MultiplicG numdrul cu 24.
2) Divide rezultatul cu 3.
3) Multiplicd noul rezultat cu 23.

4) Divide cu 4, apoi cu numdrul géndit.

5) Adaugd numdrul géndit la acest ultim cét si spune rezultatul.

*Gaseste “secretul” solutiei magice.

9. Ce lungime a avut traseul ales de un ciclist dacd, dupa ce a parcurs 5/9 din traseu in

prima zi, 3/8 din rest a doua zi, 19 km a treia zi, i-au mai ramas de parcurs 26 km?

10. Afla numarul de la pantofi si varsta!

s Tnmulteste cu
numarul de Adauga 50. 205 Adauga 1015.
la pantofi. :

22

Scade
numarul
anului in
care te-ai
nascut.
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Metode aritmetice de

rezolvare a problemelor EVALUARE

Etape Exemplu
1. Alegem marimea. 1. pagini dintr-o carte
2. Stabilim valoarea ei totala. 2. O carte de 240 de pagini

3. Stabilim numarul de etape prin care 3. este citita de Ana in 4 zile, astfel:
va trece marimea si le notam unele l.
sub altele, pentru reprezentarea I.

grafica a problemei. [I.

V.
4. Stabilim fractia corespunzatoare 4. n prima zi a citit 2/5 din total.
cantitatii pentru prima etapa si o L I | I I )|
'
reprezentam grafic. Marcam primul ziua 1 restul 1

rest.
5. Observam din ce este alcatuit restul, 5. A doua zi a citit 1/3 din rest.

stabilim convenabil fractia Lo I l I I |

'
corespunzatoare cantitatii pentru a zival restul 1

doua etapa si o reprezentam grafic. Il. I | I |

Marcam al doilea rest. ziua2 restul 2
6. Observam din ce este alcatuit noul 6. A treia zi a citit % din noul rest.
rest, stabilim convenabil fractia [I. R T T
=
corespunzatoare cantitatii pentru a V. ziua3 ziua4
treia etapa si o reprezentam grafic.
Marcam ultimul rest.
7. Precizam valoarea ultimului restsio 7. In ultima zi a citit 24 de pagini.
notam pe desen. V. R T T
=
24
8. Formulam intrebarea problemei. 8. Cate pagini avea cartea?
9. Verificam exactitatea datelor 9. 24 x4 =96 (restul 2)
problemei, folosind mersul invers. 96 : 2 = 48 (pagini citite a doua zi; 1/5
din total)

5 x 48 = 240 (pagini in total)

[liana Dumitrescu



Metode aritmetice de
rezolvare a problemelor

EVALUARE CONSOLIDARE

EXERSARE PRIN APLICARE
* Compune si rezolva doua probleme prin metoda mersului invers.
* Prezinta etapele elaborarii problemelor.

* Precizeaza elementele "speciale” ale problemelor, care ar putea sprijini / ingreuna

rezolvarea. Justifica alegerea lor.

lliana Dumitrescu | Matematicd pentru invdtdmant primar si prescolar
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Metode aritmetice de

rezolvare a problemelor
-

EVALUARE

IV. METODA REDUCERII LA UNITATE

DE CE?/ AVANTAIJE CUVINTE CHEIE

Adeseori ni se prezinta valoarea mai ® problema emetoda reducerii la

multor produse de acelasi fel, dar noi unitate ® compararea marimilore

suntem interesati de o alta cantitate. inmultire ® impartire ® exercitiul

Metoda reducerii la unitate este o cale problemei / rezolvarea printr-un

usoara de a afla valoarea cantitatii care exercitiu

ne intereseaza. _/
4.1. PROBLEME IN CARE AMBELE MARIMI SAU SCAD

OBSERVARE SI INVATARE PRIN DESCOPERIRE

1. a) Urmareste etapele rezolvarii unei probleme prin metoda reducerii la unitate.
Exemplu rezolvat

Un buchet de 5 crizanteme costd 15 lei.

Date

Cdt costd un buchet de 9 crizanteme de acelasi fel?

. Plan
Datele problemei

) ) Rezolvare
5 crizanteme ........... 15 lei
l . . l Raspuns

9 crizanteme ........... ? lei

Planul rezolvarii

5 crizanteme ........... 15 lei

1 crizantema ........... ? lei >reducere la unitate
l 9 crizanteme ........... ? lei l

Rezolvare

Cat costa o crizantema? 151lei:5=3lei

Cat costa 9 crizanteme? 9 x 3 lei=27 lei
SAU
5 crizanteme ........... 15 lei
1 crizantema ........... 15lei: 5 =3 lei
l 9 crizanteme ........... 9 =27 lei l

Raspuns: 27 de lei

Exercitiul problemei: 15:5x9=3x9 =27

[liana Dumitrescu |
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Metode aritmetice de

rezolvare a problemelor
-

EVALUARE

b) Raspunde la intrebari.

e Ceainsemnat “reducerea la unitate”?
e La ce foloseste aflarea valorii unei “unitati”?
e (e s-aintamplat cu pretul, daca a crescut numarul de crizanteme?

e Cum s-ar fi modificat pretul, daca ar fi scazut numarul de crizanteme?

Metoda reducerii la unitate consta in:

» identificarea marimilor date in problemg;
» stabilirea dependentei dintre marimi (marimi direct sau invers proportionale);
» aflarea valorii unei unitati de marime;

» efectuarea calculelor pentru aflarea necunoscutei.

Doua marimi sunt direct proportionale atunci cand cresc sau scad in acelasi timp.

Doua marimi sunt invers proportionale atunci cand cresterea uneia determina scaderea

celeilalte sau invers.

EXERSARE PRIN APLICARE

2. Rezolva problema prin metoda reducerii la unitate. *Gaseste si alt mod de rezolvare.
Din 10 kg de rosii, se pot obtine 5 | de suc de rosii.
a) Cati litri de suc de rosii se pot obtine daca se tripleaza cantitatea de rosii?

b) Dar daca se injumatateste cantitatea de rosii?

3. Alege raspunsul corect.
3 mingi de tenis costa 12 lei. Cat costa 30 mingi de tenis, de acelasi fel?

a) 120 lei b) 40 lei c) 400 lei d) 90 lei

4. Observa cu atentie factura de mai jos.
a) Formuleaza o problema, urmarind completarea datelor sterse.
b) Pentru dezvoltarea problemei, adauga doua Iintrebari si rezolvarile

corespunzatoare.

Iliana Dumitrescu
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Metode aritmetice de
rezolvare a problemelor

-

EVALUARE

Nr. | Denumire produs U.M.! | Cantitate Pret unitar’ | Valoare %TVA® TVA

crt.

1. Display cu buc. 250 72000 lei | 20%
touchscreen

2. | Display - IPad buc. | 125 25375 lei | 20% V=
Mini

Subtotal 97 375 lei

Total factura

lei

1 . o v 2 g 3 v v
Unitate de masura Pretul unui produs Taxa pe valoare adaugata

5. Din 6 m de panza pot fi confectionate 8 camasi. Cati metri de panza sunt necesari

pentru a confectiona 100 de camasi?

4.2. PROBLEME IN CARE O MARIME S| CEALALTA SCADE SAU O MARIME SCADE SI
CEALALTA
Exemplu rezolvat Planul rezolvarii

8 constructori zidesc o casd in 6 zile. In | 8 constructori ...
cate zile ar fi zidit aceeasi casd 12 | 1 constructor ... 8 —>reducere la unitate

constructori, lucrdnd in acelasi ritm? le constructori .....(8 x 6 zile) : 12 = 4 zile

Datele problemei Raspuns: 4 zile
l 8 constructori ...........6 zile Exercitiul problemei: (8 x6):12=4
12 constructori ...........? zile
Tipuri de probleme | A. Probleme in care ambele B. Probleme in care o mdrime
mdrimi cresc sau scad creste si cealaltd scade sau
Cum invers 27

gdndim? | 4 caiete de acelasi fel costd 20 de | 3 combine pot treiera un lan de

Etape in | lei. Cat costa 7 caiete de acelasi gréu in 2 ore. In cét timp ar

[liana Dumitrescu |
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Metode aritmetice de

rezolvare a problemelor
-

EVALUARE

notarea datelor

problemei

rezolvar fel? putea treiera acelasi lan 5
oblemei combine?
Identificarea 14 caiete ............ 20 de leiT 3 combine ...... 2 ore T
mdrimilor si 7 caiete .............. ? lei 2 combine ...... ?ore

Analizarea
dependentei dintre

marimi

Mai multe caiete vor costa mai
mult, iar mai putine caiete vor

costa mai putin.

Mai multe combine vor termina
intr-un timp mai scurt, iar mai
putine combine vor avea nevoie
de mai multe ore pentru a

termina lanul.

Reducerea la

unitate

Dacd 4 caiete costd 20 de lei, 1
caiet va costa de 4 ori mai putin.
Utilizadm impdrtirea.

4 caiete ............ 20 de lei

1 caiet............ 20 lei :4 = 5 lej

Daca 3 combine treierad tot lanul
in 2 ore, atunci 1 combind va
avea nevoie de 3 ori mai multe
ore.

Utilizadm inmultirea.

3 combine....... 2 ore

1 combindg ...3 x 2 ore = 6 ore

Aflarea rdspunsului
la intrebarea

problemei

7 caiete vor costa de 7 ori mai mult

decdt 1 caiet.

4 caiete............. 20 de lei
1 caiet............ 5 lei
7 caiete............ 7x5lei = 35 lei

2 combine termind de 2 ori mai
repede decédt 1 combind.

3 combine ...... 2 ore

1 combing ...... 6 ore

2 combine .....60ore:2=3 ore

EXERSARE PRIN APLICARE

1. 5 utilaje asfalteazd un drum in 48 de ore. In cat timp s-ar fi terminat asfaltarea

aceluiasi drum daca se foloseau 8 utilaje de acelasi fel? Dar daca se foloseau doar 3

utilaje?

Iliana Dumitrescu
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Metode aritmetice de
rezolvare a problemelor

2. 12 tractoare ara un ogor in 8 ore. Lucrand in acelasi ritm, in cate ore ar putea termina
de arat acelasi ogor 8 tractoare? Dar 3 tractoare?

3. Formuleaza probleme, apoi rezolva-le in doua moduri.

a) 3 mingide fotbal......165 lei

24 mingi de fotbal......? lei
b) 16 kg de prune....... 12 kg de gem
8 kg de prune...... ? kg de gem
c) 30 copii........... 18 kg musetel
25 de copii....? kg

4.3. PROBLEME DE REDUCERE LA UNITATE IN CARE INTERVIN 3 MARIMI

OBSERVARE SI INVATARE PRIN DESCOPERIRE

1. Observa planul rezolvarii urmatoarei probleme, apoi scrie |rezolvarea formuland

intrebari pentru fiecare pas.

6 copii confectioneazd in mod egal, in 2 zile, 24 ornamente pentru pomul de Crdciun.
Cdte ornamente vor confectiona 25 de copii in 5 zile, lucrdnd in mod egal?
Datele problemei
6 copii ......2 zile .....24 ornamente
25 copii ...... 5 zile ......7 ornamente

Planul rezolvarii

copii | zile ornamente Explicatie
6 2 |24 6 copii, in 2 zile, fac 24 de ornamente
1 2 |24:6 1 copil, in 2 zile, face de 6 ori mai putine ornamente,

adica 4 ornamente

1 1 |24:6:2 1 copil, intr-o zi, face de 2 ori mai putine ornamente

decat in 2 zile, adica 2 ornamente

25 1 | (24:6:2)x25 | 25 de copii, intr-o zi, fac de 25 de ori mai mult decat 1

copil, adica 50 ornamente

25 5 1(24:6:2)x 25 de copii, in 5 zile, fac de 5 de ori mai mult decat intr-

25x5 o zi, adica 250 ornamente

Iliana Dumitrescu | Matematicd pentru invatdmdnt primar si prescolar
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Metode aritmetice de
rezolvare a problemelor

EVALUARE

2. Pentru a sdapa 16 m de sant, 4 muncitori, lucrand in acelasi ritm, au nevoie de 2 ore.
Cati metri vor sapa, n acelasi ritm, 12 muncitori, in 3 ore? Rezolva, parcurgand toate

etapele recomandate.

5.4. COMPUNEREA DE PROBLEME CARE SE REZOLVA PRIN METODA REDUCERII LA

UNITATE
Etape Exemplu
1. Alegem marimile. 1. Aluat, placinte
2. Stabilim valoarea unitara pentru o 2. 1 placinta ... 600 g aluat
marime.
3. Stabilim valorile pentru prima 3. 5 placinte ....5x600 g =3 000 g = 3 kg
situatie.
4. Formulam enuntul. 4. Din 3 kg de aluat se pot face 5 placinte.
5. Formulam intrebarea problemei. 5. Cat aluat trebuie pentru 8 placinte?
6. Aflam raspunsul. 6. 8x600g=4800g=4kgsi800g

EXERSARE PRIN APLICARE
* Compune si rezolva doua probleme prin metoda reducerii la unitate.
* Prezinta etapele elaborarii problemelor.

* Precizeaza elementele "speciale” ale problemelor, care ar putea sprijini / ingreuna

rezolvarea. Justifica alegerea lor.
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V. METODA FALSEI IPOTEZE

DE CE?/ AVANTAJE CUVINTE CHEIE
Exista situatii cand cunosti cantitatea eproblema emetoda falsei
totala si categoriile de produse, dar nu ipoteze ® presupunere e etape
cunosti cantitatea pe categorii de in rezolvarea unei probleme e
produse. Astfel de probleme pot fi inmultire e diferenta e
rezolvate cu metoda falsei ipoteze. impartire ® procente @ frac';ii_/

5.1. REZOLVAREA DE PROBLEME PRIN METODA FALSEI IPOTEZE

OBSERVARE SI INVATARE PRIN DESCOPERIRE

Exemplu rezolvat
360 kg de miere s-au turnat in 12 bidoane, unele de 40 kg, altele de 25 kg.
Cdte bidoane de fiecare fel au fost folosite?
Rezolvarea 1
» Presupunem ca s-au folosit doar bidoane de 40 kg.
12 x 40 kg = 480 kg
» Constatam ca exista o diferenta intre cantitatea avuta si cea obtinuta.
480 kg — 360 kg = 120 kg
De ce a aparut aceasta diferenta?
Deoarece nu toate bidoanele au fost de 40 kg, ceea ce inseamna ca este nevoie sa
inlocuim unele bidoane de 40 kg cu altele de 25 kg.

Cate vom inlocui?

» Calculam diferenta dintre capacitatile celor douda | Sugestii pentru Rezolvarea 2

tipuri de bidoane. Presupunem c3 se folosesc

40 kg — 25 kg = 15 kg doar bidoane de 25 kg.

» Calculam cate inlocuiri sunt posibile. 12x25kg =300 kg

120 kg : 15 = 8 (bidoane de 25 kg) N

60 kg : 15 kg = 4 (bidoane de

» Calculdm numarul de bidoane din a doua categorie. 40 kg)
g

12 — 8 = 4 (bidoane de 40 kg)

12 — 4 = 8 (bidoane de 25 kg)
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Verificare: 4 x40+ 8 x 25 =160+ 200 = 360

Raspuns: 4 bidoane; 8 bidoane

EXERSARE PRIN APLICARE

3.

Un fermier a cules intr-o zi 948 kg de gutui, pe care le-a ambalat in 55 de lazi de cate
12 kg si 20 kg.
Cate lazi de fiecare fel a folosit?
a) Rezolva in doua moduri.
b) Ce reprezinta rezultatul fiecarui exercitiu?
[(55x20)-948] : (20-12) =
[948 - (55 x 12)] : (20— 12) =

O suma de 3400 de lei este platita cu 30 de bancnote de cate 200 lei si 100 lei.

Cate bancnote de fiecare fel s-au folosit?

a) Rezolva in doua moduri.

b) Schimba una dintre datele numerice ale problemei si scrie rezolvarea pentru noua

problema.

ntr-un bloc sunt 196 de apartamente, cu 2 si cu 3 camere. In total, sunt 438 de
camere.

Cate apartamente cu 2 camere sunt in acel bloc? Dar cu 3 camere?

Din 87 de crizanteme, Ana trebuie sa obtina 15 buchete de cate 5, respectiv 7

crizanteme. Cum va proceda?

5. Tn curtea unui gospodar sunt 108 pasari si oi, care, in total, au 380 de picioare.

a) Cate pasari si cate oi sunt?
b) Cu cate oi ramane dupa ce vinde 50% din ele?
c) Cate oua a obtinut in luna septembrie, daca 50% din pasari au ouat cate 1 ou pe

zZi?

Iliana Dumitrescu
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6.

10.

11.

La o ferma avicola, ouale sunt ambalate in 61 de cartoane de cadte 30 sau 24 oua.
Cate cartoane de fiecare fel se folosesc intr-o zi, pentru ambalarea unui numar de

1710 oua?

Porumbul recoltat de un gospodar este depozitat in saci de 35 kg, respectiv 50 kg.
Cati saci de fiecare fel a umplut gospodarul, stiind ca a folosit 86 de saci, pentru 1

tona si 450 kg?

1968 bomboane sunt asezate in 75 cutii de cate 24 sau 36 de bomboane. Cate cutii

de fiecare fel s-au folosit?

Imagineaza-ti ca trebuie sa asezi 210 de nuci in 5 pungi, cate 30 sau cate 50 nuci in
fiecare punga. Cate pungi vor fi cu cate 30 de nuci? Dar cu cate 50 de nuci?

a) Rezolva problema folosind metoda falsei ipoteze.

b) Mareste de 10 ori numarul de nuci si numarul de pungi. Cum se modifica

rezultatele?

Un grup de 52 de turisti urca cu telecabina din Busteni pentru a vizita Babele. Un bilet

Busteni — Babele — Busteni costa 70 lei pentru adulti si 38 lei pentru copii.

a) Cati adulti si cati copii erau in grup, daca pentru toti s-a platit suma de 3192 lei?

b) Plata biletelor s-a efectuat folosind 56 de bancnote de 100 lei si de 50 lei
primindu-se un rest de 58 de lei. Cate bancnote de 100 lei s-au folosit? Dar de 50
lei?

c) Stiind ca restul a fost primit in 13 bancnote de 10 lei si de 1 leu, afld cate

bancnote de fiecare fel s-au primit.

Daca ar cumpara 5 crizanteme si 7 trandafiri, Mircea ar trebui sa aiba 78 lei, iar daca
ar alege 7 crizanteme si 5 trandafiri, ar trebui sa plateasca cu 12 lei mai putin. Cate
crizanteme si cati trandafiri a cumparat Mircea, daca a platit 126 lei pentru 20 de
flori? Rezolva problema folosind combinat metoda comparatiei si metoda falsei

ipoteze.
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5.2. COMPUNEREA DE PROBLEME CARE SE REZOLVA PRIN METODA FALSEI IPOTEZE

Etape

1.
2.

Alegem marimile.

Stabilim cantitatile / valorile
numerice.

Alegem un element comun celor
doua marimi, pe care il au in acelasi
numar.

Calculam suma.

5. Alegem un alt element comun, pe

care il au in numar diferit.

Calculam suma.

Formulam enuntul.

Formulam intrebarea problemei.

EXERSARE PRIN APLICARE

Exemplu

1.
2.

Oi si gaste

15 oi si 22 de gaste

Toate au capete.

15 + 22 = 37 (total capete)

Toate au picioare, dar oile au cate 4,
iar gastele cate 2.
15x4+22x2=60+44 =104 (total
picioare)

intr-o curte sunt oi si gaste, avand in
total 37 de capete si 104 picioare.

Céte oi si cate gaste sunt in curte?

* Compune sirezolva doua probleme prin metoda falsei ipoteze.

* Prezinta etapele elaborarii problemelor.

* Precizeaza elementele "speciale” ale problemelor, care ar putea sprijini / ingreuna

rezolvarea. Justifica alegerea lor.
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VI. PROBLEME DE MISCARE

DE CE?/ AVANTAIJE CUVINTE CHEIE
Deplasarea intre doua locatii este o eproblema eviteza e distanta
necesitate pentru persoanele de orice varsta. ® timp @ etape in rezolvarea
Pe jos sau cu diverse mijloace de transport, unei probleme e inmultire ®
deplasarea presupune o buna gestionare a diferentd @ impartire
resurselor de timp, combustibil, bani. procente o fractii

Problemele de miscare presupun miscarea rectilinie® si uniforma” a unui mobil (biciclet,

motocicleta, autoturism, tren, avion etc.), exprimata prin legea:

distanta = viteza x timp.

d=v-t
Clasificarea problemelor de miscare
Criterii Tipuri de probleme de miscare
1) sensul miscarii 1) probleme in care mobilele se deplaseaza in acelasi sens

(probleme de urmarire)

>

2) probleme in care mobilele se deplaseaza in sens contrar

—

1) probleme in care se dau viteza si timpul si se cere distanta

2) datele cunoscute (d=v-t)

2) probleme in care se dau distanta si timpul si se cere viteza
(v=d/t)

3) probleme in care se dau distanta si viteza si se cere timpul

(t=d/v)

1 T A .. v
rectilinie =1n linie dreapta

2 . v v v oy T .. v voA . v ..
uniforma = constantd, fara variatii; care are aceeasi viteza pe toata intinderea sau durata deplasarii

[liana Dumitrescu |
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Doi motociclisti pleaca in acelasi timp si in acelasi sens din doua localitati diferite, A si B,
situate pe aceeasi sosea. Distanta dintre cele doua localitati este de 30 km. Cel care pleaca
din A circula cu o viteza de 70 km/or3, iar cel care pleaca din B, circuld cu o viteza de 60
km/ora. Dupa cat timp 1l ajunge motociclistul care pleaca din A pe cel care pleaca din B?
Reprezentarea grafica a datelor problemei

A 30 km B

vl =70 km/h v2 = 60 km/h
Plan si rezolvare
"Ce distantd recupereazd motociclistul | Compardm vitezele si observim c3, intr-o ord,
din A'intr-o ora? motociclistul care pleaca din A se apropie de
70 kmm — 60 km = 10 km celalalt cu 70 km — 60 km = 10 km. Altfel spus,
dupa o ora, distanta dintre cei doi se micsoreaza
écu 10 km. Generalizdnd, dupa plecare, distanta
;dintre cei doi motociclisti se micsoreaza cu 10
In cat ti ;ﬁb"\}'a'"'r'é'c'db'é'ré"%Ht?é};gé'érBé’c’i’,“r%i&t’&c’i’c’|i§t’d|’ ‘care pleaca din A il ajunge pe
distanta motociclistul din A? cel care pleaca din B dupa 3 ore.

30km:10km =3

Raspuns: 3 ore

1. Distanta Bucuresti — Ploiesti este de 60 Km. Din cele doua orase pleaca in acelasi timp
doua trenuri mergand in acelasi sens. Cel care pleaca din Bucuresti merge cu viteza
de 100 km/or3, iar cel care porneste din Ploiesti cu 80 km/ora. Dupa cat timp il va

ajunge primul tren pe al doilea?
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2. Doi pietoni parcurg distanta dintre doua localitati, A si B, pornind in acelasi timp din A. Primul
pieton a ajuns in B cu 2 ore mai tarziu decat al doilea. Viteza primului pieton a fost de 3
km/ora, iar a celui de-al doilea de 5 km/orad. Sa se determine distanta dintre cele doua

localitati.

6.2. PROBLEME TN CARE MOBILELE SE DEPLASEAZA TN SENS CONTRAR

OBSERVARE SI INVATARE PRIN DESCOPERIRE

Exemplu rezolvat
Doi motociclisti pleacd in acelasi timp, unul cdtre celdlalt, din doud localitdti diferite, A si B, situate pe
aceeasi sosea. Distanta dintre cele doud localitdti este de 260 km. Cel care pleacd din A circuld cu o
vitezd de 70 km/ord, iar cel care pleacd din B, circuld cu o vitezd de 60 km/ord. Dupd cét timp se vor
intéini?
Reprezentarea grafica a datelor problemei
A 260 km B
G—

vl =70km/h v2 =60 km/h

Plan si rezolvare

Ce distanta recupereaza motociclistii intr-o Dupa o ora, distanta dintre cei doi se micsoreaza cu

ora? 70 km + 60 km = 130 km. Generalizand, dupa plecare,
70 km + 60 km =130 km distanta dintre cei doi motociclisti se micsoreaza cu
' 130 km/h.
" Dupi cat timp se vor intalni (d=0)? ' De cate ori se cuprind cei 130 km, parcursi intr-o ord,
260 km : 130 km =2 in distanta totald, de 260 km?

Raspuns: 2 ore

EXERSARE PRIN APLICARE

1. Distanta dintre doua localitati este de 620 km. Doua automobile pornesc unul spre
celalalt, in acelasi timp, si se intdlnesc dupa 4 ore. Stiind ca viteza unuia este cu 5
km/h mai mare decat a celuilalt, sd se afle in cat timp parcurge fiecare intreaga
distanta.

* Cum putem dezvolta aceastd problema?
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2. Doi biciclisti pleaca in acelasi timp, Aurel din orasul A, iar Bogdan din orasul B. Aurel

se deplaseaza cu o viteza medie de 25 km/or3, iar Bogdan are o viteza mai mare cu 2
km/ora. Distanta dintre cele doua orase este de 260 km. Dupa cat timp si la ce

distanta de orasul A se vor intalni?

Un pieton pleaca din orasul A spre orasul B, deplasandu-se cu o viteza de 4 km/h. In
acelasi moment, un biciclist pleaca din B spre A, cu viteza de 22 km/h. Distanta dintre
orasele Asi B este de 130 km.

Dupa cat timp se intalneste pietonul cu biciclistul? La ce distanta de orasul B se

intalnesc?

Un tren pleacad din Bacdu spre Bucuresti la ora 11:20, cu viteza de 75 km/h. Un alt
tren pleaca din Bucuresti spre Bacdu la ora 11:40, cu viteza de 80 km/h. Distanta
dintre garile Bacau si Bucuresti este de 335 km. La ce ora si la ce distanta fata de

punctele lor de plecare se intalnesc cele doua trenuri?
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AM INVATAT DESPRE...

Pentru 6 portii de galuste din cartofi cu branza si ceapa sunt necesare: 900 g cartofi, 360
g faind, 300 g branza de vaci, 300 g ceapa, 240 g unt. Ce cantitati sunt necesare pentru 10

portii?

Trei torturi cantdresc 7 kg si 200 g. Cel de ciocolata

cantareste de 3 ori mai mult decat cel de frisca, iar lei/kg

cel de fructe cantareste cu 700 g mai mult decat cel | Tort de ciocolata | 110 lei

de frisca. Tort de frisca 85 lei

a) Cat cantareste fiecare tort? Tort de fructe 95 lei

b) Cat costa fiecare tort, daca preturile sunt cele

afisate?

ntr-o fructierd erau de 4 ori mai multe nuci decat mere. Dupd ce Ana si Matei isi iau cate
un mar si o nuca, raman de 7 ori mai multe nuci decat mere. Cate nuci si cate mere erau

la inceput?

175 kg de nuci sunt asezate in saci de 3 kg si 8 kg, in total fiind folositi 25 de saci.
a) Cate kg de nuci au fost asezate in saci de 3 kg?
b) Compara numarul sacilor de 3 kg cu cel al sacilor de 8 kg. Exprima relatia dintre

aceste numere in cel putin 3 moduri, inclusiv prin reprezentare grafica.

Dupa reteta bunicii Anei, din 10 kg de gutui se pot obtine 9 kg de dulceata.
a) Ce cantitate de dulceata se poate obtine din 28 de gutui a cate 500 g fiecare?
b) Pentru dulceata obtinuta din cele 28 de gutui, Ana foloseste 17 borcane de 300 g si

de 800 g. Cate borcane mici a folosit? Rezolva in doua moduri.

3 kiwi si 7 mere cantaresc 1080 g, iar 5 kiwi si 4 mere cantdresc 880 g. Cat cantareste

fiecare fruct?

Iliana Dumitrescu

39



Metode aritmetice de
rezolvare a problemelor

EVALUARE CONSOLIDARE

7. Din 4 portocale si 5 mere se obtin 500 ml suc. Din 3 portocale si 3 mere se obtin 330 ml

a) Cat suc se obtine dintr-o portocala? Dar dintr-un mar?

b) Cate portocale si cate mere sunt necesare pentru obtinerea unui litru de suc?

Gaseste 2 variante.

c) De cate portocale este nevoie pentru a obtine un pahar de o jumatate de litru de

suc?

d) De cate mere este nevoie pentru a obtine un pahar de % litri de suc? Argumenteaza

raspunsul.

-.Jvenia

g m 13h 12 min | Ploiesti
Hercegovina i_o e | Tiezkm oiey
BbocHa u :
XepuerosuHa

Bosnia and

TimiS0aia, o Romania
Hosu Caa L
Novi Sad
a
d

jov ¥)OBucuresti

ﬂﬂﬂﬂﬂ

8. Un grup de turisti au parcurs traseul Bucuresti - Rijeka (Croatia) astfel: in prima zi % din

drum, a doua zi 2/3 din rest, a treia zi 4/5 din ce a ramas, iar a patra zi ultimii 40 km. Ce

lungime a avut traseul? *Configureaza pe internet acest traseu si identifica localitatile de

popas pentru fiecare din cele 4 zile.
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TINVATARE

EVALUARE CONSOLIDARE > PERFORMANTA

VREAU SA STIU MAI BINE!

Compune si rezolva probleme pornind de la reprezentarea grafica a datelor sau de la datele

problemei.
.a 3
b 76 12018
1. -
 a .
b 1712
2.
.a 1824
b ( b
3.
 a
b 67| 502
4.

5. 3 kggogosari .... 4 kg vinete ....... 46 lei

5 kg gogosari .... 6 kg vinete ....... 72 lei

1 kg gogosari =7 lei

1 kg vinete = ? lei

6. 4 caiete ....... 5 penare ....... 59 lei si 10 bani
7 caiete ....... 10 penare....... 112 lei si 80 bani

1 caiet=?lei 1 penar="7lei

—

I V=18
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9. 50 globulete

......... 200 lei

12 globulete de acelasi fel ...? lei

10. 9 muncitori
a) 11 muncitori

b) 5 muncitori

11.

b)

..ungard .......... 18 zile
......... acelasi gard .......7 zile

........... acelasi gard ...... ? zile

6 lei si 50 bani — ? caiete
173 lei — 25 caiete ~|:
8 lei — ? caiete
2x100 lei — 5 lei — ? bancnote
pentru plata restul u
caietelor — 1leu — ? bancnote
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VREAU SA STIU MAI MULT!

1. Daca, pe o harta, 5 cm reprezinta 250 km in teren, afla cati kilometri reprezinta in teren x
cm de pe harta.

|Xcm|8cm | 12cm|25cm|40cm|52cm|

2. Distanta Bucuresti — Ploiesti este de 60 km. Pe harta aldturata, masoara segmentul
Bucuresti — Ploiesti. Folosind datele culese, calculeaza distantele marcate pe harta prin
segmente.

*Calculeaza si alte distante, cel putin trei, intre diverse localitati ale tarii. Organizeaza

datele intr-un tabel.
*Verifica pe internet informatiile obtinute.

Cat de apropiate de realitate sunt aceste informatii? De unde crezi ca provin eventualele
diferente?
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3. Un hanorac costa 63 de lei la Supermarket si 60 de lei la magazinul online. La
Supermarket au reducerea ,,Cumperi si platesti doua treimi din pret”, iar la magazinul
online este o reducere de 25%.

Care pret este mai avantajos?

4. Un schior urca o partie cu telescaunul, cu viteza de 9 Presupunem ci partia are ca
km/ord si coboara aceeasi partie pe schiuri, cu viteza  |yngime cel mai mic multiplu
de 24 km/or3, urcarea si coborarea partiei durand, in comun al numerelor 9 si 24.
total, 22 de minute. Calculeaza lungimea partiei.

5. Un grup de turisti pleaca intr-o excursie cu autocarul. Cati turisti si cate locuri sunt in
autocar, stiind ca, daca de asaza cate 1 pe o banchetd, raman 12 in picioare, iar daca se

asaza cate 2 pe o banchetad, raman 2 banchete libere? ; ;
1 bancheta are 2 locuri
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Indicatii si raspunsuri

I. METODA FIGURATIVA

1.1. AFLAREA A DOUA NUMERE CUNOSCAND SUMA SI DIFERENTA LOR

1.37;52
2.167; 168; 169

1.2. AFLAREA A DOUA NUMERE CUNOSCAND SUMA SI CATUL LOR

1. 128; 896
2.260

3.404

4.1059; 353; 706

1.3. AFLAREA A DOUA NUMERE CUNOSCAND DIFERENTA SI CATUL LOR

1. a) 125; 625; b) 1225; 725

2. 150; 600; 650

3.11;250 ml

1.4. ALTE CATEGORII DE PROBLEME CARE POT FI REZOLVATE CU METODA GRAFICA
1. 40 flori; 10 vaze

2. 35 persoane; 9 mese

Il. METODA COMPARATIEI

2.a) 500 ml sticle apa; 1500 ml sticle suc; b) 81 lei minge volei; 90 lei minge baschet
4. 21 lei /fular; 18 lei / caciula

5. a) 25 bomboane/punga; 15 bomboane /cutie; b) 35 lei /palarie; 17 lei / sapca; c) 300 ml /
cand; 400 ml / pahar; d) x = 120; y = 900

6. 600 bile rosii

7.50 kg / sac faina; 40 kg / sac grau
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8. Se grupeaza de doua ori cate doua situatii si se elimina aceeasi marime. Exemplu (1) cu (2)
si (1) cu (3) si se elimina gutuile. Se obtine o noua situatie, cu doar doua marimi, apoi se
continud cu etapele obisnuite ale metodei comparatiei. 6 lei / kg struguri; 30 lei / kg nuci; 11

lei / kg gutui

9. 24 mere; 28 gutui

10. 3 oua / cozonac; 2 oua / placinta
I1l. METODA MERSULUI INVERS
2.85lei

3. 175 pagini

4.72 delei

5. 200 de pagini
6.a=19;b=14;c=102

8. Solutie: Efectueaza in gand diferenta: rezultat - 46.
9. 162 km

10. Raspuns: numarul pe care il porti la pantofi si varsta.

IV. METODA REDUCERII LA UNITATE

4.1. PROBLEME IN CARE AMBELE MARIMI CRESC SAU SCAD

2.2a) 15 I; b) 2 I si 500 ml
3.a)
5.75m

4.2. PROBLEME TN CARE O MARIME CRESTE SI CEALALTA SCADE SAU O MARIME SCADE SI
CEALALTA CRESTE

1. 30 de ore; 80 de ore
2.12 ore; 32 de ore

3.a) 1320 lei; b) 7 kg si 500 g; c) 15 kg
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4.3. PROBLEME DE REDUCERE LA UNITATE IN CARE INTERVIN 3 MARIMI
2.72m

V. METODA FALSEI IPOTEZE
1. a) 19 lazi de cate 12 kg; 36 lazi de cate 20 kg
2. 26 bancnote de 100 lei; 4 bancnote de 200 lei

3. 150 cu 2 camere, 46 cu 3 camere

4.9 buchete de cate 5 crizanteme, 6 buchete de cate 7 crizanteme
5. a) 26 de pasari si 82 de oi; b) 41 de oi; c) 390 de oua

6. 20 cartoane de 24 de ou3; 41 cartoane de 30 de oua

7. 18 saci de 35 kg; 68 saci de 50 kg

8. 61 de cutii de 24 bomboane; 14 cutii de 36 de bomboane

9. a) 2 pungi cu cate 30 de nuci si 3 pungi cu cate 50 de nuci; b) creste de 10 ori si numarul

de pungi de fiecare fel

10. a) 38 adulti, 14 copii; b) 47 bancnote de 50 de lei, 9 bancnote de 100 de lei; c) 8 bancnote

de 1 leu si 5 bancnote de 10 lei
11. 9 crizanteme si 11 trandafiri

VI. PROBLEME DE MISCARE

6.1. PROBLEME IN CARE MOBILELE SE DEPLASEAZA IN ACELASI SENS
1.3 ore

2.15 km

6.1. PROBLEME IN CARE MOBILELE SE DEPLASEAZA IN SENS OPUS
1.7 h 45 min; 8 ore 16 min

2.5o0re; 125 km

3.50re; 110 km

4.13:40; 175 km fata de Bacdu si 160 km fata de Bucuresti

Iliana Dumitrescu
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EVALUARE CONSOLIDARE

AM INVATAT DESPRE...

1. 1500 g cartofi; 600 g faina; 500 g branza de vaci; 500 g ceapa; 400 g unt
2. a) 3900 g tortul de ciocolata, 1300 g tortul de frisca, 2000 g tortul de fructe; b) 429 lei

tortul de ciocolata, 110 lei si 50 de bani tortul de frisca, 190 lei tortul de fructe
3.4 mere si 16 nuci

4. a) 15 kg de nuci

5.a) 12 kg si 600 g dulceata; 2 borcane mici, de 300 g

6.120g 1 mar; 80 g 1 kiwi

7. a) 50 ml dintr-o portocald; 60 ml dintr-un mar; b) 8 portocale si 10 mere; 14 portocale si 5

mere; ¢) 10 portocale; d) 5 mere (4 x 60 ml = 240 ml)
8.1200 km

VREAU SA STIU MAI MULT!

3.42lei

4.2400 m

5. 48 turisti, 52 locuri

lliana Dumitrescu | Matematicd pentru invdtamdnt primar si prescolar
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EVALUARE
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